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PE ON TAP GIUA HQC KI I - MON TOAN 12

I. Giéi han chwong trinh:

- Dai sb: hét bai Khao sét sy bién thién va vé dd thi cua ham sé.

NAM HOQC 2024 — 2025

- Hinh hoc: Quan hé vudng gdc trong khong gian (Iop 11).

I1. Céu truc dé: theo format méi

STT Chu dé Dang thirc 1 | Dang thiec 2 | Dang thic 3 Téng
1 | Pao ham va khao sat ham sb 10 12 5 27
2 Quan h¢ vudng goc trong khong gian 2 4 1 7

Tong sé cau héi ca dé 12 16 6 34

I11. Mot s6 dé 6n tap:

PE ON TAP SO 1

Gido vién ra d@é: cd Nguyen Hong Nhung

I. Dang thire 1: (3 diém) CAu trac nghiém nhiéu phwong 4n lya chon.

Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Tiém can ding cua dd thi ham sé y = 3x+2 la dudng thang co phuong trinh nao sau day?
A. x=3. B. x=-3. C. x=1. D. x=-1.
Cho ham s6 y = f (x) c6 bang bién thién nhu sau:
z |- -1 0 1 +0
f'(q:) - 0 + 0 -0 +
+0 +o0
f(z) \ / 3 \ /
0 0

Ham s da cho nghich bién trén khoang nao sau day?
A. (0;+<0). B. (0;1). C. (-10). D. (0;-+e0).
Gia tri 16n nhat cua ham s6 f (x)=x*—3x*—9x+10 trén doan [-2;2] bang
A.15. B. 10. C. -1. D. -12.
Thé tich caa khoi lap phuong c6 canh bang 3 1a
A. 3. B. 1. C. 9. D. 27.
Chohamsé y=ax’+bx’+cx+d (a,b,c,d eR,a=0) co A
dd thi 1a duong cong trong hinh bén. Gia tri cyc dai cua N3
ham sé da cho bang i
A. 0. B. 1. |
C. 3. D. -1. i

1




Céau 6:

Cau7:

Céau 8:

Cau 9:

Céau 10:

Céau 11;

N als o £ 2X— r A As o P \ A
Do thi hamso y = c6 tam doi xung la diém nao sau day?

A. 1(2;3). B. 1(2-3). C. 1(32). D. 1(-3;2).
Cho ham s6 y = f (X) c6 dao ham f'(x)=x*(x+2)(x-1), VxeR. Sé diém cuc tri cia ham

s6 da cho 1a
A. 0. B. 1. C.2. D. 3.
Cho ham s6 y = f (x) lién tuc trén doan [~15] va c6 d thi nhu hinh bén. Goi M va m lan

luot 1a gid tri I6n nhat va nho nhat cua ham s6 da cho trén doan [-15]. Gia tri cia M +m bang

A -1. D. 2
Choham s6 y = f (x) c6 bang bién thién nhu hinh v& bén.
r |—x 0 1 +00
y - - 0+
+00

NN +OC\Q/

Téng sé duong tiém can dung va tiém can ngang cua do thi ham sé da cho la

A 1l B. 2. C. 3. D. 4.
Chohamsé y= f(x) co dao ham f'(x)=x(x—4), ¥xeR . Ménh dé nio sau day ding?
A f(5)>f(6).  B.f(0)>f(2). C.f(4)>f(0). D.f(4)>1(2).

Do thi & hinh bén 1a cua mot trong bén ham s6 nao sau day?




Céau 12:

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu. Biét rang canh bén SA vudng goc véi mat
phdng day (tham khao hinh v&). Géc giira hai mat phang (SAB) va (SAC) bang

S

A. 60°. B. 90°. C. 30°. D. 45°.

I1. Dang thikc 2: (4 diém) CAu tric nghiém ding sai.

Cau 13:

Céau 14:

Céau 15;

Cho ham s6 y = f (x) c6 bang bién thién nhu sau:

— 0 2 +o0

—+-00 -1

-1 oo

a) Ham sb da cho dong bién trén R .

b) Ham s di cho khéng co diém cuc tri.

¢) o thi ham s6 da cho c6 tiém cin ngang 1 dudng thang x =—1.
d) Gia tri I6n nhat cua ham s6 da cho trén doan [-3;1] la f (1).

~Xx*-3x+4

Chohamsé y = c6 do thi (C).

a) Po thi c6 tiém can xién 1a duong thang y = —x—6.

(€)
b) D6 thi (C) nhan diém 1(3;-9) la tm déi xang.
(€)

¢) b6 thi ¢6 hai diém cyc tri nam vé hai phia di vai truc Oy .

d) Ham sé nghich bién trén khoang (2;3).

Sy phan huy cua rac thai hiru co ¢6 trong nudc sé 1am tiéu hao oxygen hoa tan trong nuéc. Nong

do oxygen (mg /1) trong mét hd nuée sau t gior (t>0) khi mot lugng réc thai hitu co bi xa vao
15t

ot’+1

a) Sau 1 gio, ndong do oxygen trong nudc 1a 3,5 (mg/1).

hd duoc xap xi béi ham so f (t)=5-

b) Nong do oxygen trong hd nuéc c6 thoi diem vuot qua 5 (mg/1).
¢) Ban dau, ndng do oxygen trong nudc 1a cao nhat.

d) Ndng d oxygen trong hd nuéc thap nhat 1a 2,5 (mg /1).



Cau 16:

Cho hinh chép S.ABCD co6 ddy ABCD la hinh chit nhat tim O véi AB=a va AD =2a. Biét
rang SO vudng goc voi miat phang day va thé tich khdi chép S.ABCD la 2a°.
a) Chiéu cao cua hinh chép S.ABCD bing a.

3

b) Thé tich cua khéi chép S.AOB bing a?

c) Géc giira canh bén SA va mat phang (ABCD) bang 30°.

N3

d) Khoang cach tir diém A dén mp (SBD) bang e

I11. Dang thire 3: (3 diém) CAu tric nghiém tra loi ngan.

Cau 17:

Céu 18:

Céu 19:

Céu 20:

Céau 21:

Céu 22:

2x% —3x+2

Biét rang tiém can xién cua dd thi ham s§ y = 1a duong thang c6 dang y=ax+b

véi a,beR. Tinhgiatricia a—b.

Tim gi tri thuc cua tham s6 m dé duong thang y = (2m—1)x+m+3 song song véi dudng thang
di qua hai diém cuec tri cia d6 thi ham s y = x> —3x® +1.

Cho hinh lang tru deng ABC.A'B'C’ ¢6 day ABC la tam giac vudng tai B v6i AB=3 va
AA'=4. Tinh khoang cach tr diém A dén mit phang (A'BC).

Cho ham s y=ax®+bx* +cx+d (a,b,c,d e R,a#0) c6 do thi nhu hinh ve&.

Ay

o Y

Trong cac hé s6 a,b,c,d , c6 bao nhiéu hé s6 duong?

Mot cong ty san xuat dung cu thé thao nhan duoc mot don dit hang san xuat 8000 qua bdng
tennis. COng ty nay sé hitu mot s6 may méc, mdi may co thé san xuat 30 qua bong trong mot
gid. Chi phi thiét 1ap cac méy nay 1a 200 nghin déng cho mdi may. Khi dugc thiét 1ap, hoat dong
san xuat s& hoan toan dién ra ty dong dudi su giam sat. S tién phai tra cho nguoi giam sét 1a
192 nghin dong mot gio. S6 may maéc cdng ty nén st dung 13 bao nhiéu dé chi phi hoat dong la
thap nhat?

Chohamsb y = f (x) c6 dao ham f'(x)=x*+2x—-3,¥x e R. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia

tham s6 m thuoc doan [-10;20] dé ham s6 g(x)=f(x*+3x—m)+m’+1 déng bién trén

khoang (0;2)?



PE ON TAP SO 2
Gido vién ra dé: thay Pham Viét Chinh

I. Dang thire 1: (3 diém) Cau trac nghiém nhiéu phwong an Iya chon.
Caul: Chohamsdy=x®+3x+2.Ménh dé nao dudi day la dung?

A. Ham s dong bién trén khoang (—o0;0) va nghich bién trén khoang (0;+o).
B. Ham s nghich bién trén khoang (—c0;0) va dong bién trén khoang (0;+).
C. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo;+0).
D. Ham sé nghich bién trén khoang (—oo;+ ).
Cau?2: Chohamsé y= X—_i Khéng dinh nao sau ddy ding?
X+
A. Ham sé nghich bién trén R\{-1}.
B. Ham s6 dong bién trén R\{-1} .
C. Ham sé dong bién trén cac khoang (—o0;—1) va (—1— o).
D. Ham sb dong bién trén (—o0;—1) U (-1 —0).

Cau3: Chohamsé y= f(x) c6 bang bién thién nhu sau

x |—aoo 0 2 +ao
L + 0 — 0 +
2
4
¥ /" \ /
5 -5

Ménh dé nao dudi day ding?
A. Ham s dat cuc tiéu tai x=-5. B. Ham s c6 bén diém cuec tri.
C. Ham sb dat cuc tiéu tai x=2. D. Ham s6 khong c6 cuc dai.

Cau4: Chohamsé y= f(x) c6 bang bién thién nhu sau

Ménh d& nao sau day dung?
A. Ham sb da cho c6 mot diém cuc dai va mot diém cuc tiéu.
B. Ham s6 di cho khdng c6 cuc tri.
C. Ham sb da cho c6 mot diém cuc dai va khong ¢ diém cyc tiéu.
D. Ham s6 da cho c6 mot diém cuc tiéu va khong co diém cuc dai.
Cau5: Chohamsé f(x) lién tuc trén doan [0;3] va c6 do thi nhu hinh v& bén. Goi M va m lan luot

la gi4 tri 1on nhét va nho nhét cia ham sé da cho trén [0;3]. Gié tri cia M +m bang?



Cau 6:

Cau7:

Cau 8:

Cau 9:

A. 5. B. 3. C. 2. D. 1.
Chohamso y = f (x) lién tuc trén R va c6 bang bién thién

x —0 —1 2 -+

| + 0
’ 5
“Hhﬁﬁhh““aahhal_lﬂrﬂﬁ;ﬂfﬂ*"“‘#;r4 —_— 4

Khang dinh nio sau day sai?

A. Ham sb khong c6 gi4 tri 16n nhat va c6 gié tri nho nhat bang —2.

B. Ham s c6 hai diém cuyc tri.

C. b6 thi ham sé ¢6 hai tiém can ngang.

D. Ham s c6 gia tri 16n nhat bang 5 va gia tri nho nhat bang —2.

Chohamsé y= f(x) c6 lim f(x)=zo0 va lim f (x)==c0. Chon ménh dé dung?

X—>—2 X—2

St

A. D6 thi ham sé da cho c6 dang mot tiém can dang.

B. D6 thi ham sé di cho khong c6 tiém can ding.

C. b6 thi ham sé di cho c6 hai tiém can dtng 13 cac duong thang y=2 va y=-2.
D. D6 thi ham sb da cho c6 hai tiém can dimg 1a cac duong thang x =2 va x=-2.
Cho d6 thi ham s y = f (x) nhu hinh bén. Khing dinh nao sau day la ding?

0¥ ol

A. D6 thi ham sb da cho c6 mot tiém can dang va mot tiém can ngang

B. B thi ham s di cho khéng c6 tiém can ding.

C. b6 thi ham s di cho c6 mét tiém can ngang va mét tiém can xién

D. D4 thi ham sb da cho c6 mot tiém can dung va mot tiém can xién

Puong cong ¢ hinh bén dudi 1a d6 thi cia mot trong bdn ham sb dudi ddy. Ham s6 d6 1a ham s6
nao?



Cau 10:

Cau 11:

Céu 12:

<

T

o

2
A y=-x*+3x*+1. B.y=x*-3x*+3. C. y=2X 1 D. y:x—+1.
X+1 X
Cho ham s y = a”s ¢6 d thi nhu hinh v&. Chon ménh d& dang?
CX+
A
asz==

A. ac>0. B.cd>0. C. ab>0. D. ad > bc.

Cho hinh ling tru ding ABC.A'B'C’ ¢ tit ca cac canh bang nhau. Goc giita hai duong thang
AA’ va B'C bang

A. 90°. B. 45°. C. 30°. D. 60°.

Cho hinh chép S.ABCD c6 déy 1a hinh vudng canh a. SA L (ABCD), SA =a. Tinh thé tich khoi

chop S.ABCD.

A. 1a3. B. 1a3. C. 1613. D. 1613\/5.
6 3 2 3

I1. Dang thirc 2: (4 diém) CAu tric nghiém ding sai.

Cau 13:

Céc ménh dé sau diing hay sai?

a) Trén khoang (a;b)ham s6 c6 hai cuc tri.
b) Ham s6 khdng c6 gia tri Ion nhét trén nira khoang (a;b].
c) Ham s6 dong bién trén khoang (x;;x,).

d) f'(x,)>0.

Cho ham s6 y = f (x) xdc dinh trong khoang (&;b) va c6 d6 thi nhu hinh bén dudi.




Céau 14:

Céau 16:

x?+3x+3

T Céac ménh dé sau day diing hay sai?
X +

Chohamsb y=

a) Tiém can ding cia hamsé 1a x=—-1.

b) Tiém can xién ctia dd thi la y = x—2. h \/

¢) Ham sé khong c6 cuc tri.
d) Ham sé da cho c6 db thi nhu v& bén:

Céac ménh dé sau ding hay sai?

a) Gia tri 16n nhat ciia ham s trén doan [-1;2] bang 1.
b) Ham s6 f (x)ddng bién trén khoang (—o0;—1).

c) Ham sé f (x)dat cuc dai tai x=0.

d) f(0)< f(1).

Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chir nhat véi AB = a2, AC=a+3. Canh bén
SA =2a vavubng goc voi mat day (ABCD).

J2a?

a) Thé tich khéi chop S.ABCD bing B

b) Khoang cach giira hai dudng thing SA, BC bing a+/2.

¢) Khoang cach tir D dén mat phang (SBC) bing 2a;/§.

d) Géc giira duong thang SC va mat phang (SAB) bing 30°.



I11. Dang thike 3: (3 diém) Cau triac nghiém tra loi ngan.

Céau 17:

Cau 18:

Céau 19:

Céau 20:
Cau 21:

Céu 22:

X? —3x+2

X+3

x? —x-1 . .

il tai hai diém. Tinh tong cac tung d6 cac
X+

Puong tiém can xién cua d6 thi ham sé y = codang y=ax+b.Tong 2a+b?.

Puong thang y = 2x—1 cat d6 thi ham s6 y =
giao diém?

Cho hinh chép tam gidc S.ABC véi SA vudng goc voi (ABC) va SA = 3. Dién tich tam giac
ABC bing 2,BC =1. Khoang céch tir S dén BC bang bao nhiéu?

Trén khoang (0;100) ham s y = 2sin” x—x c6 bao nhiéu diém cuc dai?

Thé tich V cua kg nudc & nhiét do T (O° <T 330°) duoc cho bai cong thuc:

V =999,87 —0,06426T +0,0085043T > —0,0000679T*
(Theo: J. Stewart, Calculus, Seventh Edition,Brooks/Cole, CENGAGE Learning 2012)
Goi (a°;b°) la khoang nhiét ¢ ma trong khoang d6 khi nhiét d¢ ting thi thé tich V cua 1kg
nude ciing ting. Tinh gid tri biéu thic P =b—a (a,b 1am tron dén hang don vi).

Puong cao téc méi xay ndi hai thanh phd A va B, hai thanh phd nay mudn xay mot tram thu phi
va tram xdng ¢ trén dudng cao téc nhu hinh v&. Dé tiét kiém chi phi di lai, hai thanh phd quyét
dinh tinh todn xem xay tram thu phi & vi tri nao dé tdng khoang cach tir hai trung tdm thanh phd
dén tram 12 ngan nhat, biét khoang céch tir trung tdm thanh phé A, B dén duong cao téc lan luot
1a 60 km va 40 km va khoang céch giira hai trung tdm thanh phé 1a 120 km (dwoc tinh theo khoang
cach cua hinh chiéu vudng goc cua hai trung tdm thanh phé 1én duong cao téc, tac 1a PQ ki hiéu
nhu hinh v&). Tim vi tri ciia tram thu phi va tram xang? Gia sir chiéu rong cua tram thu phi khdng
dang ke.

PE ON TAP SO 3

Gido vién ra dé: cd Trinh Thi Ha

I. Dang thire 1: (3 diém) Cau trac nghiém nhiéu phwong 4n lya chon.

Cau 1;

Cho ham s y = —x® —x+1. Ménh d¢ nao dudi day 1a ding?

A. Ham s6 dong bién trén khoang (—o0;0) va nghich bién trén khoang (0;+x).
B. Ham s6 nghich bién trén khoang (—0;0) va dong bién trén khoang (0;+o).
C. Ham s6 ddng bién trén khoang (—oo;+0).

D. Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo;+o0).



Cau2: Chohamsé y= ZX—_; Khing dinh nao sau day dung?
X J—

A. Ham s6 nghich bién trén R\{3}.

B. Ham s6 dong bién trén R\{3} .

C. Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—o0;3) va (3;—).
D. Ham sé nghich bién trén (—o0;3) U (3;+).

Cau3: Chohamsé y= f(x) c6 bang bién thién nhu sau

x |—oo o 2 +oo
) + o — o +
2
4
y /' \ /
2 —5

Ménh dé nao dudi ddy ding?
A. Do thi ham sb ¢o diém cuc tiéu 1a x=-5.  B. D6 thi ham sb ¢6 diém cuc tiéu la x = 2.
C. Ham s c6 diém cuyc tiéu la (0;4). D. b6 thi ham s6 ¢6 2 diém cuc tri.
Cau4: Chohamsé f(x) c6 dd thitrén [-3;3] nhu hinh vé.

=y

Gia tri lon nhat M va gia tri nho nhat m ciahamsé f (x) trén [-3;3] lan luot 1a
A M=3m=-1. B.M=4m=-2. C. M=3m=-3. D. M =-Im=1.
Cau5: Chohamsé f(x) lién tuc trén doan [0;3] va c6 d6 thi nhu hinh v& bén.

Y
3

2

Tim ménh dé dung.

A. Ham s6 ¢ hai diém cyc dai va hai diém cuc tiéu.
B. Ham s6 c6 1 diém cuc tri.

C. Ham s6 ¢6 2 diém cuc tri.

D. Ham sé ¢6 hai diém cuc tiéu va mot diém cuc dai.



Cau6: Chohamsé y=f(x) liéntuctrén R vac6 bang bién thién

x —0 -1 2 -+

0 —

¥ - |

| +
Y 5
\_} /4 —_—

Khang dinh nao sau déy sai?

A. Do thi c6 TCD x=-1.

B. B thi ham sé khong c6 tiém can ding.

C. D6 thi ham sb ¢6 hai diém cuc tri.
D.Déhamsécodhai TCN 1a y=5 va y=-1.

Cau7: Chohamsé y=f(x) co lim f(x)=5va lim (X)=+o0. Tim ménh dé Sai?
A. Puong thang x =1 la tiém can dang caa do thi.
B. Puong thang y =5 la tiém can ngang cua do thi
C. b6 thi ham sé chi c6 mét tiém can ngang.
D. D6 thi ham s6 ¢6 hai tiém can ngang 1a cac duong thang x=1 va y=5.

Cau8: Do thihamsd y=—; X+1 6 bao nhicu duong tiém can dang?

X" +X=2
A 1l B. 3. C.2. D. 4.
Cau9: Puong cong trong hinh bén 1a do thi caa ham s6 nao dudi day?

by

A. y=x>-2024x. B. y=—x"+3x. C. y=x"-3x"+2024. D. y=—x*+3x*-2.
2
Cau 10: Chohamsé y=2 +; c6 d6 thi 1a duong cong trong hinh vé bén. Gia tri cia T =a+b bang
X+
Vo
24---#
Ly
,’/ (o) E :IL
z=1




Cau 11: Cho hinh lang tru ding ABC.A'B'C’ c6 tt ca cac canh bang a. Khoang céch giira hai duong
thang AA’' va B'C bang:

A a. B.#. C. 2a. D. ay3.
Cau 12: Cho hinh chop déu S.ABCD c6 canh day bang a, canh bén SA =a. G4c giira SA va mit day 1a
A. 45°, B. 30°. C. 60°. D. 90°.

I1. Dang thikc 2: (4 diém) Cau tric nghiém ding sai.

Cau 13: Chohamsd y= f(x) = x*—2x?—5. Céac khang dinh sau 1 diing hay sai?
a) Ham s c6 3 diém cuc tri.
b) Ham s dong bién trén (0;+0).
c) Biém M (0;-5) 1a diém cuc tiéu cua do thi ham s6 y = f(x).
d) Ham s6 mot diém cuc dai va hai diém cuyc tiéu.
Cau 14: Chohamsé y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau.

T | —oo -1 0 1 +00

y -0 4+ 0o - 0 4+

AN

Xac dinh tinh diing sai ctia c4c ménh dé sau?

a) Ham s c6 ba diém cuc tri.
b) Ham sé c6 gié tri 16n nhat bang 3.
¢) Ham s dong bién trén khoang (—10) U (L +).

d) D6 thi ham sé khdng c6 tiém can.
Cau 15: Chohamsé y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau

T —00 —1 2 +o0
y + 0 — 0 +
4 2
) \ /
2 —5

Ménh dé nao dudi ddy ding?
a) Ham s6 c6 ba diém cuc tri. b) B thi ham s ¢6 tiém can ngang y = 2.

¢) Ham sé khong c6 gié tri 16n nhét. d) Ham s6 c6 diém cuyc tiéu x =-5.



Cau 16:

Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng, SA vuéng géc véi mat day (ABCD),
AB =a. Goc giita canh bén SB va mit phang (ABCD) bang 45°.

3

a) Thé tich khéi chép S.ABCD bing %

b) Mit phang (SAC) vudng géc véi mit phiang (ABCD).
¢) Khoang céch tir duong thing DC dén duong thang SA bang 2a.
d) Géc giita mat phang (SBC) va mat phang (ABCD) bang 60°.

I11. Dang thike 3: (3 diém) Cau triac nghiém tra loi ngan.

Cau 17:

Céu 18:

Céu 19:

Céau 20:

Céu 21:

Céu 22:

Mot vat chuyén dong dugc md ta boi quy tic S = —%ﬁ +9t?, voi t (gidy) la khoang thoi gian

tinh tir IGc vat bat dau chuyén dong va s (mét) 1a quang duong vat di duoc trong thoi gian do.
Hoi trong khoang thoi gian 10 gidy, ké tir 1Gc bét dau chuyén dong, vat téc 16n nhét cua vat dat
dugc bang bao nhiéu?

Goi I 1a giao diém hai tiém can cua d6 thi ham sé y = X—_i . Tinh tong cac tung d6 va hoanh d6
X+

caa diém 1?

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chir nhat véi AB =1, AD = V2, SA vubng gadc
voi mat day (ABCD), AB=1. GAc giita canh bén SC va mit phang (ABCD) béng 60°. Tinh
khoang cach tir dinh S dén mt phang (ABCD).

Chohamso f (x), bang xét dau cua f’(x)nhu sau:

£'(x) -0+ 0 -0

Ham s6 y = f (3—2x) dong bién trén khoang (a;b). Tinh T = a + b?
Chohamsé f(x) c6 daoham f'(x)=x(x+1)",¥xeR.Ham sb di cho c6 bao nhiéu diém cuc
tri?
Cho hamso y = % x* —% x* ¢6 do thi (C). C6 bao nhiéu diém A thugc (C) sao cho tiép tuyen
cua (C) tai A cit (C) tai hai diém phan biet M (x;y,),N(X,;¥,) (M, N khac A) théa man
Yo~ Y, =8(X —X,)?



