PE KIEM TRA GIUA HQC KY I - MON TOAN - LOP 12 - BQ SACH KET NOI TRI THUC VOI CUQC SONG
PE SO 1
A. MA TRAN, PAC TA PE KIEM TRA GIUA HOC Ki I
MA TRAN PE KIEM TRA GIUA HQC Ki I
Thoi gian lam bai: 90 phut

Mirc do , 2
; Nhéan biet Thong hiéu Van dung Van dung cao Cong
Chu de
Chuong I. Ung dung dao ham dé khao sat va vé do thi ham so (Bai 1 — Bai 4)
S6 1énh héi 9 7 4 2 22
S6 diém 2,25 1,75 1,5 1 6,5
. 1,2,3,4,5,6, 8,9, 10,11, 1d, 2d,
Cau so/Phan
la, 1b, Ic 2a, 2b, 2¢ 1,2 4,5
1, I1, III)
I 1I L 1I I1, II1 11
Thanh t6 NL TD TD, QGVP GQVD MHH
Chuong I1. Vecto va hé truc toa do trong khong gian (Bai 6)
S6 1énh héi 5 4 2 1 12
S6 diém 1,25 1 0,75 0,5 3,5
I'¢ 3 7) 12, 4d,
Cau so/Phan
3a, 3b, 4a, 4b 3¢, 3d, 4c 3 6
(1, 11, III)
I 11 L1l I1, T 11
Thanh to NL TD QGVD GQVD MHH
Tong diém 3,5 2,75 2,25 1,5 10




Luu y:

* Céu trac dé thi: Dé thi gdm 3 phan (tong diém: 10 diém) nhu sau

— Phéan I gdm cac cau hoi ¢ dang tric nghiém nhiéu lya chon, trong 4 dap an goi ¥ chon 1 dap an dang. Mdi cau tra 16i ding
duoc 0,25 diem.

— Phan 11 gém cac cau hoi ¢ dang thuce tric nghiém Ping — Sai. M&di cau hoi ¢ 4 y, tai mdi y thi sinh lga chon ding hodc sai.
Thi sinh ding 1 y dugc 0,1 diém; thi sinh dung 2 ¥ duoc 0,25 diém; chon dung 3 ¥ dugc 0,5 diém va ding tat ca 4 y s& dugc 1
diém.

— Phéan III gdm céc cau trac nghiém tra 1oi ngan. Mdi cau tra 151 dung thi sinh dugc 0,5 diém.

* Ma tran trén tam thoi ghi s6 diém (gia dinh) tng véi mdi 1énh hoi cta phan I, trén thuc té s6 diém con phy thudc vao so 1énh

hoi ma HS da tra 1o dung trong ting cau hoi & phan II nhu ciu trac dd néu trén.



BAN PAC TA Ki THUAT PE KIEM TRA GIUAHQC KI I

Nang luc S6 y/cau Cau hoi
TN TN
. TN tra . TN
nhiéu TN nhiéu TN
Noi , Tw duy va i loi tra loi
Cap do Giai quyet Mo hinh | phwong | dung , phwong | diung ,
dung l1ap luin . ngan , | ngan
van de hoa an lua sai , an lgpa | sai (so ,
toan hoc i (so (so
chon | (soYy) chon Y)
, cau) i cau)
(s0 cau) (s0 cau)
Chuong I. Ung dung dao ham dé khao sat 0 . A
va vé do thi ham s
Nhén biét
Bai 1. duoc tinh
Tinh don diéu,
don diém cuc tri,
diéu | Nhan | gid tri cuc tri Cla,
. . 2 2 C1,C2
va cuc | biet cua ham so Clb
tri cia thong qua
ham bang bién
s0 thién hoac

thong qua




hinh anh cua
do thi
X¢ét tinh
déng bién, .
.| Thé hién dugc
nghich bién .
tinh dong
cia mot ham | .
Thong , bién, nghich C2a,
; sO trén mot . C8
hieu bién cia ham C2b
khoang dua ,
, sO trong bang
vao dau cua L
, bién thién
dao ham cap
mot cua nod
Van dung
dao ham
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Van .
ham s6 dé Cl
dung e 2
giai quyet
mdt s6 bai
toan thuc
tién
Bai2. | Nhian | Nhan biét
, o C3 Clc
Gia tri | biet duoc gia tri




16n

nhat
va gia
tri nho

nhat

16n nhat, gia
tri nh6 nhat
ctia ham sd
dua vao dd
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bién thién

Xac dinh
duoc gia tri
16n nhat, gia

tri nho nhat

Thong .
) cua ham so C9
hicu .
bang dao ham
trong nhitng
truong hop
don gian
Van dung
duoc kién
Van thirc vé C2
dung GTLN,
GTNN cua

ham s6




Van dung dugce kién thirc

Van \
vé GTLN, GTNN cua ham
dung . o C4
sO dé giai quyét mot so bai
cao . , N
toan lién quan dén thuc tién
Nhan biét
duogc dinh
nghia, hinh
anh hinh hoc
cua duong
Nhin .
Bai 3. i tiém can C4,C5
biet .
Puong dang, ti€ém
tiém can ngang va
can tiém can
ciia do xién cua dd
thi thi ham s
ham Xac dinh
s0 duoc cac
Thong .
) dudng ti€ém
hiéu .
can cua do
thi ham s6
Van Van dung
dung duoc kién




thirc vé duong

tiém can cua

dd thi ham sd

mot sO van

deé giai quyét
mot s bai
toan lién quan
Nhan ‘
x Doc do6 thi C6
biét
Khao sat va
Bai 4 ‘
veé duoc do
Khio
thi cua cac
sat sw | Thong , Cl10,
X , ham s0 bac o
bién hiéu .
ba va hai
thién
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va vé
A thac
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dao ham
ham
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de lién

quan

Van dung duoc kién thuc

Vian vé khao sat su bién thién
dung ctia ham sb dé giai quyét C5
cao mat s6 bai toan lién quan
dén thyc tién
Chuong II. Vecto va hé toa do trong khong gian 2 8 2
Nhan biét
duoc dinh
C3a,
nghia vecto
Nhan C3b,
, va cac phép C7
biet C4a,
Bai 6 toan vecto
C4b
Vecto trong khong
trong gian
khong — Ap dung
gian quy tic ba
B Chiing minh C3c,
Thong | diém, quy ,
. ) cac dang thuc C12 C3d,
hiéu | tac hinh binh
vecto C4c
hanh, quy
tac hinh hop




dé biéu dién

cac vecto
— Tinh duoc
gbc va tich
vO hudng
cua hai
vecto
Ung dung
vecto vao
Tim diéu cac bai
Van kién dé toan thuc
. . C4d C3
dung | vecto dong té va lién
phang hé gifra cac
mon hoc
khac
Van dung duoc kién thuc
Van vé tich vo hudng cua hai
dung vecto trong khong gian dé Cé6
cao

giai quyéet mot so bai toan

lién quan dén thyc tién




B. PE KIEM TRA GIUA HQC KIi I

PHAN 1. Ciu tric nghiém nhiéu phwong 4n lwa chon. Thi sinh tra 10i tir cdu 1 dén
cau 12. Mdi cau héi thi sinh chi chon mét phurong 4n.

Cau 1. Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh dudi day.

VA

=Y

Ham s6 d3 cho dong bién trén khoang nao trong cac khoang sau day?
A. (—o0;-1). B. (-L1). C. (-21). D. (L+).

Céu 2. Cho hamsb y=f (x) c6 bang bién thién nhu sau:

+ 0 - 0 -
4 +oo
f(@) / \ /
0
—00
Piém cyc tiéu cua ham sb da cho 1a

A. 0. B. 2. C. 4. D. 6.
Ciu 3. Cho hamsb y=f (x) ¢6 dd thi nhu hinh dudi day.

y A

1

N

=Y

Gia tri 16n nhét cia ham sb da cho trén doan [—1;1] la:

A. -1. B. 0. C. 1. D. 2.



Céu 4. Cho ham s6 y = f(x) xé4c dinh trén R\ {1} va c6 d0 thi nhu hinh duéi day.

YA

= QO
)

Phuong trinh dudng tiém can ding va phuong trinh dudng tiém can xién cta d6 thi da
cho la

A.x=Ly=—x. B.x=-l;y=x. C.x=Ly=x. D. x=1 y=-2x.
Cau 5. Chohamsé y = f x) ¢6 d6 thi 1a dudng cong (C) va cac gioi han )}LI? f(x) =1;

lim f(x) =1; lim f(x) =2; lim f(x) = 2. Hoi ménh dé nao sau day dung?

x—2" X—>—00 X—>+00

N

A. Puong thang x =2 13 tiém can dung cua (C

B. Buong thang y =2 14 tiém cén ngang cla (C )
C. buong thang y =1 1a tiém can ngang cta (C )
D. Puong thang x =1 1 tiém can dimg cua (C ) :

Céu 6. D6 thi ham s6 nao dudi ddy c6 dang nhu dudng cong trong hinh dudi?

.\"

o\/

2
-1
A.y:x +3. B.y:x . C.y=—x+3x+1.D. y=x"=3x+1.
x+2 x+2

Cau 7. Cho hinh 1ap phuwong ABCD.A'B'C'D’.




B’ c’

AF ? Dr
R
A =D
Khang dinh nao dudi day 1a ding?
A. AD = 4B. B. AD=AC. C. AD=BD. D. AD=B'C'.

Ciu 8. Him s6 y = f(x)=2x" —9x — 24x +1 nghich bién trén khodng:
A. (—o0;-1). B. (-L4). C. (—o4). D. (4;+ ).

Céu 9. Gia tri nho nhit ciia ham sb y =+/7 —6x trén doan [—1;1] bing

A. 13, B. 7. C.1. D. 0.
Céu 10. Quan sat bang bién thién dudi day va cho biét bang bién thién d6 13 cua ham
s6 nao?
T l—oo —2 +oo
7'(x) - -
9 +ca
Flz)
* o0 2
2x+5 2x—3 2x-5 2x+5
A. y= . B.y= . C.y= . D.y= .
T2 ) Y xta YT
Cau 11. Xac dinh a,b,c dé ham sé y = Zx —~ ¢6 dd thi nhu hinh vé& dudi day.
X+ C
}r
2
\




Chon dap &n dung.
A.a=2;b=1c=-1. B.a=2b=1;c=1.
C.a=2b=2;c=-1. D.a=2;b=-1;c=1.

Céu 12. Cho hinh ling tru ABC.A'B'C’ ¢6 hai day 1a cac tam giac déu nhu hinh dudi.

| C

Goc gitra hai vecto BC va A'C' bang

A. 150°. B. 120°. C. 60°. D. 30°.
PHAN II. Céu tric nghiém ding sai. Thi sinh tra 10i tir cau 1 dén cau 4. Trong mdi
ya),b),c),d)d mdi cau, thi sinh chon ding hodc sai.

Céu 1. Cho hamsb y=f (x) xac dinh trén R\ {—2} va c6 bang bién thién nhu sau:

(@) 0 - -0 ¥
-6 “+ca +00
(=)
oo o 9

a) Ham s0 y = f(x) dong bién trén mdi khoang (—o0;—4) va (0;+ ).
b) Gia tri cuc tiéu ctia ham sb da cho 1a Ver =—6.
¢) Himsé y=f (x) c6 gia tri 16n nhat bang 2 va gia tri nho nhit bang —6.

x> +2x+4

d) Cong thirc x4c dinh ham s 1a y =
x+2



Céu 2. Cho ham sb y = M.
x—2
a) Ham s da cho dong bién trén mdi khoang (—00;2) va (2;+oo).
b) Ham s6 da cho ¢6 2 cuec tri.
¢) D6 thi ham s6 nhén diém 7(2;2) 1a tm doi xtng.
d)Co5 diém thudc dd thi ham sb c6 toa do nguyén.
Céu 3. Cho hinh hop chir nhat ABCD.A'B'C'D’ . Khi d6:
a) A'D=BC.
b) AB+BC+CD=DA.

¢) CA=CB'+C'D'+ AA.

d) Goc gitra hai vecto AD va A'B bang 45°.

Céu 4. Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD cb do dai tit ca cac canh déu bang a . Pay
ABCD co6 tam la O. Khi do:

a) OA+OB+0C+0D=4S0.

b) SA+SC=SB+SD.

¢) (84,4C)=45°.

d) SA-AC =—da’.

PHAN III. CAu trac nghiém tra 1o ngén. Thi sinh tra 101 tir cau 1 dén cau 6.

Céu 1. Cho ham sb y = f(x) c6 dao ham trén R va do thi ham s y = f*(x) nhu hinh
ve dudi day.

A

/N

3 0 3

[

=y

Xét ham s6 g(x)=f(x)—x. Him s g(x) c6 bao nhiéu diém cyc tri?



X+m

Cau 2. Choham s0 y = vo1 m>1. Vo1 gid tri nao cia tham s6 m thi ham s6 da

x+1
cho ¢ gia tri 16n nhat trén doan [1;4] béng 3?
Cau 3. Trong khong gian, cho hai vecto avab cung c6 d6 dai bang 1 va goc giita hai
vecto d6 bang 45°. Gia tri cta tich vo huéng (Zz + 3[3) . (;z - 27)) bang bao nhiéu (lam

tron két qua dén hang phan muoi)?

Cau 4. Ong Hung cin dong mot thung chira gao c6 dang hinh hop chir nhat khong co
Ilép day dé phuc vu cho vi¢c trung bay gao ban tai ctra hang. Do cac diéu kién vé dién
tich ctra hang va ké trung bay, 6ng Hung can thung c6 thé tich bang 2 m®. Trén thi
truong, gia ton 1am day thung 1a 100 000 ddng/m? va gia ton lam thanh xung quanh
thung 13 50 000 dong/m?. Hoi 6ng Hung can déng thung chira gao vdi canh day bang
bao nhiéu mét dé chi phi mua nguyén liéu 12 nho nhét, biét day thung 1a hinh vudng va
cac moi ndi khong déng ké (1am tron két qua dén hang phan muoi).

Ciu 5. Ngan c6 mot tAm gidy mau c6 dang ntra hinh tron ban kinh 8 cm. Ngan can cét
tir tAm gidy mau ndy ra mot tim gidy hinh chit nhat c6 mot canh thudc duong kinh cia
ntra hinh tron (xem hinh duéi) sao cho dién tich ctuia tAm bia dugc cét ra 1a 16n nhat.

Gia tri 16n nhat cta dién tich tdm bia d6 1a bao nhi€u centimét vudng?

Ciu 6. Do 16n cua cac luc cing trén mdi soi ddy cap trong hinh duéi day bang bao nhiéu
Newton? Biét rang khéi luong xe 1a 1 500 kg, gia tc 1 9,8 m/s?, khung nang c6 khdi
luong 300 kg va c¢6 dang hinh chép S.ABCD véi day ABCD 1a hinh chir nhat tam O,
AB=8 m, BC=12 m, SC =12 m va SO vuéng gbc véi (4BCD). Lam tron két qua

dén hang don vi cua Newton.






C. PAP AN VA HUONG DAN GIAI PE KIEM TRA GIUA HQC Ki I

PHAN I. CAu tric nghiém nhiéu phwong 4n lwa chon

Bdng dap dan
1.B 2.B 3.C 4. A 5.B 6.D
7.D 8.B 9.C 10. A 11. A 12.B

Huwéng dén gidi chi tiét ting ciu

Cau 1.

Dap an dung la: B

Quan sat hinh v&, ta thay trén khoang (—1; 1), d6 thi ham sé y = f (x) di 1én tur trai qua
phai nén ham sb da cho dong bién trén khoang nay.

Cau 2.

Dap an dung la: B

Can cur vao bang bién thién, ta théy ham sd da cho dat cuc tiéu tai diém x=2.
Cau 3.

Dap an dung la: C

Can clr vao do thi trén, ta thay ma>]<f(x) = f(O) =1.

[-11
Cau 4.
Dap an dung la: A
Quan sat hinh v&, ta thiy:
+ Puong thang x =1 13 tiém can dimg cta do thi ham sd di cho.
+ Puong thang y =—x 1a tiém cén xién ctia dd thi ham s6 di cho (y =—x 1 duong
théng di qua géc toa do va di qua diém c6 toa do (1;— 1)).
Cau 5.
Dap an dung la: B
Vi lim f(x) =2; lim f(x) =2 nén dudng thang y =2 14 tiém cén ngang cla (C)

X—>—®0 X—>+00

Cau 6.
Dap an dung la: D



Quan sat d6 thi, ta thdy day khong phai do thi ham sé phan thirc nén loai phuong an A
va B.

Con hai phuong an C va D déu 1a ham s bac ba, dang y=ax’ +bx +c.

Ta thay khi x — 400 thi y = +o0 nén hé s6 a > 0. Vay ta chon phuong an D.
Cau 7.

Dap an dung la: D

Vi ABCD.A'B'C'D’ 1a hinh 1ap phuong nén AD = B'C’' va AD//B'C'.

Tir do suy ra AD=BC'.

Cau 8.

Dap an dung la: B

Tap xéac dinh ctia ham s61a R.

Taco f'(x)=6x"-18x—-24; f'(x)=0< x=-1 hodc x=4.

Béng bién thién cua ham s6 nhu sau:

&L — o0 -1 4 “+o0
f'(=x) + 0 - 0 +
14 +00
flz)
—111
00

Can cu vao bang bién thién, ta théy ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—1;4) )

Cau 9.

Dap an dung la: C
—3x

\7—6x
* y(=1)=13; 2(0)=V7; y(1)=1.

Tur d6 suy ra 1[‘1_111;{]1y=y(1)=1.

e Tacod: y' = . Khi do, trén khoang (-1;1), »" =0 khi x=0.

Cau 10.
Dap an dung la: A



Tir bang bién thién, ta thdy do thi ham s c6 tiém can ding 1a x = —2 va tiém cin ngang
la y =2 nén ta loai phuong an C va D.

Mt khac, ham s d3 cho nghich bién trén céc khoang xac dinh cua no.

2x-3 .,
,taco y =

>0 nén ham s dong bién trén cac khoang
xX+2 (x + 2)

Xét ham sb y = 5

xac dinh cua n6, do do ta loai phuong an B.

. 2x+5
Xéthamso y = al ,tacd y' =
x+2 (x+2)

> <0 nén ham s6 nghich bién trén cac khoang

xac dinh cua nd, do do6 ta chon phuong an A.

Cau 11.

Dap an dung la: A

Tir hinh vé& d4 cho, ta thay do thi ham s6 c6 tiém can dimg 1a x =1 va tiém cén ngang

la y=2. Khi do, —70:1 va %=2,u’rc la b=—c va b:%’ suy ra c:Ta.Véy trong

cac phuong an da cho, chi c6 phuong an A théa man.
Cau 12.

Pap an dung la: B

Vi ABC.A'B'C’ 13 hinh lang try nén BC = B'C'.

Do dé, (BC,A'C')=(B'C,AC)=180°~B'C'A'".
Ma tam gidc 4'B'C' déunén B'C'A'=60°. Vay (BC,4'C')=120°.
PHAN II. Céu tric nghiém ding sai
Caul.a)b, b) S, c) S, d) b.
Huéng din gidi
— Tt bang bién thién, ta théy f'(x) >0 véimoi x € (—oo;—4) U (O;+ oo), do d6 ham sb
y = f(x) dong bién trén mdi khodng (—o0;—4) va (0;+ ), vay y a) dung.
— Ham s6 dat cuc dai tai x=—-4, Yep =—6; ham sb dat cuc tiéu tai x=0, Yor =2, do
do y b) sai.

— Ham s6 khong c6 gia tri 1on nhat va gid tri nho nhat trén R\ {—2} nén y ¢) sai.



2
, . Z x +2x+4 ,
— Xétham s y =—————, ta co:
x+2

+ Tap xac dinh cua ham s61a R\ {—2}.

2
106y =X 0 khi x=—4 hodc x=0.

()c+2)2 ’

+ Trén cac khoang (—oo;—4) va (O;+ oo), y'>0.

Trén cac khoang (—4;—2) va (—2;0), y'<0.
+ Ham sb dat cuc dai tai x=—4, Yep =—60; ham s6 dat cuc tiéu tai x=0, Yor =2.

+ Puong thang x =-2 14 tiém can dimg ctia do thi ham sb.

2
Vay bang bién thién da cho 13 bang bién thién ctia ham sé y = X H2xed nén y d)
ding.
Cau.a) b, b) S, ¢) b, d)S.
Huéng din gidi
2
Xét ham sb y:ﬂzx— 3 :
x—2 x—2

— T4p xéc dinh cia ham s0 1a R\ {2}.

; ¥ >0 voimoi x#2.

—Taco y' =1+ =5

y
— Ham so dong bién trén timg khoang (—0;2) va (2;+). Do dé, y a) ding.

— Ham s6 khong ¢ cuc tri. Do d6, y b) sai.

— Tiém can: lim y = lim (x -

x—2" x—2"

3 j . . ( 3 )
=+00; lim y=lim| x — =—00;
x—2

x—>2F x—2" x—=2

| (3 o (3
xlgg(y—x)-}g_r;(—x_z)—o, lim (y x)—hm( x—2)_0'

X—>+00 X—>+0
Do d6, dd thi ham s6 ¢6 tiém can ding 1a duong théng x =2 vatiém can xién la dudng
thang y =x. Vay tam ddi xtmg ctia d6 thi ham s 1a giao diém 1 (2;2) cua hai duong

tiém can nén y c¢) dang.



—Voi er\{2} thi y € Z khi va chi khi e/, thc la x—2€U(3):{il;i3}.

x—2
Ta co:
x—2 -3 -1 1 3
X -1 1 3 5
3
x—2

Vay c6 4 diém thudc do thi ham s c6 toa dd nguyén nén y d) sai.

Cau3.a) S, b) S, 0 b, d)S.
Huéng din gidi
B C
Al D
/),g:L """""" ‘:“:—‘-:—" C'
e s

— Vi ABCD.A'B'C'D' 1a hinh hop chir nhat nén 4'DCB’ 1a hinh binh hanh.

Do do, AD=BC.

Ma hai vecto B'C va BC' khong cung phuong nén hai vecto A'D va BC' cling khong
cung phuong. Vay y a) sai.

— Theo quy tac ba diém, ta co AB+BC +CD=AC +CD = AD # DA nén Vv b) sai.
—Do ABCD.A'B'C'D' 14 hinh hdp chit nhét nén ta c6 4'A=C'C.
Ap dung quy tic hinh hop cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’, ta c6:

C'A=CB' +CD +CC=CB +CD + A4. Vay y c) ding.

~Tac AD=A'D’ nén (AD,A'B')=(4'D, AB')= BA'D'=90°. Vay ¥ d) sai.

Ciud. ) S, b) D, 0) S, d) b.

Huéng din gidi



Vi S.ABCD 14 hinh chép tir giac déu nén ddy ABCD 1a hinh vudng.

Suy ra tdim O 1 trung diém cta cac duong chéo AC va BD.

Do d6, OA+0OC =0 vi OB+0OD=0.

Vay OA+OB+0C+0D=0 nén y a) sai.

Véi diém S, ta co: {%4_55,:2%. Suy ra SA+SC =SB+ SD nén y b) dung.
SB+SD =250

TG giac ABCD 13 hinh vudng c6 d6 dai mdi canh 1a a nén do dai duong chéo AC 1a

ax?2 . Tam giac SAC c6 SA=SC=a va AC = a~/2 nén tam giac SAC vudng can tai

S, suy ra SAC = 45°. Do do, (:S”Z’,ZE’):1800—54?7:180°—45°:135°.

Suy ra SA-AC :‘S—A‘-‘I?‘-COSBSO = a-aﬁ-(—%) =—a’.
Vay y c) sai va y d) dang.
PHAN III. Cau tric nghiém tra 1oi ngin
Cau 1.
Huong din gidi
Do ham s6 y = f(x) xéac dinh trén R nén ham sd y = g(x) cling xac dinh trén R.
Taco g'(x)=f"(x)-1; g'(x)=0 khi f'(x)=1.
S6 nghiém cua phuong trinh g'(x)=0la s6 giao diém cua dd thi hamsb y = f "(x) va

duong thang y=1.



y=f'x) 3
N/ No

x :
;
a_3b c 3|d

—_— D
F——
=
Il
—

I

Can ctr vao do thi ham sd, ta thdy phuong trinh f '(x)=1 hay g'(x)=0 c6 4 nghiém
phan biét. Goi 4 nghiém d6 theo thtr ty tir bé dén 10n 13 a,b,c,d .
Dua vao vi tri cia do thi ham sé6 y = f '(x) va duong thang y =1, ta c6 bang xét dau

g'(x) nhu sau:

X - a b c d + 0
g'(x) + 0 - 0 + 0O - 0 +

Vay ham s0 g(x)=f(x)—x c6 4 diém cyc tri.
Ddp s6: 4.
Cau 2.

Huéng dén gidi
Tép xéc dinh ciia ham s6 1a R\ {-1}.

Taco y' =

1-m

(x+1)

Vim>1nén1-m<0,suyra y' = =<0 véimoi x#—1.

Do d6, ham s6 da cho nghich bién trén mdi khoang (—o0;—1) va (—1;+00).

1+m

Khi @6, maxy=y(l)= .

naxy =y(1) ==
Theodéra,tacél+m:3<:>m:5.

Ddp sé: 5.
Cau 3.



Huwéng din gidi
Ta co: (Zz + 3[3) . (Zz - 2[3)

—_

-2 -2 =
=a —6b +a-b
=1°=6-1"+1-1-cos45°

NG

=5+ X2 ~43.
2

Dip s6: —4,3.
Cau 4.
Huwong din gidi
Goi d6 dai canh day cua thung chira gao 1a x (m, x > 0) va chiéu cao cta thung chira

gaola A (m, h>0).

. 2
Thé tich cua thung 1a V =x*>-h=2,suyra h= — (m).
X

: : ; 2 8
Khi d6, dién tich ton can st dung 1a: S =x" +4xh=x" +4x- — = x” +— (m?).
X X

Chi phi dé mua nguyén liéu 1a: T =100x> +50- 8 =100x" + 400 (nghin d6ng).
X X

Xét ham s6 T(x)=100x +ﬂ voi x €(0;400).
x

400  200x° —400

2 2 4
X X

Ta co: T'(x)=200x - T'(x)=0 khi x=3/2.

Bang bién thién ctia ham s6 T (x) trén khoang (O; +oo) nhu sau:

X 0 3/5 +00
0

+00 +o0

400
=

I

1003/1 +




Tir bang bién thién ta thay, T (x) dat gi4 tri nho nhat trén (O;+oo) khi x=3/2.

Vay 6ng Hung can dong thung chtra gao véi canh day bang P2~ 1,3 m dé chi phi mua
nguyén liéu 1a nho nhét.

Ddp sé: 1,3.

Cau 5.

Huong din gidi

Goi x (cm) 1a d6 dai mot canh cua tim giéy hinh chit nhat duoc cét ra (canh thudce

duong kinh) va y (cm) 1a do dai canh con lai (0<x<16,0< y<8). Ta co:

2
(ij +y' =8 <)’ :i(256—x2)<:>y:%\/256—x2 .

2

Dién tich cua tAm giay hinh chit nhat d6 la:

Szxy:x.%\/256—x2 :%\/x2(256—x2) (cm?).

Pit f(x)=x*(256-x") vé6i 0<x<16, c6 f'(x)=512x—4x" nén f'(x)=0 khi
x=82.

Vay gia tri 16n nhét cia S bang % f(8\/§) =64 (sz).

Ddp sé: 64.
Cau 6.

Huwong din gidi
Tacd AC = BD =~/8* +12° =413, SO=+/SC* - 0C? :\/122—(2JE)2 =223,
— SO 223 23
-

sinSCO =
SC 12

Goi P 1a dg 16n cua trong luc xe va khung st nang.



Ta co P:(1500+300)-9,8 =17640 (N).

Goi F 1a do 16n cua luc cang trén moi sgi cap.

Ta chirng minh dugc FsinS/C\O:E, suyra F = P/\ = 17640 ~ 5517 (N).
4 4sinSCO  , V23
6

Ddp s6: 5517



PE KIEM TRA GIUA HQC KY I - MON TOAN - LOP 12 - BQ SACH KET NOI TRI THUC VOI CUQC SONG
PE SO 2
A. MA TRAN, PAC TA PE KIEM TRA GIUA HOC Ki I
MA TRAN PE KIEM TRA GIUA HQC Ki I
Thoi gian lam bai: 90 phut

Mirc do , 2
; Nhéan biet Thong hiéu Van dung Van dung cao Cong
Chu de
Chuong I. Ung dung dao ham dé khao sat va vé do thi ham so (Bai 1 — Bai 4)
S6 1énh héi 9 7 4 2 22
S6 diém 2,25 1,75 1,5 1 6,5
. 1,2,3,4,5,6, 8,9, 10,11, 1d, 2d,
Cau so/Phan
la, 1b, Ic 2a, 2b, 2¢ 1,2 4,5
(I, 11, IIT)
I 10 I 10 I1, 111 I11
Thanh t6 NL TD TD, QGVP GQVD MHH
Chuong I1. Vecto va hé truc toa do trong khong gian (Bai 6)
S6 1énh héi 5 4 2 1 12
S6 diém 1,25 1 0,75 0,5 3,5
s 7, 12, 4c,
Cau so/Phan
3a, 3b, 4a, 4b 3¢, 3d, 4d 3 6
(I, 11, IIT)
I 11 L1l I1, T 11
Thanh to NL TD QGVD GQVD MHH
Tong diém 3,5 2,75 2,25 1,5 10




Luu y:

* Céu trac dé thi: Dé thi gdm 3 phan (tong diém: 10 diém) nhu sau

— Phéan I gdm cac cau hoi ¢ dang tric nghiém nhiéu lya chon, trong 4 dap an goi ¥ chon 1 dap an dang. Mdi cau tra 16i ding
duoc 0,25 diem.

— Phan 11 gém cac cau hoi ¢ dang thuce tric nghiém Ping — Sai. M&di cau hoi ¢ 4 y, tai mdi y thi sinh lga chon ding hodc sai.
Thi sinh ding 1 y dugc 0,1 diém; thi sinh dung 2 ¥ duoc 0,25 diém; chon dung 3 ¥ dugc 0,5 diém va ding tat ca 4 y s& dugc 1
diém.

— Phéan III gdm céc cau trac nghiém tra 1oi ngan. Mdi cau tra 151 dung thi sinh dugc 0,5 diém.

* Ma tran trén tam thoi ghi s6 diém (gia dinh) tng véi mdi 1énh hoi cta phan I, trén thuc té s6 diém con phy thudc vao so 1énh

hoi ma HS da tra 1o dung trong ting cau hoi & phan II nhu ciu trac dd néu trén.



BAN PAC TA Ki THUAT PE KIEM TRA GIUAHQC KI I

Nang luc S6 y/cau Cau hoi
TN TN
. TN tra . TN
nhiéu TN nhiéu TN
Noi , Tw duy va i loi tra loi
Cap do Giai quyet Mo hinh | phwong | dung , phwong | diung ,
dung l1ap luin . ngan , | ngan
van de hoa an lua sai , an lga | sai (so ,
toan hoc i (so (so
chon | (soYy) chon Y)
, cau) i cau)
(s0 cau) (so cau)
Chuong I. Ung dung dao ham dé khao sat 0 . A
va vé do thi ham s
Nhén biét
Bai 1. duoc tinh
Tinh don diéu,
don diém cuc tri,
diéu | Nhan | gid tri cuc tri Cla,
. . 2 2 C1,C2
va cuc | biet cua ham so Clb
tri cia thong qua
ham bang bién
s0 thién hoac

thong qua




hinh anh cua
do thi
X¢ét tinh
déng bién, .
.| Thé hién dugc
nghich bién .
tinh dong
cia mot ham | .
Thong , bién, nghich C2a,
; sO trén mot . C8
hieu bién cia ham C2b
khoang dua ,
, sO trong bang
vao dau cua L
, bién thién
dao ham cap
mot cua nod
Van dung
dao ham
va tinh don
diéu cua
Van .
ham s6 dé Cl
dung e 2
giai quyet
mdt s6 bai
toan thuc
tién
Bai2. | Nhian | Nhan biét
, o C3 Clc
Gia tri | biet duoc gia tri




16n

nhat
va gia
tri nho

nhat

16n nhat, gia
tri nh6 nhat
ctia ham sd
dua vao dd
thi va bang

bién thién

Xac dinh
duoc gia tri
16n nhat, gia

tri nho nhat

Thong .
) cua ham so C9
hicu .
bang dao ham
trong nhitng
truong hop
don gian
Van dung
duoc kién
Van thirc vé C2
dung GTLN,
GTNN cua

ham s6




Van dung dugce kién thirc

Van \
vé GTLN, GTNN cua ham
dung Gk e g L C4
sO dé giai quyét mot so bai
cao , . X
toan lién quan dén thuc tién
Nhan biét
duogc dinh
nghia, hinh
anh hinh hoc
cua duong
Nhin .
Bai 3. i tiém can C4,C5
biet .
Puong dang, ti€ém
tiém can ngang va
can tiém can
ciia do xién cta dd
thi thi ham s
ham Xac dinh
s0 duoc cac
Thong .
) dudng ti€ém
hiéu .
can cua do
thi ham s6
Van Van dung
iy Cld
dung duoc kién




thirc vé duodng
tiém can cua

d6 thi ham sb
dé giai quyét
mot sb bai

toan lién quan

Nhan ‘
2 Poc do6 thi c6
biét
Khao sat va
Bai 4 .
veé duoc do
Khio
thi cua cac
sat sw | Thong , C10,
. . ham s6 bac e
bién hiéu -
ba va hai
thién
ham phan
va vé
\ thac
do thi
., Van dung
cia
dao ham
ham
X Van va khao sat
0 X 42 C2d
dung ham sé dé
giai quyet

mot sO van




de lién

quan

Van dung duoc kién thuc

Vian vé khao sat su bién thién
dung ctia ham sb dé giai quyét C5
cao mat s6 bai toan lién quan
dén thyc tién
Chuong II. Vecto va hé toa do trong khong gian 2 8 2
Nhan biét
duoc dinh
C3a,
nghia vecto
Nhan C3b,
, va cac phép C7
biet C4a,
Bai 6 toan vecto
C4b
Vecto trong khong
trong gian
khong — Ap dung
gian quy tic ba
B Chiing minh C3c,
Thong | diém, quy ,
. ) cac dang thuc C12 C3d,
hiéu | tac hinh binh
vecto C4d
hanh, quy

tac hinh hop




dé biéu dién

cac vecto
— Tinh duoc
gbc va tich
vO hudng
cua hai
vecto
Ung dung
vecto vao
Tim diéu cac bai
Van kién dé toan thuc
. . C4c C3
dung | vecto dong té va lién
phang hé gifra cac
mon hoc
khac
Van dung duoc kién thuc
Van vé tich vo hudng cua hai
dung vecto trong khong gian dé Cé6
cao

giai quyéet mot so bai toan

lién quan dén thyc tién




B. PE KIEM TRA GIUA HQC KIi I
PHAN 1. Ciu tric nghiém nhiéu phwong 4n lwa chon. Thi sinh tra 10i tir cdu 1 dén
cau 12. Mdi cau héi thi sinh chi chon mét phurong 4n.

Céu 1. Cho ham s y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu sau:

- 0 - 0 -
4 +00
f() / \ /
0
—
Ham s6 d3 cho nghich bién trén khoang nao dudi day?

A. (—0;0). B. (—; 2). C. (0;2). D. (0;+ ).

Céu 2. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 d thi nhu hinh duéi day.

Phat biéu nao sau day la dung?
A, xop=-1,x =1. B. x.;, =-1, x, =3.
C. x,p =3, x,=-1. D. x., =1, x., =-1.

Céu 3. Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh duéi day.




Gia tri nh6 nhat ciia ham sb da cho trén doan [—2;0] la:
A. —1. B. 4. C. 2. D. 1.
Céu 4. Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh duéi day.
YA
1 () 1

1 1 X
-1

[R]

Phat biéu nao sau day 1a ding?
A. Db thi ham sb c6 duong tiém can dung x =2, dudng tiém cin ngang y =—1.
B. D6 thi ham s c6 duong tiém can ding x = —1, dudng tiém can ngang y =2.
C. D6 thi ham sb c6 dudng tiém can dimg x =—1, dudng tiém cén ngang y=—1.
D. D6 thi ham sb c6 dudng tiém can ding x =2, dudng tiém cin ngang y =0.
Céu 5. Chohams6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh duéi day.

YA

=Y

N

Puong tiém can xién ctia do thi ham sb da cho 1a dudng thang
A. y=x-1. B. y=—x-1. C.y=x+1. D. y=—x+1.
Céu 6. Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh duéi day.



\

Tam ddi xtng cta d6 thi ham s6 c6 toa do 1a
A. (1;0). B. (—1;1). C. (2;—2). D. (1;—1).

Céu 7. Phat biéu nao sau day la dung?

B. Vi1 hai vecto Zz, b batki va sb thuc k,taco k

)
(a=b)

C. V6i hai vecto a, b bat ki va sb thuc &, ta co k(Zz—E):k(ch).
(a-2)

=
<
oY
[
=
oo
[——
<
(¢}
a
—
Q
8
S
o
&3:‘
)
<
QJA
72}
O>~
—_
=
=
a
N~
-+
o
(@)
O~
b
Q
|
S
Il
b
Q
|
S

Céu 8. Ham sd nao sau dy nghich bién trén R?

A =2t B. y=—x' —3x+2024.

2—x
C. y=—x"—2x"+x+2024. D. y=2x"-3x+2024.

Cau 9. Gié tri 16n nhat cia ham s y=(x - 3)2 -e" trén doan [2; 4] bang

A. 0. B. 4e. C.e. D. ¢'.
Cau 10. Quan sat bang bién thién va cho biét bang bién thién d6 1a cia ham sb nao.
x | —oo 3 +o0
y' — -
2 tog
y \ \
—_— 2
A :—2x+1 :—2x+1. :2x—1 D.y:2x—1




2
ax“+bx+c , ,x . . ~
———— ¢06 d0 thi nhu hinh vé.

| 7

Céu 11. Cho ham s y =
x+d

/1 .

Trong céac sb a,b,c,d c6 bao nhiéu sb c6 gia tri dwong?
A. 1. B. 2. C.3. D. 4.
Céau 12. Cho tir dién déu ABCD c6 canh bang a. Tich vo hudng AB-AC bang

] NER

A. da’. B. —a’. C.—da’. D. —a".
2 2

PHAN II. Céu tric nghiém ding sai. Thi sinh tra 10i tir cdu 1 dén cau 4. Trong mdi
y a), b), ¢), d) & mdi cau, thi sinh chon diing hoic sai.

Cau 1. Chohamsb y=f (x) xéac dinh trén R va c6 bang bién thién nhu sau:

X — 0 1 3 + o0

/') - - 0

0 + 0 +
+ a0 4 + o
0 0

a) Him s0 y = f(x) dong bién trén mdi khoang (—o0;1) va (3;+ ).

b) S4 diém cuc tri ciia ham s6 da cho 13 3.

¢) Ham s0 y = f(x) c6 gi4 tri nho nhat bang 0.
d) D6 thi ham s6 khong c6 duong tiém can.
Ciu 2. Chohamsbé y=e* —x+3.

a) Ham sb da cho nghich bién trén R.

b) Ham s6 di cho dat cuc dai tai x=0.



) D06 thi ham sd cit truc tung tai diém co toa dd 1a (0;4) .

d) Db thi ham sb d cho khong di qua gdc toa do.
Cau 3. Cho hinh hop 4ABCD.A'B'C'D'.

a) Cac vecto béng voi vecto AD 1a BC, B'C',A'D'.

b) Cac vecto dbi cua vecto DB 1a BD, D'B’.

) AB+DC=-2D'C'.

d) BB'—CA=AC'.

Cau 4. Cho tit dién ABCD c¢6 AB,AC,AD d6i mot vudng goc va AB=AC =AD =1.
Goi M 1a trung diém ctia BC.

a) AB+CD=AD+CB.

b) AB-AD=AC-AD=AC-AB=1.

_——

¢) AM -B =l.
2

d) (A_M, EB) ~120°.

PHAN III. Cau trac nghiém tra 161 ngan. Thi sinh tra 10i tir cau 1 dén cau 6.

Cau 1. Gia st ham s0 f(x)=x’ —6x” +9x -5 dat cuc dai tai x =a va dat cyc ticu tai
x=b. Gia tri ctia biéu thirc M =2a —3b bang bao nhiéu?

Céu 2. Cho ham s6 y =e""* +5x—m v&i m 1a tham sb thuc. V&i gia tri nao ctia m thi
ham sb dé cho co gia tri 1on nhét trén doan [O; 3] béng e ?

Céau 3. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’. Goi M,N lan luot 1a trung diém cia
A'D' va C'D'. Goi ¢ la gbc giita hai vecto MN va A'B. Sb do cua goc ¢ bing bao

nhiéu do?



Ciu 4. Nguoi ta gidng ludi dé nuoi riéng mot loai ca trén mot goc hd. Biét rang ludi
duoc gidng theo mot dudng thang tir mot vi tri trén bd ngang dén mot vi tri trén bo doc
va phai di qua mét cai coc da cam sin & vi tri 4. Dién tich nhé nhat co6 thé giang luoi
13 bao nhiéu mét vudng, biét rang khoang cach tir coc dén bo ngang 13 5 m va khoang

cach tir coc dén bo doc 14 12 m.

Bo
doc

Khu nuoi
cd riéng

B& ngang

Céu 5. Chohamsé y =

- co do thila (C). Goi / 1a giao diém cua hai duong tiém
x —

can ciia (C), M 1a mot diem batki trén (C) va tiép tuyén ctia (C) tai M cét hai tiém
can tai A,B. Biét chu vi tam gidc IAB co gia tri nho nhat béng a+ \/E vol a,beN.
Gia tri cta biéu thitc @ —b +4 bang bao nhiéu?

Cau 6. Co ba lyc cung tac dong vao mot cai ban nhu hinh v€ dudi. Trong do hai luc
E ,E tao v&i nhau mot goc 110° va c6 do 1on lan luot 1A 9 N va4 N, luc E vuong goc
vO1 mat phéng tao boi hai luc F] ,172 va c6 do 16n 7 N. B0 16n hop luc cua ba lyc trén 1a

bao nhiéu Newton (1am tron két qua dén hang don vi ciia Newton)?




C. PAP AN VA HUONG DAN GIAI PE KIEM TRA GIUA HQC Ki I

PHAN I. CAu tric nghiém nhiéu phwong 4n lwa chon

Bdng dap dan
1.C 2.D 3.B 4. A 5.B 6.D
7. A 8.B 9.D 10.D 11.B 12. C

Huwéng dén gidi chi tiét ting ciu

Cau 1.

Dap an dung la: C

Quan st bang bién thién, ta thay trén khoang (0;2), f(x)<0, do d6 ham so da cho
nghich bién trén khoang nay.

Cau 2.

Dap an dung la: D

Quan sat dd thi ham sd, ta théy ham sb da cho dat cuc tiéu tai diém x =1 va dat cuc dai
tai diém x=—1.

Cau 3.

Dap an dung la: B

Can cr vao do thi ham s6 trén, ta thay min f(x)=f(-1)=-4.

[-2:0
Cau 4.
Dap an dung la: A
Quan sat hinh v&, ta thay:
+ Puong thang x =2 14 tiém can dung cta do thi ham sé da cho.
+ Puong thang y =—1 13 tiém cin ngang cua do thi ham s di cho.
Cau 5.
Dap an dung la: B
Tir d6 thi da cho, ta thiy dudng tiém can xién cta do thi ham sé 1a duong thang di qua
hai diém (=1,0) va (0;-1). Do do, tiém can xién cua dd thi ham sé da cho 1a dudng
thang y =—x—1.
Cau 6.



Dap an dung la: D

Db thi ham sd di cho nhan giao diém cua hai dudng tiém can lam tim ddi ximg.

Giao diém nay cé toa do la (1;— 1).

Cau 7.

Dap an dung la: A

Theo ly thuyét, ta co: vo1 hai vecto Zz, b batki va sb thuc k, ta co k(Zz - Z;) —ka—kb.
Cau 8.

Dap an dung la: B

+ Tap xac dinh cia ham sd y = X la R\ {2} nén ham sd nay khong thé nghich bién

—X
trén R.

+Ham s6 y =—x’ —3x+2024 c6 tap xac dinh 1a R.
Tac6 y'=-3x" —=3=-3(x"+1)<0 véi moi xeR.

Do d6, ham sb nay nghich bién trén R. Vay chon dap an B.

+ Tuong ty, ta chimg minh dugc hai ham sé ¢ cac phuong an C va D khong nghich
bién trén R.

Cau 9.

Dap an dung la: D

* Ta co: y'=3(x—3)-ex +(x—3)2 et =e" -(x—3)-(x—1).

Khi d6, trén khoang (2; 4), y'=0khi x=3.

* ¥(2)=¢%y(3)=0

s y(4)=e
Tu do6 suy ra maxy = y(4)=e

Cau 10.
Dap an dung la: D
Tir bang bién thién, ta thay:

+) lim y = —o0; 11m y =+, do d6 duong thang x =3 1a tiém can ding caa do thi ham

x—3"

s6 da cho;



+) lim y=2; lim y =2, do d6 duong thang y =2 1a tiém can ngang ctia d6 thi ham s

da cho.

Trong cac ham sé da cho & cac phuong an, chi ham sé & phuong an D thoa mén.
Cau 11.

Dap an dung la: B

Do do6 thi c6 tiém can ding 1a x=2 nén d <0.
. .2 ) A ls oy . A C
Giao diém cua do6 thi va truc tung co6 tung do 7 <0=c>0.
H¢ so6 goc cua tiém can xién la a. Mat khac, tir hinh vé hé s6 goc cua tiém can xién la
duong nén a > 0.

ax” +2adx + bd — ¢
(x+d)2

Laico y'= va hai diém cuyc tri cia ham s6 c6 gia tri duong.

Suy ra x1x2:M>O:>bd—c>0:>bd>c:>b<0.
a

Viy ¢6 2 s ¢6 gia tri duong trong cac sé a,b,c,d .

Cau 12.

Dap an dung la: C

Vi ABCD 1a tir dién déu canh a nén ABC 1a tam giac déu canh a.

Do do, AB-AC = ‘TB‘-‘TC‘-COS(IB,TC)
:‘E‘-‘A—C‘-COSBQ\C =a-a-cos60°:%a2.

PHAN II. Céu tric nghiém dung sai
Caul.a) S, b) b, ¢)b, d) b.
Hudng din gidi
— Quan sat bang bién thién, ta thay ham s6 di cho dong bién trén mdi khoang (O;l) va
(3;+ oo) ,do dd vy a) sai.
—Taco f'(x) d6i ddu tir “—” sang “+” tai cac diém x =0, x =3 va doi ddu tir “+” sang

tai diém x=1. Vay ham s6 y = f(x) c6 3 diém cuc tri nén y b) dung.

—Ham sd y = f(x) c6 gié tri nho nhét bang 0 tai x=0 va x =3 nén y c) ding.



—~Hamsd y=f (x) xac dinh trén R va lim f (x) = +oo nén d6 thi ham s6 nay khong

co duong tiém can. Vay y d) dang.

Cau2.a) S, b) S, ¢)b, d) b.
Hudng din gidi

Xéthamsd y=e* —x+3.

— Tép xé4c dinh ciia ham s6 1a R.

—Tacod y'=e"—1; y'=0 khi x=0.

Béng bién thién cua ham s6 nhu sau:

X — 0 + o0
Y - 0 +

— Ham s6 nghich bién trén khoang (—o0;0) va dong bién trén khoang (0;+00). Do do,
y a) sal.

— Ham s6 di cho dat cuc tiéu tai x=0 va khong c6 cuc dai. Do do, y b) sai.
—~Véix=0,tacd y=e’—0+3=4 nén do thi ham sd cat truc tung tai diém (0;4).
Tir d6 suy ra d6 thi ham sb da cho khong di qua gdc toa do.

Vay y ¢) vay d) dang.

Cau3.a)b, b) S, c) S, d) b.

Huéng din gidi

— Vi ABCD.A'B'C’'D’ 1a hinh hdp nén cac mat ctia hinh hdp nay 1a hinh binh hanh.



Do d6, AD=BC =B'C'=A'D". Vay y a) dung.

—Tac6 DB=-BD va DB=D'B'=-B'D'.

Viy céc vecto dbi ctia vecto DB 1a BD, B'D'. Do d6 ¥ b) sai.

Vi AB=DC=D'C' nén AB+DC=D'C'+D'C' =2D'C".
Vay ¥ c) sai.

—Taco BB =AA,CA=C'A". Suyra BB —CA=AA —~C'A' = A4 + AC' = AC' .
Viay y d) ding.
Ciu 4. 2) D, b) S, ¢S, d) b.

Huwong déin gidi

— Theo quy tic ba diém, ta cé:

E+CD:AD+DB+CD=AD+(CD+DB)=AD+@.

Vay y a) dung.
—Do AB,AC,AD d6i mdt vudng goc nén ta co:

AB-AD=AC-AD=AC-AB=0.
Vay y) b sai.
~ Vi AB=1nén 4B =1.

Vi M 1a trung diém ciia BC nén ta co:

AM - BD = (4B + AC)-(4D~ 4B)

=%(E-E—ﬁz+AC-AD—AC-@)

1 1
=—(0-1+0-0)=——.
2( " ) 2

Vay y c) sai.

— Ta tinh duwoc AM =g, Bsz/E, suy ra
S
cos(m,@)— AM - BD l

_ 2 __
e



Vay (m, E) =120°. Do d6, ¥ d) ding.

PHAN III. Cau triac nghiém tra 1oi ngian
Cau 1.
Huwéng dén gidi
Tacod f'(x)=3x"-12x+9; f'(x)=0< x=1 hodc x=3.

Béang bién thién cia ham s6 nhu sau:

T |—o0 1 3 +oo
F'(x) + 0 - 0 +
-1 00
oo -5

Vay ham s6 dat cuc dai tai x=1 va dat cuc tiéu tai x=3 nén suyra a=1,b=3.
Khi d6, M =2a-3h=2-1-3-3=-7.
Ddp sé: 7.
Cau 2.
Huwong din gidi
Tacd y' =™ +5>0 vé6imoi xeR.
Do d6, ham sd y = e + 5x — m ddng bién trén R nén ham s6 nay ciing dong bién trén

} _ _ 342 Ay — S _
[0;3]. Suy ra rﬁ%i(y—y@)—e +53-m=e +15-m.
Theo bai ra: I[r(%%i(yzy(Z’):es s +l5-m=e om=15.

Ddp sé: 15.
Cau 3.

Huwong din gidi



B’ :

B C
Vi M,N lan luot 1a trung diém ctia A'D’ va C'D' nén ta suy ra MN// A'C’.

Do dé, (MN, A'B)=(A'C",AB)=C4B.

Vi ABCD.A'B'C'D’ 1a hinh lap phuong nén tam gidc C'A’B 1a tam giac déu.
Suy ra C'’A'B =60°. Vay ¢ =60°.

Ddp s6: 60.

Cau 4.

Huéng din gidi

D c
K

Ta md hinh héa bai toan di cho nhu hinh trén véi H,K 1an luot 1a hinh chiéu cua A
1én bo doc BD va bo ngang CD . Khi do, theo bairaco AH =12 m, AK =5 m.
Suyra DK = AH =12 m, DH = AK =5m.

bat BH =x (m,x>0).

BH BA DK

HD AC KC

HD-DK 5-12 60
= =— (m).
BH X X

Tacd AH//BC, AK// DH nén

Suy ra KC =




Dién tich khu nuoi ca riéng la:

S:lBD-DCzl(x+5)(@+l2j=6x+@+60 (m?).
2 2 X X
e 1 £ 150 .
Xétham s6 S(x)=6x+—+60 vdi x €(0;+0).
x
2
Ta cod S’(x):6—1520 _ b _2150. Trén khoang (0;+x), S'(x)=0< x=5.
x X

Bang bién thién ctia ham s6 S (x) trén khoang (O; +oo) nhu sau:

X 0 5 +00

S'(x) — 0 +

400 +00

120

Tu bang bién thién, ta c6 min S(x) =120 tai x=5.

0;+0)
Vay dién tich nho nhat c6 thé giang dudi 1a 120 m?.
Ngodi ra, ta cé thé ding bat dang thirc:

S=6x+@+6022‘/6x-@+60=120.
X X

150

Déu “=” xdy ra khi va chi khi 6x=—< x=5¢(0;+ ).
x
Ddp s6: 120.
Cau 5.
Huwéng déin gidi
Tép x4c dinh ctia ham s6 1a R\ {1}.
Tacd y' =— 7 Gia st M (x,;3,)€(C), (x, #1) suy ra tiép tuyén cua (C) tai M
x_

c6 phuong trinh 13 y = - F(x—x,)+ 2% 1

x,—1 x,—1



2x-1 2x -1

Vi lim =0 lim = nén dudng thang x =1 1a tiém can ding ctia (C).
x—olt X — x> x —
: - . 2x-1 . A A ,
Vi lim 2x 1 =2; lim al " =2 nén duong thang y =2 la ti€ém cén ngang cua (C )
X—>+00 x J— X—>—00 x J—

Suy ra ](1; 2).

Piém A(l; Zxolj la giao diém ctia tiém can dimg va tiép tuyén, diém B(2x0 - 1;2) la
X, —

giao diém cua ti¢ém can ngang va tiép tuyen.

Ta ¢ chu vi ctia tam giac I4B bang:

2 2 4
IA+IB+ AB=——+2|x, - 1|+ |4(x,—1) +—.
A e e

Ap dung bit dang thirc AM-GM, ta c6 I4+ IB+ AB > 2J4+/4.2=4+8.

Dang thirc x4y ra khi |x0 - 1| =1< x,=0 hoac x,=2.

Vay chu vi tam gidc I4B dat gia tri nho nhét bing 4 ++/8 khi M (0;1) hoac M (2;3).
Suyraa=4,b=8nén a—-b+4=0.

Ddp sé: 0.
Cau 6.

Huwong din gidi

Theo dé bai, ta c6 hinh v€ sau:

Hop lyc tac dong vao bavat1la F=F + F, + F,=0A+ OB +0C = 0D + OC = OFE .

Tacd AOB =(04,0B)=(F,F,)=110°. Suy ra 04D =70°.



Ap dung dinh 1y cdsin trong tam gidc OAD, ta co:
OD? = 04> + AD* —204- AD -cosOAD =9* + 4% —2-9-4.¢0s70° =97 — 72c0s 70° .
Vi OC L(OBDA) nén OC L OD . Suy ra ODEC 1a hinh chir nhat.
Do do, tam gidc OCE vuong tai C nén

OE>=0C* +EC*=7"+97-72c0s870° =146 —72cos 70° .

Suy ra OF =~/146—72c0s70° ~11.
Vay d6 16n ctia hop luc cta ba lyc dd cho bang khoang 11 N.
Ddp sé: 11.



PE KIEM TRA GIUA HQC KY I - MON TOAN - LOP 12 - BQ SACH KET NOI TRI THUC VOI CUQC SONG
PE SO 3
A. MA TRAN, PAC TA PE KIEM TRA GIUA HOC Ki I
MA TRAN PE KIEM TRA GIUA HQC Ki I
Thoi gian lam bai: 90 phut

Mirc do , 2
; Nhéan biet Thong hiéu Van dung Van dung cao Cong
Chu de
Chuong I. Ung dung dao ham dé khao sat va vé do thi ham so (Bai 1 — Bai 4)
S6 1énh héi 9 7 4 2 22
S6 diém 2,25 1,75 1,5 1 6,5
. 1,2,3,4,5,6, 8,9, 10,11, 1d, 2d,
Cau so/Phan
la, 1b, Ic 2a, 2b, 2¢ 1,2 4,5
1, I1, III)
I 1I L 1I I1, II1 11
Thanh t6 NL TD TD, QGVP GQVD MHH
Chuong I1. Vecto va hé truc toa do trong khong gian (Bai 6)
S6 1énh héi 5 4 2 1 12
S6 diém 1,25 1 0,75 0,5 3,5
I'¢ 3 7) 12, 4d,
Cau so/Phan
3a, 3b, 4a, 4b 3¢, 3d, 4c 3 6
(1, 11, III)
I 11 L1l I1, T 11
Thanh to NL TD QGVD GQVD MHH
Tong diém 3,5 2,75 2,25 1,5 10




Luu y:

* Céu trac dé thi: Dé thi gdm 3 phan (tong diém: 10 diém) nhu sau

— Phéan I gdm cac cau hoi ¢ dang tric nghiém nhiéu lya chon, trong 4 dap an goi ¥ chon 1 dap an dang. Mdi cau tra 16i ding
duoc 0,25 diem.

— Phan 11 gém cac cau hoi ¢ dang thuce tric nghiém Ping — Sai. M&di cau hoi ¢ 4 y, tai mdi y thi sinh lga chon ding hodc sai.
Thi sinh ding 1 y dugc 0,1 diém; thi sinh dung 2 ¥ duoc 0,25 diém; chon dung 3 ¥ dugc 0,5 diém va ding tat ca 4 y s& dugc 1
diém.

— Phéan III gdm céc cau trac nghiém tra 1oi ngan. Mdi cau tra 151 dung thi sinh dugc 0,5 diém.

* Ma tran trén tam thoi ghi s6 diém (gia dinh) tng véi mdi 1énh hoi cta phan I, trén thuc té s6 diém con phy thudc vao so 1énh

hoi ma HS da tra 1o dung trong ting cau hoi & phan II nhu ciu trac dd néu trén.



BAN PAC TA Ki THUAT PE KIEM TRA GIUAHQC KI I

Nang luc S6 y/cau Cau hoi
TN TN
. TN tra . TN
nhiéu TN nhiéu TN
Noi , Tw duy va i loi tra loi
Cap do Giai quyet Mo hinh | phwong | dung , phwong | diung ,
dung l1ap luin . ngan , | ngan
van de hoa an lua sai , an lgpa | sai (so ,
toan hoc i (so (so
chon | (soYy) chon Y)
, cau) i cau)
(s0 cau) (s0 cau)
Chuong I. Ung dung dao ham dé khao sat 0 . A
va vé do thi ham s
Nhén biét
Bai 1. duoc tinh
Tinh don diéu,
don diém cuc tri,
diéu | Nhan | gid tri cuc tri Cla,
. . 2 2 C1,C2
va cuc | biet cua ham so Clb
tri cia thong qua
ham bang bién
s0 thién hoac

thong qua




hinh anh cua

Bai 2.

dd thi

Thong

hicu

X¢ét tinh
dong bién,
nghich bién
cua mot ham
sO trén mot
khoang dya
vao dau cua
dao ham cép

mot cua nd

Thé hién dugc

bién cua ham

sO trong bang

tinh déng
bién, nghich

bién thién

C8

C2a,
C2b

Nhan

Van dung
dao ham
va tinh don
diéu cua

ham sb dé
giai quyét
mot sb bai
toan thuc

tien

Cl

Gia tri

biét

Nhéan biét

dugc gia tri

C3




16n

nhat
va gia
tri nho

nhat

16n nhat, gia
tri nh6 nhat
ctia ham sd
dua vao dd
thi va bang

bién thién

Xac dinh
duoc gia tri
16n nhat, gia

tri nho nhat

Thong .
) cua ham so C9
hicu .
bang dao ham
trong nhitng
truong hop
don gian
Van dung
duoc kién
Van thirc vé C2
dung GTLN,
GTNN cua

ham s6




Van dung dugce kién thirc

Van \
vé GTLN, GTNN cua ham
dung Gk e g L C4
sO dé giai quyét mot so bai
cao , . X
toan lién quan dén thuc tién
Nhan biét
duogc dinh
nghia, hinh
anh hinh hoc
cua duong
Nhin .
Bai 3. i tiém can C4,C5 Clc
biet .
Puong dang, ti€ém
tiém can ngang va
can tiém can
ciia do xién cua dd
thi thi ham s
ham Xac dinh
s0 duoc cac
Thong .
) dudng ti€ém
hiéu .
can cua do
thi ham s6
Van Van dung
dung duoc kién




thirc vé duong

tiém can cua

dd thi ham sd

mot sO van

deé giai quyét
mot s bai
toan lién quan
Nhan ‘
x Doc do6 thi C6
biét
Khao sat va
Bai 4 ‘
veé duoc do
Khio
thi cua cac
sat sw | Thong , Cl10,
X , ham s0 bac o
bién hiéu .
ba va hai
thién
ham phan
va vé
A thac
do thi
¥ Van dung
cuia
dao ham
ham
£ | Vam va khao sét Cld,
SO r 2
dyung ham sé dé o
gidi quyet




de lién

quan

Van dung duoc kién thuc

Vian vé khao sat su bién thién
dung ctia ham sb dé giai quyét C5
cao mat s6 bai toan lién quan
dén thyc tién
Chuong II. Vecto va hé toa do trong khong gian 2 8 2
Nhan biét
duoc dinh
C3a,
nghia vecto
Nhan C3b,
, va cac phép C7
biet C4a,
Bai 6 toan vecto
C4b
Vecto trong khong
trong gian
khong — Ap dung
gian quy tic ba
B Chiing minh C3c,
Thong | diém, quy ,
. ) cac dang thuc C12 C3d,
hiéu | tac hinh binh
vecto C4c
hanh, quy
tac hinh hop




dé biéu dién

cac vecto
— Tinh duoc
gbc va tich
vO hudng
cua hai
vecto
Ung dung
vecto vao
Tim diéu cac bai
Van kién dé toan thuc
. . C4d C3
dung | vecto dong té va lién
phang hé gifra cac
mon hoc
khac
Van dung duoc kién thuc
Van vé tich vo hudng cua hai
dung vecto trong khong gian dé Cé6
cao

giai quyéet mot so bai toan

lién quan dén thyc tién




B. PE KIEM TRA GIUA HQC KIi I
PHAN 1. Ciu tric nghiém nhiéu phwong 4n lwa chon. Thi sinh tra 10i tir cdu 1 dén
cau 12. Mdi cau héi thi sinh chi chon mét phurong 4n.
Céu 1. Cho ham sb y = f(x) lién tuc trén R va c6 do thi nhu sau:

”

1

Phat biéu nao dudi day 1a dung?
A. Ham s da cho dong bién trén khodng (-1;1).
B. Ham sb da cho ddng bién trén mdi khoang (—o0;—2) va (2;+ ).
C. Ham s6 da cho nghich bién trén khodng (0;1).
D. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—-L1).
Céu 2. Cho ham s y= f (x) x4c dinh va lién tuc trén [-2;3] va c6 bang xét d4u nhu

Sau.

('S

X -2 0 1
() R

Ham sb da cho dat cuc dai tai diém
A. x=-2. B. x=0. C.x=1. D. x=3.
Céu 3. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc va c6 bang bién thién trén doan [-1;3] nhu hinh

dudi day.



X —1 0 2 3
V' + 0 - 0 +
5
\ A
y /
1
0

Goi M 1a gié tri 1on nhét cua ham sé y=f (x) trén doan [—l; 3]. Ménh dé nao trong
cac ménh dé sau day 1a dung?
A.M=f(-1). B.M=f(3). C. M =1(2). D. M = f(0).

Cau 4. Cho hamsb y=f (x) c¢6 bang bién thién nhu sau:

X —00 2 +o0
/(%) ¢ *
+00 -1
f(x) o > o _—
-1 —aD

Puong tiém can ding, tiém can ngang cua dd thi ham sd d3 cho lan luot 1a:

A.x=2,y=-1. B.x=-1,y=2. C.x=-1,y=-1. D.x=2, y=1.

Céu 5. Tiém can xién ctia d6 thj ham s6 y=2x+1- 1a duong thang

x+1

A. y=2x. B. y=2x-1. C. y=2x+1. D. y=x+1.
Céu 6. Cho ham s y = f(x) c6 d6 thi nhu hinh dudi day.

U

VA

=Y

™\

Tam doi1 xting ctuia d6 thi ham so6 c6 toa do la



A. (1;0). B. (—1;1). C. (—1;—2). D. (—1;0).
Cau 7. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D’.

Khang dinh nao sau day 14 sai?

—_— —_—

A. AD=AD'. B. AD=BC. C. B'C'=4D. D. BC' =-A'D'.

X’ —x+9

Cau8.Hamsb y = nghich bién trén khoang nao trong cac khoang duéi day?

A. (—2:4). B. (-21). C. (-2;+ ). D. (4;+).
Céu 9. Gia trj 16n nhat ciia ham s6 y=x’ —3x+5 trén doan [O; 2] bang
A. 0. B. 3. C.5. D. 7.

Céu 10. Puong cong trong hinh dudi 1a d6 thi ciia ham sd nao trong bén ham sé sau

day?

A y=x—4x+1. B. y=x"+3x"+1. C. y=x"—4x-1. D. y=—x"+4x+1.

Céu 11. Cho ham s6 y = ax+b
cx+d

c¢6 d6 thi nhu hinh v& duéi day.



O\
Khang dinh nao sau day 1a dung?
A.a>0b>0,c>0,d <0. B.a>0,b<0,c>0,d <0.
C.a>0,b<0,c<0,d>0. D.a>0b>0,c<0,d >0.

Cau 12. Cho t dién ABCD . Goi M va P lan lugt 1a trung diém cua cac canh 4B va

CD. bat AB = B,A—C" = E,E =d. Khéng dinh nao sau day la dang?
A MP=1(c+d+B). B. MP=(d+5-2).
2 2
C. MP=~(c+5-d). D. MP=—(c+d-b).
2 2
PHAN II. Ciu tric nghiém ding sai. Thi sinh tra 15i tir cau 1 dén cau 4. Trong mdi

ya),b),c),d)d mdi cau, thi sinh chon ding hodc sai.

2
Céu 1. Cho ham s6 y = £(x) = “ "€ (y6i 40 c6 db thi 14 dudng cong nhu
xX+n

hinh dudi day.

VA

t

a) Ham s6 da cho nghich bién trén R\ {-2}.

b) Ham sb d3 cho dat cuc dai tai x =—3; dat cuc tiéu tai x=—1.



¢) Tiém can dung ctia do thi ham sb da cho 1a duong thang y=-2.

d) Cong thirc x4c dinh ham s dd cho 1a y = M
x+2
Chu 2. Cho ham s6 y = f(x)=x"-3x’ - 9x+5.
a) Ham s d4 cho dong bién trén mdi khoang (—oo;—l) va (3;+oo).
b) Gia trj cuc dai cia ham sb d cho 1a —1.
¢) D6 thi ham sb da cho di qua cac diém (0;5), (1,-6),(-1;—10).
d) Puong thang y =—22 cat do thi ham s di cho tai 3 diém phan biét.
Cau 3. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh taim O. G 1a diém
théa man GS + GA+ GB + GC + GD = 0. Khi do:

—_— — —

a) AB+BC+CD+DA=50.

b) OA+OB+0C+0D=0.

c) SB+SD=S4+SC.

d) GS =30G .

Céu 4. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang a . Khi do:

A’ D'

Bi’

CJ’

a) BB—DB=BD.

b) BA+ BC + BB =BD.



c) BC - BA+C'd|=2a.

. A 2 . 2
d) Véi M, N lan luot 1a trung diém cua AD, BB’ thi cos(MN, AC') = %
PHAN III. Cau trac nghiém tra 1o ngan. Thi sinh tra 10i tir cAu 1 dén cau 6.
Céu 1. Cho a #0,b> —3ac>0.Hamsb y =ax’ + bx” +cx+d co tt ca bao nhiéu diém
cuc tr1?

Céu 2. Cho ham s0 f(x)=m+x—1 véi m la tham s6 thuc. Goi m,m, 1a hai gié tri

cua m thdéa man r[rzlisr]lf(x) + r{zlai(f(x) =m* —10. Gia tri cia biéu thirc m, +m, bang
5 ;5

bao nhiéu?

Ciu 3. Cho hinh hop 4ABCD.A'B'C'D’. Tim gia tri thuc ciia k thoa man dang thirc

AC+BA'+k(DB+C’D):6.

Cau 4. Mot nguoi dan 6ng mudn chéo thuyén & vi tri 4 téi diém B vé phia ha luu b
dbi dién, cang nhanh cang tt, trén mot bo séng thang rong 3 km (nhu hinh v&). Anh
c6 thé chéo thuyén cua minh truc tiép qua séng dé dén C va sau d6 chay dén B, hay
c6 thé chéo truc tiép dén B, hodc anh ta co6 thé chéo thuyén dén mot diém D gitra C
va B va sau d6 chay dén B. Biét anh 4y c6 thé chéo thuyén 6 km/h, chay 8 km/h va
quing duong BC =8 km. Biét téc do ciia dong nudc 1a khong dang ké so voi toec do
chéo thuyén ctia ngudi dan ong. Khoang thoi gian ngan nhat dé nguoi dan 6ng dén B

13 bao nhiéu gid (lam tron két qua dén hang phan muoi)?

S A




Céu 5. Cho mot tam nhém hinh vudng canh 12 cm, ngudi ta cit & bén goc bon hinh
vudng bang nhau, mdi hinh vudng c6 canh bang x (cm), rdi gap tAm nhom lai dé duoc

mot cai hop co6 dang hinh hop chit nhat khong co nrflp (tham khéo hinh v¢).

]z em

12 cm

Gia tri cua x bang bao nhiéu centimét dé thé tich ctia khéi hop d6 1a 16n nhat?
Céu 6. Mot chiée dén tron duoc treo song song v6i mit phang ndm ngang boi ba soi day
khong dan xuat phat tir diém O trén tran nha va lan luot budc vao ba diém A4, B,C trén

den tron sao cho cac lyc cang Fl, Fz, E 1an luot trén mbi day OA,0B,0C 361 mot vuong

—_—

4

—_—

= 172 =|F;|=15 (N) (nhu hinh v€). Trong luong cua chiéc dén tron

gbc voi nhau va

d6 13 bao nhiéu Newton (Iam tron két qua dén hang don vi)?




C. PAP AN VA HUONG DAN GIAI PE KIEM TRA GIUA HQC Ki I

PHAN I. CAu tric nghiém nhiéu phwong 4n lwa chon

Bdng dap dan
1.C 2.B 3.D 4. A 5.C 6.D
7.D 8.B 9.D 10. A 11.B 12.D

Huwéng dén gidi chi tiét ting ciu

Cau 1.

Dap an dung la: C

Tir d6 thi ta thay:

+ Ham s0 da cho dong bién trén mdi khoang (-1;0) va (1;+ox);
+ Ham s6 da cho nghich bién trén mdi khoang (—o0;—1) va (0;1).
Cau 2.

Dap an dung la: B

Dua vao bang xét dau, ta thdy f’(x) doi déu tir dvong sang 4m khi qua diém x=0
nén ham sd da cho dat cuc dai tai diém x=0.

Cau 3.

Dap an dung la: D

Tir bang bién thién, ta thdy M = max f(x)=r(0)=5.

[-13
Cau 4.
Dap an dung la: A
Quan sat bang bién thién, ta thay:

+) lim f(x) = +4o00; lim f(x) = —0. Do d6, dudng thang x =2 14 tiém can dimg cua dd
x—2" x—2"

thi ham sb da cho.

+) lim f(x) =—1; lim f(x) =—1. Do d6, duong thang y =—1 1a tiém c4n ngang cia

dd thi ham sb da cho.
Cau 5.
Dap an dung la: C



Taco lim|y—(2x+1)]= lim (—ijzo; lim [ y—(2x+1) = lim (—i}o.

X x>0\ x 41 x>0 x>0\ x+1
Do d6, duong thang y =2x+1 14 tiém cén xién cua d6 thi ham s da cho.
Cau 6.
Dap an dung la: D
Db thi ham sé di cho nhan giao diém cua hai dudng tiém can lam tim dbi xing.
Giao diém nay cé toa do la (—1;0).
Cau7.
Dap an dung la: D

Vi ABCD.A'B'C'D' 1a hinh hop nén ta c6 AD=BC=B'C'=A4'D'".
Cau 8.

Dap an dung la: B

TXD ctia ham s0 1a R\ {1}.

2x—1)(x=1)—(x*=x+9) 2 _2x—
Tacé:y’:(x )(x )(x X ):x 2x 8;y':Okhix:—2hoaflcx:4.

(x-1)° (x-1)°

Bang xét dau:

X ‘ —0 ) 1 4 +o0

y' ‘ + 0 — “ — 0 +

Vay ham s6 da cho dong bién trén cac khoang (—o0;—2) va (4;+00), nghich bién trén
cac khoang (—2;1) va (1;4).

Cau 9.

Dap an dung la: D

e Ta co: ) =3x" —3. Khi do, trén khoang (O; 2), y'=0 khi x=1.

. y(O) =35; y(l) =3; y(Z) =7.

T d6 suy ra max y =y(2)="7.

Cau 10.

Dap an dung la: A



Dua vao d6 thi ham sb ta théy:
D0 thi ham sb cit truc tung tai diém c6 toa do (0;d) v6i d >0 nén ta loai dép 4an C.

lim y =+, suy ra hé s6 a >0 nén ta loai dap an D.

x>
Mt khac ham sd dat cuc tri tai hai diém xX,,X,, dua vao hinh v€ ta théy x,,x, trai dau
nén déap an ta loai dap an B va chon A.

Cau 11.

Dap an dung la: B

fia A s d . .. .
Do thi ham s6 y = ax+b co tiém can ding: x = —— va tiém cin ngang: yzﬁ, quan
cx+d c c
_i>0 cd <0
satdd thitathdy: { ¢ =
a ac>0
—>0
c
A 1 Z + z .42 —b z .42 b
Do thi hams6 y = ax+b cat truc Ox tai diém | —;0 |, cat truc Oy tai diém | 0;— |,
cx+d a d
—-b
—>0 ab<0
quan sat d6 thi ta thay: a = :
LI bd >0

Voia>0=b<0;c>0;d <0.
Vo1 a<0=5b>0;c<0;d >0.
Do ddé a>0,b6<0,c>0,d <0.

Cau 12.
Dap an dung la: D



AM =—AB

Vi M, P lan luot 1a trung diém cua cac canh AB, CD nén . .

AP=—(4C+4D)
2

Theo quy tic hiéu, ta co:

MP= 4P~ 4M = (4C + D)~ 4B = (AC + AD - 4B)=(c+d -b).
PHAN II. Cau tric nghiém ding sai
Caul.a)S, b) b, c)S, d) b.

Huéng din gidi

— Quan sat hinh v&, ta thay:
Ham s6 di cho ¢6 tap xac dinh 1a R\ {—2}.
Trén cac khoang (—oo;—3) va (—1;+ oo) , d0 thi ham s6 di 1én tir trai qua phai nén ham
s6 da cho dong bién trén mdi khoang nay.
Trén cac khoang (—3;-2) va (—2;—1), d0 thi ham s6 di xudng tir trai qua phai nén ham
s6 d3 cho nghich bién trén mdi khoang nay.
Vay V) a sai.
— Ham s6 da cho dat cuc dai tai x=-3; dat cuc tiéu tai x=—1, do d6 v b) dung.
— Tiém can dimg cua do thi ham sd da cho 1a duong thang x =-2, do d6 ¥ ¢) sai.

2
— Vi x=-2 la tiém cén dimg nén n = 2. Khi do, y:f(x):Lb;H_c
X+

ax’ +4ax+2b—c
(x+2)2

Taco y' = ;Y =0 ax’ +4ax+2b—c=0 (%).



x =—1 la mot nghiém cua phuong trinh (*), do d6 —3a+2b—-c=0.

Cac diem (-1;1), (-3;-3) thudc d6 thi ham s6 da cho nén toa do cac diém nay thoa

2
mﬁnhémséy:f(x):m.
x+2
-3a+2b—-c=0 a=1
Khi do, ta c6 hé phuong trinh sau: Ja—b+c=1 &<ab=3.
—9a+3b—c=-3 c=3

2
Vay cong thirc xac dinh ham sé da cho 13 y = L’;” Do d6, ¥) d dung.
X+
Cau2.2)D,  b)S, ¢) S, d)S.
Huéng din gidi

Xét ham s6 y:f(x):x3—3x2—9x+5.
— Tap xac dinh cia ham s61a R.
~Tacd y'=3x"-6x-9; =0 khi x=-1 hodc x=3.

Béang bién thién cia ham s6 nhu sau:

Z |—o0 -1 3 +o0
f'(x) + 0 - 0 +
10 +0a
flz)
—00 —22

— Ham s6 dong bién trén mdi khoang (—oo;—l) va (3;+oo); nghich bién trén khoang
(-1;3). Do do, y a) ding.

— Ham s6 da cho dat cuc tiéu tai x =3, Yer =—22; dat cuc dai tai x=-1,y., =10. Do
do, y b) sai.

— V61 x=0thi y=5;v61i x=1thi y=—6;vdi x=-1 thi y=10.

Do d6, do thj ham s6 da cho di qua cac diém (O;S), (1;—6),(—1;10).

Do d6, y c) sai.



— Tir bang bién thién ta suy ra dudong thang y =—22 cat do thi ham sé da cho tai 2 diém
phan biét. Do do, y d) sai.
Cau3.a) S, b) b, ¢)b, d)S.

Huwéng déin gidi

—Tacd: AB+BC+CD+DA=AA=0 nén y a) sai.

— Vi O 1a tam hinh binh hanh ABCD nén O 1a trung diém ctia AC va BD.
Khi do, @+ﬁ:6;ﬁ+@:6,suyra OA+OB+0C+0D=0.
Viay y b) ding.

. " ,dod6 SB+SD=_SA4+SC nény c) dung.

, SB+SD =280
—Taco .
SA+SC =250

—Tacd GS+GA+GB+GC+GD=0

<:>ﬁ+(G—0+@)+(G—0+@)+(GO+0C)+(GO+OD)=()
©§+4@+(@+@+O—C+O—D):6

&GS +4G0=0< GS =40G .

Vay vy d) sai.

Ciud.a)D, b) S, 0) S, d) b.

Huéng din gidi

—Tacod: B'BB—DB=B'B+BD=B'D.Do d0b,y a) ding.

— Theo quy tic hinh hop, ta c6: BA+ BC + BB' = BD' # BD. Viy ¥ b) sai.

—Tacd: BC—BA+C'A=AC+C'A=C'A+ AC=C'C.
Do d6, |BC — BA+C'4

_[ce

=CC'=a. Vay yc) sai.



I
A M D
~ Ny
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\""-.
A==,
,’B C
Va
A’ D’

Vi AC' 1a duong chéo cua hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh bang a nén
AC'=av3.

Tacé:MN:AN—AM:E+W—ﬂ=ZE+%ﬁ—%E.
— (= 1—= 1-=Y
Suy ra MN = AB+EBB —EAD

:EH%BT;F%En@.ﬁ_ﬁ.fm_%ww

1 1 | 3

= +—a’+—a*+0-0——=-0==4q".
— 2 _ —_
Do do, [MN] = MN" =>4*, suy ra ‘MN‘:&.
2 J2

Theo quy tac hinh hop, ta co: AC'=AB+ AD + AA'.

—_— —

Khi d6, W-W:(AB+AD+AA’)-(EJr%ﬁ—%Ej

:EZ+%E-ﬁ—%ﬂ§-E+E-E+%AD~BB'—%AD2

+E47.ZE+%AA'-BB'—%AA'-AD

) 1 —2 ] — —
=AB ——AD +—AA'- BB’
2 2



[ 2
_ MN-AC ____a :ﬁ.Dodé,yd)dﬁng.
‘MNHAC’ a3 B
\/5 a3

PHAN III. CAu tric nghiém tra 101 ngén
Cau 1.

Vay cos(]\_lﬁ, Z@)

Huéng din gidi
Tacod y =3ax’ +2bx+c; ¥y =0<3ax’ +2bx +c=0.
Vi A = b> —3ac >0 nén phuong trinh )’ =0 c6 hai nghiém phan biét x,,x, (gia st

x, < x,). Khi do, vé1 ca hai truong hop a >0 va a <0 ham s6 da cho déu c6 2 diém

cuc tri.
Ddp s6: 2.
Cau 2.
Huwong din gidi
m

Véimoi x €[2;5], taco: f'(x)=

2x-1"

Ta thiy dau ctia dao ham f”(x) phu thudc vao dau cua tham so m.
Voimoi m=0 thi f(x) don diéu trén [2:5].

Suy ra r[rzl;isr]lf(x)+rg%<f(x):f(2)+f(5):m+2m:3m.

Theo bai ra, ta c6: m* —10=3m < m*> -3m—10=0< m=-2 hodc m=5.
Vay m, +m, =3.

Ddp sé: 3.
Cau 3.

Hudng din gidi




Taco: AC+BA' =AC+CD'=AD';

DB+C'D=C'D+DB=C'B=D'A=-AD".

Khi do, AC+BA'+k(DB+C'D)=6
@E?+k-(—ﬁ)=6
& (1-k)AD' =0 k=1.
Ddp s6: 1.
Cau 4.

Huwéng din gidi

sk AREL

bat CD =x (km, x> 0). Quang duong chay bd DB =8 —x (km) va quang dudong chéo

thuyén AD =9+ x* (km).

RO rang x phai théa man dieéu kién 0 < x <8.

2 J—
Khi do, thoi gian chéo thuyén I Y2 (git) va thoi gian chay b 1a > . T (gio).
Téng thoi gian ma ngudi dan ong can co 1a:

2 —

T(x)= 9—gx +88x, x€[0;8].
Ta co: T'(x):L—l. Trén khoang (0;8), T'(x)=0<:>x=i.
6Jx>+9 8 J7
r(0)=337( L) 21+ Y7 p(s) =Y.
27 7 8 6



Do do, minT(x) :T(iJ =1+ \/7
[0:3]

7

Vay thoi gian ngan nhat ma ngudi dan 6ng can dung 1a 1+ ?7 ~1,3 (gid) va di bang

cach chéo thuyén dén diém D cach C mdt khoang %km ri tir d6 chay bo dén diém

B.
Ddp s6: 1,3.
Cau 5.
Huong din gidi

Ta thay do dai x (cm) ctia canh hinh vudng bi cét phai thoa man diéu kién 0 < x <6.
Khi d6, thé tich ctia khéi hop 1a:

V(x)=x(12-2x)" =4(x* —12x" +36x) véi 0<x<6.
Ta c6: V'(x)=4(3x" —24x+36), V'(x)=0< x=2 hofic x=6.

Bang bién thién ctia ham sb V(x) nhu sau:

x 0 2 6
V'(x) + 0 —
128

Cin clr vao bang bién thién, ta thay trén khoang (0;6), ham s V' (x) dat gi4 tri 16n
nhat bang 128 tai x =2. Vay dé khéi hop tao thanh co thé tich 16n nhat thi x =2 (cm).
Ddp s6: 2.

Cau 6.

Huéng din gidi

Goi 4,,B,,C, lan luot 13 cac diém sao cho O—A; = }_7;, OB, = E’,OC1 = f; . Lay cac diém
D,, A, B/,D] sao cho OA D,B,.C,A/D/B/ 1a hinh hdp nhu hinh dudi day.



Theo quy tic hinh hop, ta c6: O4, + OB, + OC, = OD..

—_

F|=|F,

:‘E‘:w (N) nén

Mt khac, do céc luc cang E,E ,}73 do1 mot vudng goc va
hinh hop OA,D,B,.C,A/D|B c6 ba canh 04,,0B,,0C, d6i mot vudng gbéc va bing nhau.
Do d6, hinh hop O4,D,B,.C,A/D;B/ 14 hinh 1ap phuong c6 d6 dai canh bang 15.

Suy ra d dai dudng chéo cua hinh 14p phuong d6 bing 1543.

Do chiéc dén & vi tri can bﬁng nén }71 + I?’2 + E = 13, &do P 1a trong luc tac dung 1én
chiéc dén.

=15v3 ~26 (N).

Vay trong luong cta chiéc dén la ‘]3‘ = ‘@7’

Ddp sé: 26.



PE KIEM TRA GIUA HQC KY I - MON TOAN - LOP 12 - BQ SACH KET NOI TRI THUC VOI CUQC SONG
PE SO 4
A. MA TRAN, PAC TA PE KIEM TRA GIUA HOC Ki I
MA TRAN PE KIEM TRA GIUA HQC Ki I
Thoi gian lam bai: 90 phut

Mirc do , 2
; Nhéan biet Thong hiéu Van dung Van dung cao Cong
Chu de
Chuong I. Ung dung dao ham dé khao sat va vé do thi ham so (Bai 1 — Bai 4)
S6 1énh héi 9 7 4 2 22
S6 diém 2,25 1,75 1,5 1 6,5
. 1,2,3,4,5,6, 8,9, 10,11, 1d, 2d,
Cau so/Phan
la, 1b, Ic 2a, 2b, 2¢ 1,2 4,5
1, I1, III)
I 1I L 1I I1, II1 11
Thanh t6 NL TD TD, QGVP GQVD MHH
Chuong I1. Vecto va hé truc toa do trong khong gian (Bai 6)
S6 1énh héi 5 4 2 1 12
S6 diém 1,25 1 0,75 0,5 3,5
I'¢ 3 7) 12, 4d,
Cau so/Phan
3a, 3b, 4a, 4b 3¢, 3d, 4c 3 6
(1, 11, III)
I 11 L1l I1, T 11
Thanh to NL TD QGVD GQVD MHH
Tong diém 3,5 2,75 2,25 1,5 10




Luu y:

* Céu trac dé thi: Dé thi gdm 3 phan (tong diém: 10 diém) nhu sau

— Phéan I gdm cac cau hoi ¢ dang tric nghiém nhiéu lya chon, trong 4 dap an goi ¥ chon 1 dap an dang. Mdi cau tra 16i ding
duoc 0,25 diem.

— Phan 11 gém cac cau hoi ¢ dang thuce tric nghiém Ping — Sai. M&di cau hoi ¢ 4 y, tai mdi y thi sinh lga chon ding hodc sai.
Thi sinh ding 1 y dugc 0,1 diém; thi sinh dung 2 ¥ duoc 0,25 diém; chon dung 3 ¥ dugc 0,5 diém va ding tat ca 4 y s& dugc 1
diém.

— Phéan III gdm céc cau trac nghiém tra 1oi ngan. Mdi cau tra 151 dung thi sinh dugc 0,5 diém.

* Ma tran trén tam thoi ghi s6 diém (gia dinh) tng véi mdi 1énh hoi cta phan I, trén thuc té s6 diém con phy thudc vao so 1énh

hoi ma HS da tra 1o dung trong ting cau hoi & phan II nhu ciu trac dd néu trén.



BAN PAC TA Ki THUAT PE KIEM TRA GIUAHQC KI I

Nang luc S6 y/cau Cau hoi
TN TN
. TN tra . TN
nhiéu TN nhiéu TN
Noi , Tw duy va i loi tra loi
Cap do Giai quyet Mo hinh | phwong | dung , phwong | diung ,
dung l1ap luin . ngan , | ngan
van de hoa an lua sai , an lga | sai (so ,
toan hoc i (so (so
chon | (soYy) chon Y)
, cau) i cau)
(s0 cau) (so cau)
Chuong I. Ung dung dao ham dé khao sat 0 . A
va vé do thi ham s
Nhén biét
Bai 1. duoc tinh
Tinh don diéu,
don diém cuc tri,
diéu | Nhan | gid tri cuc tri Cla,
. . 2 2 C1,C2
va cuc | biet cua ham so Clb
tri cia thong qua
ham bang bién
s0 thién hoac

thong qua




hinh anh cua
do thi
X¢ét tinh
déng bién, .
.| Thé hién dugc
nghich bién .
tinh dong
cia mot ham | .
Thong , bién, nghich C2a,
; sO trén mot . C8
hieu bién cia ham C2b
khoang dua ,
, sO trong bang
vao dau cua L
, bién thién
dao ham cap
mot cua nod
Van dung
dao ham
va tinh don
diéu cua
Van .
ham s6 dé Cl
dung e 2
giai quyet
mdt s6 bai
toan thuc
tién
Bai2. | Nhian | Nhan biét
, o C3 Clc
Gia tri | biet duoc gia tri




16n

nhat
va gia
tri nho

nhat

16n nhat, gia
tri nh6 nhat
ctia ham sd
dua vao dd
thi va bang

bién thién

Xac dinh
duoc gia tri
16n nhat, gia

tri nho nhat

Thong .
) cua ham so C9
hicu .
bang dao ham
trong nhitng
truong hop
don gian
Van dung
duoc kién
Van thirc vé C2
dung GTLN,
GTNN cua

ham s6




Van dung dugce kién thirc

Van \
vé GTLN, GTNN cua ham
dung Gk e g L C4
sO dé giai quyét mot so bai
cao , . X
toan lién quan dén thuc tién
Nhan biét
duogc dinh
nghia, hinh
anh hinh hoc
cua duong
Nhin .
Bai 3. i tiém can C4,C5
biet .
Puong dang, ti€ém
tiém can ngang va
can tiém can
ciia do xién cta dd
thi thi ham s
ham Xac dinh
s0 duoc cac
Thong .
) dudng ti€ém C2c
hiéu .
can cua do
thi ham s6
Van Van dung
dung duoc kién




thirc vé duodng
tiém can cua

d6 thi ham sb
dé giai quyét
mot sb bai

toan lién quan

Nhan o
2 Poc do6 thi c6
biét
Khao sat va
Bai 4 .
veé duoc do
Khio
thi cua cac
sat sy | Thong , C10,
. . ham s6 bac
bién hiéu . -
ba va hai
thién
ham phan
va vé
\ thac
do thi
., Van dung
cuia
dao ham
ham
£ Van va khao sat Cld,
SO r 2
dung ham sé dé c2d
giai quyet

mot sO van




de lién

quan

Van dung duoc kién thuc

Vian vé khao sat su bién thién
dung ctia ham sb dé giai quyét C5
cao mat s6 bai toan lién quan
dén thyc tién
Chuong II. Vecto va hé toa do trong khong gian 2 8 2
Nhan biét
duoc dinh
C3a,
nghia vecto
Nhan C3b,
, va cac phép C7
biet C4a,
Bai 6 toan vecto
C4b
Vecto trong khong
trong gian
khong — Ap dung
gian quy tic ba
B Chiing minh C3c,
Thong | diém, quy ,
. ) cac dang thuc C12 C3d,
hiéu | tac hinh binh
vecto C4c
hanh, quy

tac hinh hop




dé biéu dién

cac vecto
— Tinh duoc
gbc va tich
vO hudng
cua hai
vecto
Ung dung
vecto vao
Tim diéu cac bai
Van kién dé toan thuc
. . C4d C3
dung | vecto dong té va lién
phang hé gifra cac
mon hoc
khac
Van dung duoc kién thuc
Van vé tich vo hudng cua hai
dung vecto trong khong gian dé Cé6
cao

giai quyéet mot so bai toan

lién quan dén thyc tién




B. PE KIEM TRA GIUA HQC KIi I

PHAN 1. Ciu tric nghiém nhiéu phwong 4n lwa chon. Thi sinh tra 10i tir cdu 1 dén
cau 12. Mdi cau héi thi sinh chi chon mét phurong 4n.

S dung dit kién dwdi day dé tra loi cho Cau I va Cau 2:

Cho ham s6 y = f(x) lién tyc trén R va c6 bang bién thién nhu sau:

T —00 -2 0 +00

f(x) + 0 — 0 -

6 +00
() _Oo/ \2/

Céu 1. Ham sd d4 cho dong bién trén khoang ndo trong cac khoang dudi day?

A. (—0;2). B. (—2;+ ). C. (0;+ ). D. (-2;0).

Cau 2. Gia tri cuc tiéu ctia ham sb di cho 1a
A. -2, B. 0. C.2. D. 6.
Céu 3. Cho ham sb y = f(x) lién tuc trén doan [—1;3] va c6 do thi nhu hinh dudi day.

Phat biéu nao sau day 1a dang?
A. Ham s6 da cho khong c6 gia tri 16n nhat va gia tri nho nhét trén doan [—1;3] :
B. Gi4 tri 16n nhat ciia ham s6 da cho trén doan [-1;3] bang 3.
C. Gia tri 16n nhét ctia ham s da cho trén doan [—1;3] bﬁng 2.
D. Ham sd da cho dat gia tri 16n nhit tai x=0.

Céu 4. Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh dudi day.



|
-
e}

Phat biéu nao sau day 1a ding?
A. D6 thi ham s6 da cho c6 dudng tiém can dimg x =—1, dudng tiém can ngang
y=0.
B. P thi ham sb d3 cho c6 duong tiém can dimg x =—1, duong ti€ém can ngang
y=-1.
C. D6 thi ham s di cho co duong ti€ém can diang x =0, duodng tiém can ngang
y=0.

D. D6 thi ham sb da cho ¢ duong ti¢ém can ding x =0, dudng tiém can ngang

y=-1.
CAu 5. Tiém cin xién cta dd thi ham sd y=x+4- 5 la duong th'flng
X+
A y=x+4. B. y=x+2. C.y=—x-4. D.y=—x-2.

Céu 6. Cho ham s y = f(x) c6 d6 thi nhu hinh dudi day.

(0]

A
\

Tam ddi xung cua dd thi ham sb ¢6 toa d0 1a
A. (2;2). B. (-2;-2). C. (-2;2). D. (2;-2).
Cau 7. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'.




ar B’
Téng AB+ AD + AA bang vecto nio sau day?
A. AC. B. AC'. C. A4C. D. AC.

. 1 .2 .
Cau 8. Cho ham s6 y = x ——. Phat bi€u nao sau day la sai?
X

A. Ham s6 d cho c6 tap xac dinh 13 R\ {O} :

B. Ham s6 dé cho nghich bién trén R .

C. Ham s6 da cho ddng bién trén khoang (—oo;O) :
D. Ham s6 di cho dong bién trén khoang (O;+ oo).

2

e, £, \ £ +3 3
Cau 9. Gia tri nhd nhat cia ham s6 y = al trén doan [2; 4] bang
x J—

A. 3. B.Q. C. 6. D. 7.

3
Cau 10. Puong cong trong hinh dudi 1a d6 thi cia ham s6 ndo trong bon ham so sau

day?

x+1 x—2 2x—1 x—3
A, y= ) B. y= . C.y= . )
Y x—1 Y x—1 Y x—1 x—2

Cau 11. Cho ham s6 y = ax® +bx* + cx +d c6 d6 thi nhu hinh v& dudi day.
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Khang dinh nao sau day la dung?
A.a>0,b>0,c>0,d>0. B.a>0,b<0,c>0,d <0.
C.a>0b>0,c<0,d>0. D.a>0b<0,c<0,d>0.

Cau 12. Cho hai vecto a, b thoa man: ‘Zz‘ =4;

13‘23;

5—?)‘ =4.Goi «a la goc gitra hai
vecto a, b. Chon khang dinh dung trong cac khang dinh sau.

) D. o =60°.

W | —

A. cosa:% B. o =30°. C. cosa =

PHAN II. Ciu tric nghiém dvng sai. Thi sinh tra 1oi tir cau 1 dén cau 4. Trong mdi
y a), b), ¢), d) @ mdi cau, thi sinh chon ding hoic sai.

Cau 1. Cho ham s6 y = f(x) x4c dinh, lién tyc trén R va c6 bang bién thién sau:

€T —00 0 1 “+00
- 0+

+
0 +00
-2 -1

a) Ham s6 da cho dong bién trén (—1;+ ).

b) Ham s da cho dat cuc dai tai x =0; dat cuc tiéu tai x=1.

¢) Gia tri nho nhét cta ham sé da cho bang —2.
d) Phuong trinh f(x)= —% c6 1 nghiém.

2
Céu 2. Cho ham s6 y:f(x):w.
X+

a) Ham s0 da cho nghich bién trén timg khoang (-3;-1) va (-11).



b) Gia tri cuc tiéu ctia ham sb da cho 1a —2.

) Do thi ham sb d3 cho co tiém cén dimg 1a duong th'fmg x=-1, tiém can xién la
duong thang y =x+3.

d) Do thi ham s6 y = f(x) di qua 6 diém c6 toa d nguyén.

Cau 3. Cho hinh lang try tam giac ABC.A'B'C’ (tham khao hinh v€). Khi d6:
Al n ¢ B’

a) BA+A'C' =BC.

b) AB+ AA'+ B'C'= AC'.

) (Bc, AA’) = (BC, BB') = (Bc, CC').

d) BC-BA=|B'C

-‘Bj‘-cos@'.

Cau 4. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' c¢6 tit ca cic canh déu bang a va

ABC = A'AB = A'AD = 60° . Khi do:

a) ‘E‘:‘E"za.
b) A4'- AB=a".
—a\3.

d) A4'- AC=d".

c) ‘W+TC’

PHAN III. Cau trac nghiém tra 161 ngan. Thi sinh tra 10i tir cdu 1 dén cau 6.



Cau 1. Co6 tat cd bao nhiéu gia tr1i nguyén duong cua tham s6 m dé ham so

+ R x .
y= _xrm dong bién trén tirng khoang xéac dinh ctia n6?
x+2024

Cau 2. Goi M va m lan luot 1a gia tri 1on nhét va gia tri nhé nhét ctia ham s
9 | 2 . .
y=2c0s" x — ECOSZ x+3cosx + 5 Gia tri cua biéu thirc 3M —2m bang bao nhiéu?
Cau 3. Cho hinh chop S.ABC ¢6 SA=a, SB=b,SC =¢ va cac diém M,N 1an lugt 1a
trung diém cta cic canh AB,SC. Céc diém P,O nam trén cac duong thrfmg SA, BN

sao cho PQ//CM . Khi biéu dién vecto I_)Q theo ba vecto Zz,l;,g, ta duoc:

A m - 7 r - 7. m r Y /4 A A A .9 \ (4
PO=——a _Ppyle (voi —,E,— 1a cac phan so to1 gian va m,n, p,q,r,z € ). Gia
n qg z noq z
., . X , m p r 3  n \ \ A » 24 \ A ..
tri cua biéu thitc — +-— +— bang bao nhiéu (lam tron két qua dén hang phan mudi)?
n o q z

Cau 4. Mot doanh nghiép tu nhan A chuyén kinh doanh xe gin may céc loai. Hién nay
doanh nghiép dang tip trung chién luoc vao kinh doanh xe Honda Future Fi véi chi phi
mua vao mot chiéc 13 27 triéu dong va ban ra véi gia 31 triéu dong. Vi gia ban nay thi
s6 luong xe ma khach hang sé mua trong mot nam 1a 600 chiéc. Nham muc tiéu day
manh hon nira lugng ti€u thu dong xe dang an khéach nay, doanh nghi€p du dinh gidm
gia ban va udc tinh rang néu giam 1 tridéu déng mdi chiéc xe thi s6 lugng xe ban ra
trong mot nam sé& ting thém 200 chiéc. Vay doanh nghiép phai dinh gia ban méi 1a bao
nhiéu triéu dé)ng dé sau khi da thuc hién gidm gia, o1 nhuan thu dugc s€ 1a cao nhat.
Cau 5. Dé thiét ké mét chiéc bé ca hinh hop chir nhat c6 chiéu cao 1a 60 cm, thé tich
12 96 000 cm?, ngudi tho dung loai kinh dé str dung lam mat bén ¢ gia thanh 70 000
ddng/m? va loai kinh dé 1am mit day co gia thanh 1a 100 000 ddng/m?. Chi phi thap
nhat dé hoan thanh bé ca 1a bao nhiéu nghin déng?

Cau 6. Co ba lyc cung tac dong vao mot vat. Hai trong ba lyc nay hop vo1 nhau mot goc
120° va c6 d6 16n lan luot 13 15 N va 12 N. Lyc thirc ba vudng goc véi mit phang tao
boi hai luc da cho va ¢6 dd 1on 9 N. B9 16n cua hop luc cua ba luc trén béng bao nhiéu

Newton (lam tron két qua dén hang phan mudi)?



C. PAP AN VA HUONG DAN GIAI PE KIEM TRA GIUA HQC Ki I

PHAN I. CAu tric nghiém nhiéu phwong 4n lwa chon

Bdng dap dan
1.C 2.C 3.B 4.D 5.A 6. A
7.B 8.B 9.C 10. B 11.D 12. A

Huwéng dén gidi chi tiét ting ciu

Cau 1.

Dap an dung la: C

Tir bang bién thién, ta thdy: Trén cac khoang (—o0;—2) va (0;400), f'(x)>0, do do
ham sb da cho dong bién trén cac khoang nay.

Cau 2.

Dap an dung la: C

Dua vao bang bién thién, ta thdy f’(x) doi dau tir 4m sang duong khi qua diém x =0
nén ham sd da cho dat cuc tiéu tai diém x=0, gia tri cuc tiéu Jer=2.

Cau 3.

Dap an dung la: B

Tu do thi, ta théy gia tri 16n nhat ctia ham s6 d3 cho trén doan [—1;3] bﬁmg 3, dat duoc
tai x=3.

Cau 4.

Dap an dung la: D

Dua vao dd thi, ta théy: D6 thi ham s da cho co duong ti€ém can dung x =0 (truc
hoanh), duong tiém cén ngang y =-—1.

Cau 5.

Dap an dung la: A

Taco lim| y—(x+4)]=lim (— 10 j:o; lim | y—(x+4)]= lim (— 10 j:o.

X—>400 X—>+00 x+2 X—>—0 X—>—00 x+2

Do d6, duong thrfmg y=x+4 1a tiém can xién cla dd thi ham sb d3 cho.

Cau 6.



Dap an dung la: A

Db thi ham sd di cho nhan giao diém cua hai dudng tiém can lam tim ddi ximg.
Dua vao d6 thi, ta théy, giao diém nay cé toa do la (2;2).

Cau7.

Dap an dung la: B

Theo quy tic hinh hop, ta c6: AB+ AD + A4’ = AC' .
Cau 8.

Dap an dung la: B

TXD ctia ham s6 1a R\ {0}

Ta co: y':1+iz; y' >0 v&i moi xeR\{O}.
X

Do d6, ham sb d cho dong bién trén cac khoang (—00;0) va (0;+ ).
Viay dap an B sai.

Cau 9.

Dap an dung la: C

* Tap xac dinh cua ham s61a R\ {1} .

2
* Ta co: y'=L)1C):3. Khi d6, trén khoang (2; 4), y'=0khi x=3.
-
19
* v(2)=Ty(3)=6y(4)=7

Tur do suy ra 1{121;14r]1y:y(3) =6

Cau 10.
Dap an dung la: B
Dua vao do thi ham sb ta théy, dd thi ham sb co tiém can dimg la x=1 va tiém can

ngang la y =1, do vay ta loai hai dap an 1a C va D.



, —

Xétdapan Aco y= x—+i =)' = ( 1)2 <0 nén ham sé nghich bién trén cac khoang
X — X —

(—o031) va (1;+90), do @6 do thi ham s6 nay di xudng tir trdi sang phdi trén céc khoang
nay, vay loai dap an A va chon dap an B.

Cau 11.

Dap an dung la: D

Ta c6 dd thi cét truc tung tai y, >0,suyra d>0.

Tir db thi, ta thdy lim y =+, do d6 hé s6 a > 0.

e
Tacod y =3ax’ +2bx+c.
Db thi ham s6 ¢6 2 diém cuec tri nén phuong trinh ' =0 c6 hai nghiém phan biét X[, X,
(gia sur x, <x, ) thoa man:

xl+x2:_—2b>0:>é<0:>b<0;
3a a

c
xx,=—<0=c¢<0.
3a

Vay a>0,b<0,c<0,d >0.

Cau 12.
Dap an dung la: A

- =2 - —>\2 -2 =2 - = -2 -2 - -
Ta c6: ‘a—b =(a-b) =a +b -2a-b=|al +[p[ -2a-b.
—12 —12 - —12
- - || +b| —la=bl 424324 9
Suyra a-b= = -2
2 2 2
9
Do do, cosazcos((;,l;)z f’li =L=§, suy ra o ~ 68°.
CHCRE

PHAN II. Céu tric nghiém ding sai
Caul.a) S, b) b, c)S, d) b.
Huéng din gidi

Quan sat bang bién thién, ta thay:



— Ham s0 da cho dong bién trén cac khoang (—;0) va (1;+ ). Do do, y a) sai.
— Ham sb di cho dat cuc dai tai x=0; dat cuc tiéu tai x=1. Do do, v b) dung.
—Tacé -2 < f(x) nhung khong ton tai gid tri cua x d¢ f(x)=-2 nén ham so da cho

khong c6 gia tri nho nhat, vay ¥ ¢) sai.

- Vi -2< —% <—1 nén tir bang bién thién, ta thdy dudng thang y = —% cit do thi ham

s0 y = f(x) tai 1 diém. Do d6, phuong trinh f(x) —% c¢6 duy nhat 1 nghiém. Vay y

d) dung.
Cau2.a)Db, b) S, ¢)b, d) b.
Huéng din gidi
2
Xét ham s y:f(x)zwzx+3+i.
x+1 x+1

— Tép x4c dinh cua ham s6 1a R\ {-1}.

2
—Taco y’:Lxﬁ; y'=0 khi x=-3 hodc x=1.

(x+1)

Bang bién thién ctia ham so:

T |—oo —3 -1 1 “+00

+00 +0o0

+ 0
-2
—20 — 00 6

— Ham sb dong bién trén ting khoang (—0;=3) va (1;+0); nghich bién trén ting

khoang (—3;—1) va (—1;1). Do dé6, vy a) dung.

— Ham sb da cho dat cuc tiéu tai x=1, Yor =65 dat cuc dai tat x=-3,y., =-2. Do
do, y b) sai.

— Tiém can: Do thi ham sb d3 cho co tiém can dimg 1a duong th:fmg x=-1, tiém can

xién 1a duong thang y =x +3. Do dé, y ¢) dung.



— Gid sir d6 thi ham s6 y = f(x) 1a (C).

, Z\4{—1 Z\4{—1
DiémM(x;y)e(C)C(’)t(,)ad(f)nguyénkhi{xe { }@{xe { }

yer 41 (x+1)

ViU(4) = {+1;£2;+ 4} nén ta co bang sau:

x+1 —4 —2 -1 1 2 4
X -5 (tm) -3 (tm) —2 (tm) 0 (tm) 1 (tm) 3 (tm)

Vay d6 thi ham s6 y = f(x) di qua 6 diém c6 toa d nguyén nén y d) dung.
Ciu3.a)P.  b)b, 0) P, d)s.
Huéng din gidi

—Tacé: A/'C' = AC nén BA+ A'C'=BA+ AC = BC, do d6 ¥ a) dling.

—Tachd: AA' = BB nén AB+ AA' + B'C'=AB+BB +B'C' = AB + B'C' = AC', do d6
y b) ding.

— Vi ABC.A'B'C' 1a hinh lang tru nén AA4'= BB'=CC’, do d6:

(BC,AA') - (Bc, BB') - (BC, CC') .

Vay y ¢) dung.

L ——

_Vi BA=B'A nén (ﬁ?,ﬂ) - (ﬁf,ﬁ) —ABC.

Khi d6, B'C-BA=|B'C -‘ﬂ‘-cos(ﬁ?,ﬂ) =|B'C -‘ﬂ‘-co&m. Vay y d) sai.
Caud.a) b, b) S, ¢)b, d) b.
Huéng din gidi

— Theo baira, ta c6 AB=BC =a nén ‘E‘ = ‘B—C‘ =a . Do do, y a) dang.

—Ta co: TA’-@:‘H

E‘.cos(ﬂ,ﬁ)

2

E‘-cosm:a-a-coswoz%.

a7

Do do6, y b) sai.
—Tacé DAB=180°— ABC =120°.



Ap dung dinh 1i cosin trong tam gidc ABD, ta c6:

DB =N AD>+ AB>—2AD- AB-cos DAB = a/3.

Theo quy tac hinh binh hanh, ta c6 D'4'+ D'C'=D'B'=DB.

Suy ra ‘D'A' +D'C’

- ‘DB‘ = DB =a+3. Vay y c) ding.

_Tach: AL - AD = ‘AA’

AD‘ . cos(ﬂ,ﬂj)

2

:‘A—A' E‘-cosm:a'a-cos60°:%.

2 2

_— —»—»d

Khi do, AA’-AC:AA'-(E+E’):AA'-AB+AA'-AD:7+%:a2.

Viay y d) ding.
PHAN III. Cau trac nghiém tra 1oi ngan
Cau 1.
Huéng din gidi
Tép x4c dinh cua ham s6 1a R\ {-2024} .

Taco: y'= M
(x+2024)
Pé ham s di cho dong bién trén ting khoang xac dinh cua nd thi dao ham
y'>0VxeR\ {—2024} , diéu nay xay ra khi 2024 —m >0, trc 1a m < 2024.
Ma meZ",dodd me{l;2;...;2023} . Vay c6 2023 gia tri cia m théa man bai toan.
Ddp sé: 2023.
Cau 2.

Huéng din gidi

bat ¢ =cosx e[-1; 1], khi d6 y:f(t):2t3—§t2+3t+%.

Xéthamsd f(t)=2¢ —%tz +3z+% véi te[-L1].

2
Ta co: f’(t)=8t2—9t+3=8(zf—i Do
16 32



Do d6, ham sb f(l) ddng bién trén [—1;1].

SuyraMzmaxyzr[r_lla}l)](f(t):f(l):l; m:miny:r[{lli;ﬁf(t):f(—l):—9.

Vay 3M—2m=3-1—2-(—9):21.
Ddp sé: 21.
Cau 3.

Huwong din gidi

Détﬂ:ij,BzzyﬁV.
Khido,FQ’:FA’+ATB’+@=xS_A'+(STB'—Q)+y(STV—sTB)
:(x—l)@+(l—y)ﬁ+yﬁ:(x—l)@+(l—y)S—B+§§f
=(x=D)a+(1-y)b+-c.
L = — l— = — 1= 1% -
Lai 6 CM:SM—SC:—(SA+SB)—SC:—a+—b—c.
2 272

Vi PQ//CM nén ton tai s6 thuc k =0 sao cho FQ =kCM .

Ddp sé: 1,3.



Cau 4.

Huwong din gidi
Goi x (triéu dong) 14 s6 tién ma doanh nghiép A dy dinh giam gia (O <x< 4).
Loi nhuan thu dugc khi ban mot chiée xe 1a 31— x—27 =4 —x (triéu dong).
S6 xe ma doanh nghiép s& ban duoc trong mot nim 13 600 + 200x (chiéc).
Lo1 nhudn ma doanh nghi¢p thu dugc trong mdt nam la:

L(x)=(4-x)(600+200x) = ~200x> +200x + 2400 (triéu ddng).

Xét ham s L(x)=-200x" +200x +2400 trén doan [0;4].
Ta co L'(x) =—400x + 200. Trén khoang (0;4) , L'(x) =0 x= % .

L(0)=2400; LG) =2450; L(4)=0.

: 1
Suy ra max L(x)=2450 tai x=—.
[0:4] 2
A A <9 .7 X < A 1 ‘A A Ja \ 4 r r.e 5 X R
Vay can gidm gid moi chiéc xe 5 =0,5 triéu dong, trc 1a gid ban mad1 ciia moi chiéc

xe 1a 30,5 triéu dé)ng thi loi nhuan thu duoc sé& 13 cao nhit.

Ddp sé: 30,5.

Cau 5.
Huéng din gidi
Dién tich cua ddy bé la: S = % = 966(())00 =1600 cm? =0,16 m?.

Goi chiéu dai day ctia bé 1a x (m, x> 0).

3 . 1
Chiéu rong day cua bé la .16 (m).
X

Chi phi dé hoan thanh bé c4 1a:
0,16
X

F(x) =0,16-100000+2-0,6-x-70000+2-0,6- 70000

=16000 +84000x + 13449

(ddng).



13440

Xét ham s6 F(x)=16000 +84000x +
X

voi x € (0;+0).

13440

2
X

Ta c6: F'(x)=84000— . Trén khoang (0;+), F'(x)=0< x=0,4.

Bang bién thién ctia ham s6 F (x) trén khoang (0;+oo) nhu sau:

X 0 0,4 +00
F'(x) — 0 +
+00 +o0
F(x)
83200

Cin ctr vao bang bién thién, ta thay min F (x)=F(0,4)=83200.

(0340)
Vay chi phi thap nhat dé hoan thanh bé ca 1a 83200 dong = 83,2 nghin dong.
Ddp sé: 83,2.
Cau 6.
Huwong din gidi
Goi fl, Fz, F} lan luot 1a ba lyc tac dong vao mdt vat dat tai diém O nhu hinh vé dudi

day.

Ta co: Ez@,?z:@,izﬁ.
Do lon cac luc: F,=04=15N, F,=0B=12N, F;,=0C =9N.

Duyng hinh binh hanh OADB . Theo quy tic hinh binh hanh, ta c6 OD=0A4+O0B.



_ _ —\2 - _— R
Suyra OD =(0A+OB) =04 +OB +204-0B.
Ma @i-@z()A-OB-cos(@’,@'),suyra OD? =0A* + OB* +2-0A4- OB - c0s120°.

Dung hinh binh hanh ODEC'.

Téng luc tdc dong vao vat 1a F=0E=04+0B+0C.

Do 16n cua hop luc tdc dong vao vatla F =OF.

Vi OC L(0ADB) nén OC L OD, suy ra ODEC la hinh chit nhit.

Do do, tam gidc ODE vuong tai D .

Khi d6, OE* =0C* + OD* =O0C* + OA* + OB> +2-0A- OB - cos120°
=9* +15% +12° +2-15-12-(—%j:270.

Vay F =0FE =+/270 =16,4 (N).

Ddp s56: 16,4 .



PE KIEM TRA GIUA HQC KY I - MON TOAN - LOP 12 - BQ SACH KET NOI TRI THUC VOI CUQC SONG
PE SO 5
A. MA TRAN, PAC TA PE KIEM TRA GIUA HOC Ki I
MA TRAN PE KIEM TRA GIUA HQC Ki I
Thoi gian lam bai: 90 phut

Mirc do , 2
; Nhéan biet Thong hiéu Van dung Van dung cao Cong
Chu de
Chuong I. Ung dung dao ham dé khao sat va vé do thi ham so (Bai 1 — Bai 4)
S6 1énh héi 9 7 4 2 22
S6 diém 2,25 1,75 1,5 1 6,5
. 1,2,3,4,5,6, 8,9, 10,11, 1d, 2d,
Cau so/Phan
la, 1b, Ic 2a, 2b, 2¢ 1,2 4,5
1, I1, III)
I 1I L 1I I1, II1 11
Thanh t6 NL TD TD, QGVP GQVD MHH
Chuong I1. Vecto va hé truc toa do trong khong gian (Bai 6)
S6 1énh héi 5 4 2 1 12
S6 diém 1,25 1 0,75 0,5 3,5
I'¢ 3 7) 12, 4d,
Cau so/Phan
3a, 3b, 4a, 4b 3¢, 3d, 4c 3 6
(1, 11, III)
I 11 L1l I1, T 11
Thanh to NL TD QGVD GQVD MHH
Tong diém 3,5 2,75 2,25 1,5 10




Luu y:

* Céu trac dé thi: Dé thi gdm 3 phan (tong diém: 10 diém) nhu sau

— Phéan I gdm cac cau hoi ¢ dang tric nghiém nhiéu lya chon, trong 4 dap an goi ¥ chon 1 dap an dang. Mdi cau tra 16i ding
duoc 0,25 diem.

— Phan 11 gém cac cau hoi ¢ dang thuce tric nghiém Ping — Sai. M&di cau hoi ¢ 4 y, tai mdi y thi sinh lga chon ding hodc sai.
Thi sinh ding 1 y dugc 0,1 diém; thi sinh dung 2 ¥ duoc 0,25 diém; chon dung 3 ¥ dugc 0,5 diém va ding tat ca 4 y s& dugc 1
diém.

— Phéan III gdm céc cau trac nghiém tra 1oi ngan. Mdi cau tra 151 dung thi sinh dugc 0,5 diém.

* Ma tran trén tam thoi ghi s6 diém (gia dinh) tng véi mdi 1énh hoi cta phan I, trén thuc té s6 diém con phy thudc vao so 1énh

hoi ma HS da tra 1o dung trong ting cau hoi & phan II nhu ciu trac dd néu trén.



BAN PAC TA Ki THUAT PE KIEM TRA GIUAHQC KI I

Nang luc S6 y/cau Cau hoi
TN TN
. TN tra . TN
nhiéu TN nhiéu TN
Noi , Tw duy va i loi tra loi
Cap do Giai quyet Mo hinh | phwong | dung , phwong | diung ,
dung l1ap luin . ngan , | ngan
van de hoa an lua sai , an lga | sai (so ,
toan hoc i (so (so
chon | (soYy) chon Y)
, cau) i cau)
(s0 cau) (so cau)
Chuong I. Ung dung dao ham dé khao sat 0 . A
va vé do thi ham s
Nhén biét
Bai 1. duoc tinh
Tinh don diéu,
don diém cuc tri,
diéu | Nhan | gid tri cuc tri Cla,
. . 2 2 C1,C2
va cuc | biet cua ham so Clb
tri cia thong qua
ham bang bién
s0 thién hoac

thong qua




hinh anh cua
do thi
X¢ét tinh
déng bién, .
.| Thé hién dugc
nghich bién .
tinh dong
cia mot ham | .
Thong , bién, nghich C2a,
; sO trén mot . C8
hieu bién cia ham C2b
khoang dua ,
, sO trong bang
vao dau cua L
, bién thién
dao ham cap
mot cua nod
Van dung
dao ham
va tinh don
diéu cua
Van .
ham s6 dé Cl
dung e 2
giai quyet
mdt s6 bai
toan thuc
tién
Bai2. | Nhian | Nhan biét
, o C3 Clc
Gia tri | biet duoc gia tri




16n

nhat
va gia
tri nho

nhat

16n nhat, gia
tri nh6 nhat
ctia ham sd
dua vao dd
thi va bang

bién thién

Xac dinh
duoc gia tri
16n nhat, gia

tri nho nhat

Thong .
) cua ham so C9
hicu .
bang dao ham
trong nhitng
truong hop
don gian
Van dung
duoc kién
Van thirc vé C2
dung GTLN,
GTNN cua

ham s6




Van dung dugce kién thirc

Van \
vé GTLN, GTNN cua ham
dung Gk e g L C4
sO dé giai quyét mot so bai
cao , . X
toan lién quan dén thuc tién
Nhan biét
duogc dinh
nghia, hinh
anh hinh hoc
cua duong
Nhin .
Bai 3. i tiém can C4,C5
biet .
Puong dang, ti€ém
tiém can ngang va
can tiém can
ciia do xién cta dd
thi thi ham s
ham Xac dinh
s0 duoc cac
Thong .
) dudng ti€ém C2c
hiéu .
can cua do
thi ham s6
Van Van dung
dung duoc kién




thirc vé duodng
tiém can cua

d6 thi ham sb
dé giai quyét
mot sb bai

toan lién quan

Nhan o
2 Poc do6 thi c6
biét
Khao sat va
Bai 4 .
veé duoc do
Khio
thi cua cac
sat sy | Thong , C10,
. . ham s6 bac
bién hiéu . -
ba va hai
thién
ham phan
va vé
\ thac
do thi
., Van dung
cuia
dao ham
ham
£ Van va khao sat Cld,
SO r 2
dung ham sé dé c2d
giai quyet

mot sO van




de lién

quan

Van dung duoc kién thuc

Vian vé khao sat su bién thién
dung ctia ham sb dé giai quyét C5
cao mat s6 bai toan lién quan
dén thyc tién
Chuong II. Vecto va hé toa do trong khong gian 2 8 2
Nhan biét
duoc dinh
C3a,
nghia vecto
Nhan C3b,
, va cac phép C7
biet C4a,
Bai 6 toan vecto
C4b
Vecto trong khong
trong gian
khong — Ap dung
gian quy tic ba
B Chiing minh C3c,
Thong | diém, quy ,
. ) cac dang thuc C12 C3d,
hiéu | tac hinh binh
vecto C4c
hanh, quy

tac hinh hop




dé biéu dién

cac vecto
— Tinh duoc
gbc va tich
vO hudng
cua hai
vecto
Ung dung
vecto vao
Tim diéu cac bai
Van kién dé toan thuc
. . C4d C3
dung | vecto dong té va lién
phang hé gifra cac
mon hoc
khac
Van dung duoc kién thuc
Van vé tich vo hudng cua hai
dung vecto trong khong gian dé Cé6
cao

giai quyéet mot so bai toan

lién quan dén thyc tién




B. PE KIEM TRA GIUA HQC KIi I
PHAN 1. Ciu tric nghiém nhiéu phwong 4n lwa chon. Thi sinh tra 10i tir cdu 1 dén
cau 12. Mdi cau héi thi sinh chi chon mét phurong 4n.

Céu 1. Cho ham s y = f(x) c6 bang xét dau dao ham ' nhu sau:

T —00 3 I =400

y + 0 - 0 4+

Ham sb da cho nghich bién trén khoang nao trong cac khoang dudi day?
A. (—0;3). B. (—0;7). C. (3;7). D. (3;+ ).
Céu 2. Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh dudi day.

Y

VAR

Gia trj cuc dai ciia ham sé di cho br?mg
A. 3. B. 0. C.2. D. —1.
Céu 3. Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi ham s6 nhu hinh v& dudi day.

R e

Gid tri nhd nhét ctia ham s trén doan [0;4] bang bao nhiéu?
A. 3. B. 2. C.1. D. 6.

Céu 4. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh v& sau:



1 —00 —1 0 +00
1 (z) - — +
—1 +00 1
@ | N N /
—00 3

Téng s6 duong tiém can dimg va tiém can ngang cua do6 thi ham sé di cho 1a
A. 3. B. 2. C. 1. D. 0.

¥ bx+ , .
o Trre (voi a,m#0) co6 do6 thi la duong cong nhu hinh

VA L/
TT L)

|

A

Tiém can xién cua do thi ham s6 1a duong thang

Ciau 5. Cho ham s y =
mx +n

dudi day.

i

12

A y=x-1. B. y=x+1. C.y=—x-1. D. y=—x+1.
Céu 6. D6 thi ham s6 y = —x* — x + 2 1a dudong cong nao trong cic dudng cong sau?

VA
VA

(]

: 1/? !
A. . B.



/N

S\Z1 [P \1 3

C.
Cau 7. Cho hinh chop tur gidc S.ABCD .

s

i
FessssssssscseaTH

Trong céac vecto c6 di€ém dau va diém cudi phan bi¢t thude tap hop cac dinh ctua hinh

chép tir gidc, c6 bao nhiéu vecto c6 gia ndm trong mit phang (SCD)?

A. 3. B. 2. C. 6. D. 0.
A \ /( 3x +1 14 '/‘7\ \ A \ r
Cau 8. Cho ham s6 y = ’ . Phat bi€u nao sau day l1a daung?
—X

A. Ham s6 da cho dong bién trén R\ {1}.

B. Ham s6 da cho nghich bién trén R\ {1}.

C. Ham s6 da cho dong bién trén cac khoang (—o0;1) va (1;+00).

D. Ham s6 da cho nghich bién trén cac khoang (—o031) va (1;+0).
Cau 9. Trén doan [1; 5], gid tri 16n nhat cia ham sb f(x)= J11-2x bang

A. 3. B. 1. C.5S. D. 0.

ax+b

Cau 10. Cho d6 thi ham s6 y = (v6i ¢ #0) c6 @6 thi nhu hinh duéi day.

cx+d



|

|

Y *

¥

Biét rang a 14 s6 thuc duong, hoi trong cac sd b,c,d ¢6 bao nhiéu sd duong?
A. 0. B. 1. C.2. D. 3.

Céu 11. Cho ham s y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu sau:

z |-o0 -3 1 3 +o00

f!(=) - 0 + 0 - 0 +
+00 +o0
14 /
3
f(z) / \ -2
—38

DO thi ctia ham so trén cat truc hoanh tai bao nhiéu diem?

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.

—_— —

Céu 12. Cho hinh ling try ABC.A'B'C', M 1a trung diém cta BB'. Pit CA=a,

_ —- —

CB=b, AA =c. Khing dinh nao sau day ding?
A AM =b+i-ta. B. AM =a—c++b.
2 2
I I
C. AM =a+c——b. D. AM =b—-a+—c.
2 2
PHAN II. Céu tric nghiém ding sai. Thi sinh tra 10i tir cdu 1 dén cau 4. Trong mdi
y a), b), ¢), d) & mdi cau, thi sinh chon diing hoic sai.

Cau 1. Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh dudi day.



A Ji

[\ ]
\i/x

-

a) Ham s6 da cho dong bién trén khoang (2;+ ).

b) Ham sb d3 cho dat cuc dai tai x =0; dat cuc tiéu tai x=2.
¢) Trén doan [0;2], gié trj 16n nhat ctia ham sé di cho bang 0.
d) Phuong trinh 3 f(x)+4=0 c6 3 nghiém.

2x—1
x+1

Céu 2. Cho ham s6 y = f(x)= c6 do thila (C).

a) Ham s d4 cho nghich bién trén timg khoang (—oo;—l) va (—1;+oo).

b) Ham s6 da cho khong co cuc tri.

¢) (C) c6 tiém can dimg 1a duong thang x =—1, tiém c4n ngang 1a duong thang y =2.
d) Biét rang trén (C) 6 2 diém phan biét ma c4c tiép tuyén ctia (C) tai cac diem do
song song v&i duong thing y =x. Goi k 13 tong hoanh d6 ctia hai diém d6, khi d6 &
12 mét s6 chinh phuong.

Céau 3. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 AB=AD =1 va AA'=2.
D C

A’
a) AD'=BC'.

_.

b) ‘ﬁ)‘ - ‘@




¢) AC'+CA' +2C'C =0.
d) AD-AB' =2.
CAiu 4. Cho tir dién ABCD . Goi I,J lan lugt 1a trung diém cta AB va CD, G 1a trung

diém ciia IJ (tham khao hinh v§).

D

a) GI+JG=0.
b) AC+BD=21J.
¢) GA+GB+GC+GD=0.

d) MA+MB+MC+MD‘ nhé nhit khi M =G .

PHAN III. Cau trac nghiém tra 161 ngan. Thi sinh tra 10i tir cdu 1 dén cau 6.
Céu 1. Cho hams6 y = f(x) c6 dao ham trén R . Biét ham s y = f'(x) ¢6 d6 thi nhu

hinh v€ duoi day.

Ham sb g(x)=f(x)+x dat cuc tiéu tai diém x bang bao nhiéu?

Cau 2. Cho ham s y =" (x* -3), goi M =5 (a,beN) la gia tri 16n nhét ciia ham
e

s6 da cho trén doan [-5;—2]. Gi tri cia biéu thitc P=a+b bang bao nhiéu?
CAu 3. Cho hinh lang tru tam giac déu ABC.A'B'C' ¢6 AB=a va AA'=a~J2 .S do

gbc gitra hai vecto AB' va BC' bang bao nhiéu do?



Cau 4. Mot doanh nghi¢p san xuat mot loai san phém. Gia su téng chi phi (don vi:
triéu déng) dé san xuét va ban hét x san pham d6 duogc cho boi:

f(x) =0,0001x* +0,2x +10 000 (x > 1).
f(x)

X

Tisb M (x) = (x > 1) dugc goi 1a chi phi trung binh cho mdt san pham khi ban

ra. Hay cho biét doanh nghiép can san xuét bao nhiéu san pham dé chi phi trung binh
1a nhé nhat.

Cau 5. T mot tim bia mong hinh vuong canh 6 dm, ban Nhi cit bo bon tam giac can
bang nhau c¢6 canh day 13 canh cta hinh vudng ban dau va dinh 1a dinh cia mét hinh
vudng nho phia trong roi gap 1én, ghép lai tao thanh mot khoi chodp t gidc déu nhu

hinh sau.

“\_\_‘ /

“‘“\\/
_—

Thé tich ciia khoi chop c6 gia tri 16n nhat bang bao nhiéu decimét khéi (lam tron két

o~

6 dm

qua dén hang phan muoi)?

Cau 6. Mot chiée 6 to duoc dit trén mat day dudi ciia mot khung sat c6 dang hinh hop
chit nhat v&i day trén 13 hinh chit nhat 4BCD, mit phang (ABCD) song song v4i mat
phang nam ngang. Khung st d6 dugc budc vao moc E cia chiée can cau sao cho cic
doan day cap EA,EB,EC,ED c6 dg dai béng nhau va cung tao voi mat phéng (ABCD)

mot goc bang 60°. Chiée can cau kéo khung sit 1én theo phuong thing dimg.



Trong luong ctia chiée xe 6 bang bao nhiéu Newton (1am tron két qua dén hang don vi)?
Biét r@fmg cac luc cang E,Fz ,E,E déu c6 cuong do 1a 4500 N va trong lugng cua

khung sit 1a 2700 N.



C. PAP AN VA HUONG DAN GIAI PE KIEM TRA GIUA HQC Ki I

PHAN I. CAu tric nghiém nhiéu phwong 4n lwa chon

Bdng dap dan
1.C 2. A 3.C 4. A 5.A 6.D
7.C 8.C 9. A 10. C 11.D 12.D

Huwéng dén gidi chi tiét ting ciu

Cau 1.

Pap an dung la: C

Tir bang xét dau, ta thay: Trén khodng (3;7), )’ <0, do d6 ham s6 da cho nghich bién
trén khoang nay.

Cau 2.

Dap an dung la: A

Duya vao d6 thi, ta suy ra ham sé da cho dat cuc dai tai diém x=0 va gia tri cyc dai
Jep =3

Cau 3.

Dap an dung la: C

Xét d6 thi ham sé y = f (x) trén doan [0;4] nhu hinh v&: Ham s6 da cho dat gia tri nho

nhat tai x =2; Iﬂ(};ar]ly:f(2):l.

Cau 4.
Dap an dung la: A
Dua vao bang bién thién, ta thay:

+) lim f(x)=1; lim f(x)=-1. Do do, d6 thi ham sb d cho c6 2 dudng tiém can

ngang la cac dudng thang y=1 va y=—1.

+) lim f(x)=+o0; lim f(x)=—00. Do d6, dd thi ham so da cho c6 tiém cén dimg 1a
x—>—1"

x—>—1"
duong thang x =—1.
Cau 5.
Dap an dung la: A



Duya vao db thi ham sd, ta thay tiém can xién cta d6 thi ham sé di cho 1a dudng thiang
di qua hai diém (1;0) va (0;—1), chinh 1a dudng thang y=x-1.

Do d6, duong théng y=x—1 latiém cén xién cua dd thi ham sb da cho.

Cau 6.

Dap an dung la: D

Xétham sd: y=—x’ —x+2.

Tap xac dinh cua ham sOlaR.

Taco: y'=-3x"—1; y'<0,VxeR.

Do d6, ham sb da cho nghich bién trén R nén d6 thi ham s6 nay di xudng tir trai qua
phai, vay duong cong & phuong an D thoa man.

Cau7.

Dap an dung la: C

—_— — — .

Cau 8.
Dap an dung la: C
TXD ciia ham s0 1a R\ {1}.

Ta co: y':%; y' >0 vdi moi xeR\{l}.

(1-x)
Do d6, ham sd da cho déng bién trén cac khoang (—oo;l) va (1;+ oo).
Cau 9.
Dap an dung la: A

e T4p xac dinh ctia ham s6 1a (—oo;%] Do d6, ham sd f(x)=~11-2x lién tuc va
xac dinh trén doan [1; 5].

* Ta co: f’(x) <0‘v’xe[l;5].

_1 ,
AT
T d6 suy ra Iﬂgfcf(x):f(l):\/ll—2:3.

Cau 10.



Dap an dung la: C

Tap xéac dinh ctia ham s61a R\ {——}.

ad —bc

Taco: y' =

(cx+d)2 '

d
c

Tiém can ngang ctia d0 thi ham sd: y =250=¢>0 (do a>0).
c

A A Ja 5 A . \ A d
Tiém can ding cua d6 thi ham s6: x=——<0=d >0.

c

by . ‘ A z N . <R J4 \ A b
Do thi ham s6 cat tryuc hoanh tai diém ¢6 hoanh d§ x, =——>0=5<0.

Cau 11.

Dap an dung la: D

a

z |-o00 -3 1 3 +00
f'(z) - 0 + 0 - 0 <
oo +0o
14
f(z) \ / 3 \ /

N

y=0

Tir bang bién thién, ta thiy truc hoanh (duong thang y=0) cat dd thi ham sé di cho

tai 4 diém.

Cau 12.

Dap an dung la: D

A
s — C
; . -
/ -, . Br B /
£ W J
W /
¥ /
S/ A ;
/ /
/ /
e M o
I _-". v .._.-
_______ [ ————— |
; "
. -
-.\\ .J_."r i e
R
B

—_—



—_

_CB-Ci+ dd=b-a+le,
2 2

PHAN II. Céu tric nghiém dung sai
Caul.a) Db, b) b, c)S, d) b.
Huwong din gidi

Quan sat dd thi ham s, ta théy:
— Ham s6 da cho dong bién trén khoang (2;+ ) do trén khodng nay do thi ctia ham s6
di 1én tr trdi qua phai. Vay y a) dung.
— Ham s6 di cho dat cuc dai tai x =0; dat cuc tiéu tai x=2. Do do, v b) ding.
— Trén doan [0;2] , ham sb dat gia tri 1on nhat tai x=0, r[r(};aﬁ(f(x) = f(O) =2.Do do,
y C) sal.

4

—~Tacod 3f(x)+4:0<:>f(x):—§.

b\
/-2

Puong thang y:—g cat do thi ham s6 y=f(x) tai 3 diém nén phuong trinh

f(x)= —g ¢6 3 nghiém, tirc 1a phuong trinh 3 £ (x)+4 =0 c6 3 nghiém.

Viay y d) ding.
Cau 2.a) S, b) b, c) b, d) S.
Huwong déin gidi
Xétham s6 y = f(x)= 21 :
x+1

— Tép x4c dinh cua ham s6 1a R\ {-1}.



—Tacb y’:;; Y >0 véimoi x #—1.
(x+1)2

— Ham s6 da cho dong bién trén timg khodng (—o0;—1) va (~L+0). Do dé, ¥ a) sai.

— Ham s6 dé cho khong c6 cuc tri. Do dé, y b) ding.

— Tiém can:
. 2x-1 . 2x-1 ) N ,
+) lim al . =2; lim al " =2. Do d0, tiém can ngang cua do6 thi ham s6 da cho la
X—>+00 X + X—>—00 X +

duong thang y=2.

. - . x—1 ;oA ~ , ) A 1t 1 A am
+) lim = —o0; lim =+00. Do do6, ti€ém can ding cua do6 thi ham s6 da cho

la duong thang x=—1.

Viy ¥y c) dung.

—Goti x, 1a hoanh do tiép diém cia tiép tuyén cia (C ) thoa méin yéu cau bai toan. Khi
3

d6, hé s6 goe clia tiép tuyén nay 1a f"(x,)= W
x, +

Vi tiép tuyén song song v4i duong thang y =x c6 hé s6 goc 1a k=1 nén

f'(xo)z;z:l,suyra xO:—1+\/§ hoac xO:_l_\/g.
(x,+1)

Vi duong thang y =x va (C ) c6 hai giao diém nén y = x khong phai 1a tiép tuyén cia
d6 thi ham so.
Vay téng hoanh d6 cta hai tiép diém 13 k = —1++/3 +(~1)—+/3 =2, day khong phai
12 mot s6 chinh phuong. Do d6, ¥ d) sai.
Cau 3.2a) D, b) S, ¢ b, d) S.

Huwong din gidi
— Vi ABCD.A'B'C'D' 1a hinh hop chitr nhat nén AD'C’'B 1a hinh binh hanh, do do6
AD' = BC'. Vay ¥ a) dung.

— Tam giac ABD vudng cantai A ¢c6 AB=AD =1, suy ra ‘@‘ =BD=A/2.

Tam giac CDD' vuong tai D ¢6 CD=AB=1,DD"'= A4A'=2,suy ra ‘55 =CD'=+/5.




Vay y b) sai.

~Tacé AC’+CA’+2C'C:(AC'+C'C)+(C'C+CA’):AC+C;4'=AC+Z?71’=6.
Do dé6, y c¢) dung.
~Vi A'B' L(ADD'A’) nén A'B' L AD, do d6 AD-A'B'=0. Vay ¥ d) sai.
Ciu4.a) S, b) D, )b, d) b.

Huong din gidi
— Vi G la trung diém cua IJ nén E+E:%ﬁ+%ﬁ=ﬁ¢6. Do @6, y a) sai.

_ ——

, {ﬁ_E+A—C+a
— Ta co: .
IJ=IB+BD+DJ
Suy ra 2f]z(ﬁ+f§)+(2€+§5)+(@7+5j):ZE+§5.Véy}'/b) dang.
— Ta co: @+@+@+@:(@+@)+(@+@)
261 +26J =2(Gi + G ) =0,

Vay vy c) dung.

_ Ta co: MA+MB+MC+MD:4MG+(@+@+@+@)=4M—G.

Suy ra ‘MA +MB + MC + MD‘ = 4‘MG‘ = 4MG.

Vay ‘MA +MB + MC + MD‘ nhé nhét khi MG nhé nhét, tirc 1a MG =0 hay M =G.

Do d¢6, y d) ding.

PHAN III. Cau trac nghiém tra 1oi ngian

Cau 1.

Huéng din gidi

Xét ham sb g(x) :f(x)+x cod g'(x) :f'(x)+1.
x=0

Dya vao d6 thi ham s6 y = f'(x), tacé: g'(x)=0< f'(x)=-1<|x=1.
x=2

Bang bién thién ctia ham sb g(x) nhu sau:



x —n 0 1 2 +a0
g'(x) - 0 -

o + 0 -
Cb
g(x) \ /
CT ‘ \

Can cu vao bang bién thién, ta théy ham sd g(x) dat cuc tiéu tai diém x=1.

Ddp s6: 1.
Cau 2.
Huwong din gidi
Ta c6 y':ex(x2+2x—3).
Trén khoang (—5;-2), y'=0< x=-3.
22 6
V(=5)="50(3)=Z0(2)=7.
. 6 A
Do do, [n}a)zc]y:—_%, suyra a=6,b=3.Vay P=a+b=6+3=09.
5 e
Ddp 56: 9.
Cau 3.

Huéng din gidi

Tacé: AB -BC' = (ﬁ + BB')(BC + CC')

—AB-BC+AB-CC'+ BB -BC + BB'-CC’
—_BA-BC+0+0+BB-BB

:—BA'BC'COSAI/B?—FB_B;Z



2 2 2
=—a-a-cos60°+(a\/§) :_%+2a2:3i_

2

N
Khi do, cos(ﬁ,ﬁ)z f IE, = 2 :l. Suy ra (ﬁ,ﬁ) =60°.

[4B][BC| aV3-a¥3 2
Ddp sé: 60.
Cau 4.

Huwong din gidi

2

Ta théy M(x) _0,0001x" +0,2x+10000 _ 0.0001x + 10000 10.2.
X X
Xétham s6 M (x)=0,0001x + 10999 4 0,2, vei x>1.
X
Ta co: M’(x) =0,0001—- 100200 ;
X
M'(x)=0< x=10000 (do x>1).
Bang bién thién ctia ham s nhu sau:
x 1 10 000 Fox
M '(x) 0 I
M(1)=10000,2 +o
M(x) \ /
2,2

Can cu bang bién thién, ta cé: minM(x) =2,2 tai x=10000.

[13+20)
Vay doanh nghiép can san xuat 10000 san pham dé chi phi trung binh 1 nhé nhat.
Ddp s6: 10000 .
Cau 5.
Huong din gidi
Gia sir miéng bia hinh vuéng 4BCD, dy cua hinh chop ti giac déu 1a hinh vuong

MNPQ tam O c6 canh bing x dm (0 <x<62 ) nhu hinh v&. Goi H,K 1in luot la

trung diém cia MQ va NP.



A 6 dm B

H -

M

D C
Vi ABCD 1a hinh vudng canh bing 6 dm nén AC =62 dm, HK =x dm.
Ta co AH:AC_THK:%/E—g dm.

Puong cao cta hinh chép tir giac déu 1a:

h=A0=AH? —OH* = \/(3[ —gjz —GT =18 3v2x (dm).
Thé tich ctia khdi chop 1a:
——hx 2\/18 3W2x = \/ 18-3v2x) (dm).
Pé tim gia tri 16n nhat cta V' ta di tim gi4 tri 10n nhat ciia ham s6
£ (x)=x*(18-3v2x) véi 0<x <342

Ta co: f’(x):x3(—15\/§x+72), f'(x)=0 khi x=0 hogc x:g.

Bang bién thién cua ham so f'(x) nhu sau:

* 0 b 3v/2
fllxy | o + 0 -
; (125\/')
f(r) ,//,///,,/’/' MHHMHH‘HMRRE*
0 0

Tt bang bién thién, ta c6 max f (x) =f

iy

1242
5

}z477,76.

Vay thé tich ctia khéi chép c6 gid tri 16n nhat bang V__ ~ %«/477,76 ~7,3 (dmd).



Ddp s6: 7,3.
Cau 6.

Huwdng din gidi

—_—— — ——

Do cac luc cang F,F,,F,,F, déu co cuong do la 4500 N nén

—_—

4

—_—

=|E|=|F|=|F

=4500 (N).

Goi O 14 tam ctia hinh chit nhat 4 B,C,D, . Khi d6, O 1a trung diém ctia 4,C, va BD;.
Sir dung quy tic trung diém ta co: 1’71 + 1’73 =2EO va }72 + E =2EQ.

Suy ra E+E+E+E:4FO.

Mat khac, do cac canh EA, EB,EC,ED tao v&i mat phéng (ABCD) mot goc béng 60°

nén ZaTO =EBO=ECO = E/Q\O =60°, do d6 tam gidc EA4,C, la tam gidc déu canh
4500 (N) v6i duong cao EO = 22503 (N).

Do khung sit & vi tri cin bang nén 1’71 + 1’72 + 1’73 + 1’74 = P vé6i P 1a trong luc tac dung 1én
chiéc xe 6 to va khung sit. Ta tinh duoc tong trong luc c6 do 16n 1 4\@\ ~9000+/3
(N).

Vay trong luong cta 6 to bang 9000~/3 —2700 ~ 12 888 (N).

Ddp s6: 12888 .



PE KIEM TRA GIUA HQC KY I - MON TOAN - LOP 12 - BQ SACH KET NOI TRI THUC VOI CUQC SONG

PE SO 6

A. MA TRAN, PAC TA PE KIEM TRA GIUA HOC Ki I
MA TRAN PE KIEM TRA GIUA HQC Ki I

Thoi gian lam bai: 90 phut
Mirc do , 2
; Nhéan biet Thong hiéu Van dung Van dung cao Cong
Chu de
Chuwong I. Ung dung dao ham dé khao sat va vé do thi ham so (Bai 1 — Bai 4)
S6 1énh héi 7 7 4 1 19
S6 diém 1,75 1,75 1,5 0,5 5,5
. 1,2,3,4, 8,9, 10,11, 1d, 2d,
Cau so/Phan
la, 1b, 1c 2a, 2b, 2¢ 1,2 5
1, I1, III)
I 1I L 1I I1, 111 11
Thanh t6 NL TD TD, QGVP GQVD MHH
Chuwong I1. Vecto va hé truc toa do trong khong gian (Bai 6, Bai 7)
S6 1énh héi 7 4 3 1 15
S6 diém 1,75 1 1,25 0,5 4,5
. 5,6,7, 12, 4d,
Cau so/Phan
3a, 3b, 4a, 4b 3¢, 3d, 4c 3,4 6
(1, 11, III)
L1 L1 11, 111 11
Thanh to NL TD QGVD GQVD MHH
Tong diém 3,5 2,75 2,75 1,0 10




Luu y:

* Céu trac dé thi: Dé thi gdm 3 phan (tong diém: 10 diém) nhu sau

— Phéan I gdm cac cau hoi ¢ dang tric nghiém nhiéu lya chon, trong 4 dap an goi ¥ chon 1 dap an dang. Mdi cau tra 16i ding
duoc 0,25 diem.

— Phan 11 gém cac cau hoi ¢ dang thuce tric nghiém Ping — Sai. M&di cau hoi ¢ 4 y, tai mdi y thi sinh lga chon ding hodc sai.
Thi sinh ding 1 y dugc 0,1 diém; thi sinh dung 2 ¥ duoc 0,25 diém; chon dung 3 ¥ dugc 0,5 diém va ding tat ca 4 y s& dugc 1
diém.

— Phéan III gdm céc cau trac nghiém tra 1oi ngan. Mdi cau tra 151 dung thi sinh dugc 0,5 diém.

* Ma tran trén tam thoi ghi s6 diém (gia dinh) tng véi mdi 1énh hoi cta phan I, trén thuc té s6 diém con phy thudc vao so 1énh

hoi ma HS da tra 1o dung trong ting cau hoi & phan II nhu ciu trac dd néu trén.



BAN PAC TA Ki THUAT PE KIEM TRA GIUAHQC KI I

Nang luc S6 y/cau Cau hoi
TN TN
. TN tra . TN
nhiéu TN nhiéu TN
Noi , Tw duy va i loi tra loi
Cap do Giai quyet Mo hinh | phwong | dung , phwong | diung ,
dung l1ap luin . ngan , | ngan
van de hoa an lua sai , an lga | sai (so ,
toan hoc i (so (so
chon | (soYy) chon Y)
, cau) i cau)
(s0 cau) (so cau)
Chuong I. Ung dung dao ham dé khao sat . . ;
va vé db thi ham s6
Nhan biét
Bai 1. duoc tinh
Tinh don diéu,
don diém cuc tri,
diéu | Nhan | gid tri cuc tri Cla,
. . 2 2 C1,C2
va cuc | biet cua ham so Clb
tri cia thong qua
ham bang bién
s0 thién hoac

thong qua




hinh anh cua
do thi
X¢ét tinh
déng bién, .
.| Thé hién dugc
nghich bién .
tinh dong
cia mot ham | .
Thong , bién, nghich C2a,
; sO trén mot . C8
hieu bién cia ham C2b
khoang dua ,
, sO trong bang
vao dau cua L
, bién thién
dao ham cap
mot cua nod
Van dung
dao ham
va tinh don
diéu cua
Van .
ham s6 dé Cl
dung e 2
giai quyet
mdt s6 bai
toan thuc
tién
Bai2. | Nhian | Nhan biét
, o C3 Clc
Gia tri | biet duoc gia tri




16n

nhat
va gia
tri nho

nhat

16n nhat, gia
tri nh6 nhat
ctia ham sd
dua vao dd
thi va bang

bién thién

Xac dinh
duoc gia tri
16n nhat, gia

tri nho nhat

Thong .
) cua ham so C9
hicu .
bang dao ham
trong nhitng
truong hop
don gian
Van dung
duoc kién
Van thirc vé C2
dung GTLN,
GTNN cua

ham s6




Nhan
biét

N

Nhan biét
duoc dinh
nghia, hinh
anh hinh hoc
cua duong
tiém can
ding, tiém
can ngang va
tiém can
xién cua d6

thi ham s

C4

Xac dinh
duoc cac
duong tiém
can cua do

thi ham sb

C10

C2c

Van dung
duoc kién
thire vé duong
tiém can cua
dd thi ham sé

dé giai quyét




mot s bai

todn lién quan

Nhan .
i Poc d6 thi
biét
Khao sat va
v& duoc d6
thi cta cac
Thong ,
Bai 4 ) ham s6 bac Cl1
hiéu _
Khio ba va hai
sat su ham phéan
bién thirc
thién Van dung
va vé dao ham
do thi va khao sat
cia | Van ham s6 dé Cld,
ham | dung giai quyét C2d
s0 mot s6 van
dé lién
quan
Van Van dung duoc kién thuc
dung vé st dung dao ham dé C5
cao

khdo sat ham so, tir do giai




quyét mot so bai toan lién

quan dén thyc tién

Chuong II. Vecto va hé¢ toa do trong khong gian

Nhéan biét
duogc dinh

nghia vecto
Nhan

, va cac phep
biéet

toan vecto
trong khong

gian

C5

C3a,
C3b

— Ap dung
quy tic ba
diém, quy
tic hinh binh
hanh, quy Chiing minh
tac hinh hop | cac dang thirc
dé biéu dién vecto
cac vecto
— Tinh duoc

gbc va tich

vO huong

Cl12

C3c,
C3d




cua hai
vecto
Ung dung
vecto vao
Tim diéu cac bai
Van kién dé toan thuc .
dung | vecto dong té va lién
phang hé gifra cac
mon hoc
khac
Van dung duoc kién thuc
Van vé tich vo hudng cua hai
dung vecto trong khong gian dé 1
cao giai quyét mot s6 bai toan
lién quan dén thuc tién
Nhén biét
Bai 7.
toa do cua
Hé o
Nhan diém, cua C4a,
truc . L 2 2 Ce, C7
biet | vecto doi voi C4b
toa do
hé truc toa
trong
do




Xac dinh

duoc mot hé

Thong | toa do khong A
. C

hiéu gian tr cac

hinh khoi

quen thudc

Van dung toa do cua vecto
Van . . o
de giai quyét mot so bai 4d C4

dung

toan lién quan




B. PE KIEM TRA GIUA HQC KIi I
PHAN 1. Ciu tric nghiém nhiéu phwong 4n lwa chon. Thi sinh tra 10i tir cdu 1 dén
cau 12. Mdi cau héi thi sinh chi chon mét phurong 4n.

Céu 1. Cho ham s y = f(x) c6 do thi nhu hinh v& dudi day.

VA

Phat biéu nao sau day 1a ding?
A. Ham s da cho dong bién trén céc khoang (—o0;—1) va (1;+00).
B. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (-1;1).
C. Ham s6 da cho dong bién trén khodng (-1;1).
D. Ham s6 di cho nghich bién trén khoang (—3;1) :

Céau 2. Chohamsb y= f (x) c6 bang bién thién nhu sau:

Ham s6 da cho dat cuc dai tai
A, x=-2. B. x=2. C. x=1. D. x=-1.
Céu 3. Cho ham s6 y= f (x) lién tuc trén doan [—1;3] va ¢ do thi ham s6 nhu hinh

ve dudi day.



Gia trj 16n nhat ctiia ham s6 da cho trén doan [0;2] bang bao nhiéu?
A. 3. B. 2. C. 2. D. 1.
Céu 4. Cho ham s6 y = f(x) c6 d6 thi nhu hinh v& dudi day.

A

[

[
|

—

—

Phat biéu nao dudi day 1a ding?
A. D6 thi ham sd di cho c6 tiém can dimg 14 duong thang x = 2, tiém can ngang
13 duong thang y =—1.
B. Db thi ham sd d3 cho ¢6 tiém can dtmg 14 duong théng x =-1, tiém can ngang
1a duong thang y =2.
C. D6 thi ham s6 da cho c6 tiém can dung 14 dudng thang x = -2, tiém can ngang
1a duong thang y=—1.
D. D6 thi ham s d4 cho ¢6 tiém can dimg 1a dudng thang x = —1, tiém cén ngang
1a duong thang y=-2.

Cau 5. Chon khéng dinh sai. Vi hai vecto bat ki ZZ,Z; va hai sb thuc Ak, ta co:
A k(a+B)=ka+ kb, B. k(a—b)=ka—kb.

-

C.(h+k)a=ha+ka. D. h(ka)=h'a.



Céu 6. Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz , cho diém M (3;-4;2). Toa do clia vecto
OM 1a:

A. (3;-4;2). B. (-3;-4;2). C. (-4;3;2). D. (2;-4;3).
Cau 7. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho vecto u =4i— j + 6k . Toa do cua
vecto u la:

A. (4156). B. (—4;-16). C. (4-156). D. (6;-1;4).

x*+3

Céu 8. Cho ham sb y = . Khing dinh nao sau déy la ding?

A. Ham sb d3 cho dat cuc dai tai x=3.

B. Ham s6 da cho c6 hai cuc trj thoa man y,_, <y ;.
C. Ham sb di cho dat cuc tiéu tai x=—1.

D. Gia tri cuc tiéu ctia ham sb di cho béng -2.

Ciu 9. Cho ham s6 y = xInx . Gia tri nho nhit ctia ham sb d3 cho trén doan [L;e] bang:

A. 0. B. 1. C.e. D. e+1.
2
Céu 10. Tiém can xién ctia d6 thi ham s6 y = 2x—9)1c+3 1a duong thang:
X+
A. y=2x-9. B. y=2x-11. C. y=2x+11. D. y=2x+9.

Ciau 11. Puong cong trong hinh dudi day 14 d6 thi cia ham s6 ndo trong cac ham so &
cac phuong an sau:

VA

=Y

2
A.y:MB.y_— C.y_— y
—x—1 x+1 x—1 x+1



Cau 12. Trong khong gian, cho hai vecto a,b tao voi nhau mot goc 60° va ‘Zz‘ =2,
‘13‘25. Khi d6, a-b bang:

A. 53, B. -5. C. 10. D.5.
PHAN II. Ciu tric nghiém ding sai. Thi sinh tra 10i tir cau 1 dén cau 4. Trong mdi
ya),b),c),d)d mdi cau, thi sinh chon ding hodc sai.

Céau 1. Chohamsb y=f (x) xac dinh trén R va c6 bang bién thién nhu sau:

X —w —1 0 | —+00
f'(x) _ 0 + 0 - 0 +

S(x) +00\_2/.3\_2/+00

a) Ham s6 da cho nghich bién trén cac khoang (—o0;—1) va (0;1).
b) Ham sb6 d3 cho c6 3 diém cuc tri.

¢) Trén doan [—1;1], gia tri 1on nhét cua ham sb da cho béng 3.
d) Phuong trinh f(x)+3=0 c¢6 4 nghiém.

x—3
x+1°

Céu 2. Cho ham sb y =

a) Ham s6 da cho dong bién trén R\ {-1}.

b) Ham sb da cho dat cuc dai tai x =4.

¢) Db thi ham sb da cho co tiém can dimg 13 duong thang x =—1, tiém can ngang 13
duong thang y=1.

d) C6 2023 gia tri nguyén cua tham s m thudc doan [—2 024;2024] dé duong thang
y=x+2m cat d6 thi ham s6 d4 cho tai hai diém nam vé hai phia cua truc tung.

Cau 3. Cho hinh chop S.ABC ¢6 SA=SB=SC=A4AB=AC=1 va BC=A2.



a) SA+ AB+BC =SC.
b) [s4|=[4B|=[BC|=2.

c)@.@:%.

d) cos(ﬁ,ﬁ) :%.

Cau 4. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D" ¢b
A'(1;0;1), B'(3;1;3), D'(L,-11), C(3;5;-5).
a) Toa do cua vecto A'D’ 13 (0;-1;0).
b) Goi toa do cua diém B 1a (xB;yB;ZB) , ta co toa do cua vecto BC la:
(xB =3;¥, =5z, +5).
¢) Toa do cua diém B 1a (3;6;—5).
d) Toa do cua vecto téng BA+ BC + DD' 1a (-2,—-7:6).
PHAN III. Cau trac nghiém tra 1oi ngan. Thi sinh tra 10i tir cau 1 dén cau 6.
Cau 1. C6 bao nhiéu gia tri nguyén duong cua tham s6 m dé ham s
y=x"=3x"+(m+1)x+2 c6 hai diém cuc tri?
Cau 2. Nguoi ta gidi thi€u mot loai thudc dé kich thich sy sinh san caa mot loai vi
khuan. Sau ¢ phut, s0 vi khuén dugc x4c dinh theo cong thirc: f(¢)=—¢"+30¢* +1000

v6i 0<¢<30. Hoi sau bao nhiéu phut thi s6 vi khuan 16n nhat?
Cau 3. Cho tr dién ABCD . Goi E,F 1a cac diém 1an luot thudc cac canh AB,CD sao

cho AFE :%AB,CF :%CD. Khi biéu dién vecto EF theo ba vecto E,E,ﬁ ta



- a— C—= TV—x ‘o r \ . A A A ‘s \
duoc: EF :ZAB+EAD+—BC (voi —,—,— la céc phan sO0 toi gian va
s S

ac
b d

, R S a ¢ .,y X, ,.X .
a,b,c,d,r,s € 7). Ta tinh dugc gia tri cua biéu thirc M :_+Z+_ bang — (v61 — 1a
S y y

phan sb tbi gian va x, y € Z). Khi d6, gia tri cta biéu thic P = x + y bang bao nhiéu?

Céu 4. Nguoi ta kéo vat ning bang mot luc F ¢b cuong do 200 N nhu hinh dudi day.

—_—

Khi d6, ta biéu dién duoc toa dd cua vecto F trong hé toa do trén la
F= (aﬁ;—bﬁ;cﬁ) (v6i a,b,c e 7). Gia tri clia biéu thitc K =a — 2b+ ¢ bing bao
nhiéu?

Cau 5. Mot co so san xuat khian mat dang ban mdi chiée khin véi gia 30000 dong mot
chiéc va mdi thang co s& ban duogc trung binh 3000 chiéc khin. Co sé san xuét dang
6 ké hoach ting gia ban dé c6 loi nhuan tot hon. Sau khi tham khéo thi truong, ngudi
quan 1i thdy rang néu tir mirc gia 30000 dong ma ct ting thém 1000 dong thi mdi
thang s& ban it hon 100 chiéc. Biét von san xudt mot chiéc khin khong thay doi 1a
18000 dong. Hoi co s& san xuét phai ban véi gia méi la bao nhiéu nghin dong dé dat
loi nhuan 16n nhét?

Ciu 6. M6t chiée dén chum treo c6 khoi lugng m =3 kg duoc thiét ké véi dia dén duoc

gilt béi bdn doan xich SA4,SB,SC,SD sao cho S.4BCD 1a hinh chop tr giac déu co

ASC = 60° nhu hinh duéi.



D9 16n cua luc cang cho moi sgi xich bang bao nhiéu Newton (lam tron két qua dén

hang phan muoi)? Biét rang gia toc roi ty do ¢6 d6 16n 9,8 m/s%.



C. PAP AN VA HUONG DAN GIAI PE KIEM TRA GIUA HQC Ki I

PHAN I. CAu tric nghiém nhiéu phwong 4n lwa chon

Bdng dap dan
1.C 2.D 3.B 4.B 5.D 6. A
7.C 8.B 9. A 10. B 11. A 12.D

Huwéng dén gidi chi tiét ting ciu

Cau 1.

Dap an dung la: C

Tir d6 thi ham s, ta thiy ham sb di cho dong bién trén khoang (=1;1); nghich bién
trén cac khoang (—o0;—1) va (1;+0).

Cau 2.

Dap an dung la: D

Tir bang bién thién, ta thiy ham sb di cho dat cuc dai tai x=—1 (dao ham doi diu tir
duong sang Am qua diém nay).

Cau 3.

Dap an dung la: B

Xét d6 thi hamsé y = f (x) trén doan [0;2] nhu hinh v&: Ham sd da cho dat gid tri 16n

nhit tai x=0; r[lggi(f(x):f(O):Z

Cau 4.

Dap an dung la: B

Duya vao do thi trén, ta thdy: D6 thi ham sé da cho c6 tiém can dung 1a duong thang
x=-1, tiém cin ngang 13 dudng thang y =2.

Cau 5.

Dap an dung la: D

Vi hai vecto bat ki a,b va hai sb thuc /,k , ta co:

+) k(5+13):k21+k13; k(Zz—B)szz—kB;

+) (h+k)Zz:h;l+kZz;



+) h(ka)=(hk)a.

Vay khang dinh & dap an D sai.

Cau 6.

Dap an dung la: A

Vé6i M (3;-4;2) thi OM =(3;-4;2).
Cau 7.

Dap an dung la: C

Taco: u=4i— j+6k=4i+(~1)j+6k.
Suy ra u = (4;-1;6).

Cau 8.

Dap an dung la: B

TXD ctia ham s0 1a R\ {1}.

?-2x-3
Ta co: y':%; y'=0< x=-1hoac x=3.

(x-1)

Béang bién thién cia ham s nhu sau:

X | —» -1 1 3 +00
V' + 0 - - 0 -

’ / _2\. \6 /

Céan ctr vao bang bién thién, ta théy ham s dat cuc dai tai x=—1, gia tri cuc dai

Yep =—2; dat cuc tiéu tai x =3, gia tri cuc tiéu Yer =6.

Cau 9.

Dap an dung la: A

e Tap x4c dinh cua ham sé 1a (0;400). Do d6, ham s6 y=xInx lién tuc va xac dinh
trén doan [1; e].

* Tacd: )’ =Inx+1. Trén khodng (0;e), khong ton tai gid tri cia x dé )’ =0.

* Co y(1)=0; y(e):e.



Tu d6 suy ra r[rlyir]ly:y(l):o.

Cau 10.
Dap an dung la: B
Tap xac dinh ctia ham s61a R\ {—1} .

2
Tace: y=2X2%%3 o 1148
x+1 x+1

lim [ y—(2x-11)|= lim—>—=0; lim | y—(2x-11) = lim —>—=0.

X450 x40 x + ] X0 x>0 x +1
Vay duong thang y =2x—11 13 tiém can xién ctia d6 thi ham sb da cho.
Cau 11.
Dap an dung la: A
Dua vao dd thi ham sé da cho ta co:
+ P4 thi ham sb ¢o tiém can dung 1a duong thang x = —1 nén ta loai phuong an C.
+ Do thi ham sb ¢6 tiém can xién 1a duong thiang di xudng tir trai qua phai nén a,m
trai ddu. Vay phuong an ding 13 A.
Cau 12.
Dap an dung la: D
Tacéd: a-b= ‘&‘-‘B‘-cos(a,g) =2-5-c0s60°=5.
PHAN II. Céu tric nghiém ding sai
Caul.a) Db, b) b, c)b, d) S.
Huéng din gidi
Quan sat bang bién thién, ta thay:
— Ham sd d3 cho dong bién trén cac khoang (=1,0) va (1;+00); nghich bién trén cac
khoang (—o0;—1) va (0;1). Vay y a) dung.
— Ham s6 d3 cho ¢6 3 diém cuc tri: x =—1 (diém cuc tiéu), x=0 (diém cuc dai) va
x =1 (diém cyc tiéu). Do do, ¥ b) ding.
— Trén doan [—1;1] , ham sb dat gia tri 16n nhat tai x=0, maxf(x) = f(O) =3.Do do,

[-1:1]

y ¢) dung.



—Taco f(x)+3:0<:>f(x):—3.

X -1 0 1 +00

S'(x) - 0 + 0 - 0 +

1) w\ : " 3 ~ 2/*‘0‘3

y=-3

Puong thing y=-3 va do thi ham s6 y=f (x) khong cit nhau nén phuong trinh
f(x)=-3 khong c6 nghiém, tirc 1a phuong trinh f(x)+3=0 v6 nghiém.
Vay y d) sai.
Cau 2. 2) S, b) S, 0P, d) P.
Huéng din gidi
x-3
x+1

— Tap xac dinh cia ham s61a R\ {—1} .

Xétham sb y =

4 .
—Tacd) yy=——; y' >0 voimoi x #—1.
(x+1)2

— Ham s6 dé cho ddng bién trén timg khoang (—o0;—1) va (—1;+0). Do do, y a) sai.
— Ham s6 d3 cho khong c6 cuc tri. Do do, ¥ b) sai.
— Tiém can:

x-3 x-3

+) lim =1; lim
x—>+0 y 4] N |

=1. Do @6, tiém can ngang ctia d6 thi ham s da cho 1a

duong thang y=1.

. X — 3 . X — e LN A y o A . \ A ~ \
+) lim = —o0; lim =+00. Do do, ti¢ém can ding cia do6 thi ham s6 da cho la

-1 x +1 x> x +1
duong thang x=—1.
Vay y c) dung.
— Phuong trinh hoanh d9 giao diém cua dudng thang y=x+2m (d ) va d6 thi ham s6

_x-3 x-3

C) la:
x+1( ) e x+1

:x+2m<:>(x+1)(x+2m):x—3 S +2mx+2m+3=0.



Xét ham s g(x) =x"+2mx+2m+3.
(d) cat (C) tai hai diém nim vé hai phia cta truc tung khi phuong trinh g(x)=0 c6

hai nghiém x;;x, khac —1 va x,x, < 0. Di€u nay xdy ra khi va chi khi

A >0 _

g m*—2m—3>0 {”K I
g(—1)¢0<:> 1-2m+2m+3#0 < m>3 <:>m<—§.
€ <0 2m+3<0 m<—=
a

Vi meZ, me[-2024;2024] nén m e {-2024;-2023;...;-2} .
Vay c6 2023 gia tri cia m thoa man.
Do d6, y d) ding.
Cau3.a)b, b) S, ¢S, d) S.
Huéng din gidgi
— Theo quy tic ba diém, ta co: SA+ AB+ BC =SB+ BC = SC. Do do, y a) dung.
—Tacod ‘Sj‘:SA:I;

A_B"zAle;

Fc\chzﬁ. Do d6, ¥ b) sai.
— Tr gia thiét, ta thiy tam gidc ABC vudng tai 4 va tam giac SAB déu.
Do dé, AB-AC =0 va (S4, AB)=180°~ SAB =120°.

Tacé:ST"-E:(@+Z?).E:@.AB+AC- B

~ 54 AB=[SA|-[4B] -cos120° =~

Do d6, y c) sai.

1
—Ta co: cos(ﬁ,ﬁ)z ng_B, =2 =—l. Vay y d) sai.
sc|{4B| 11 2
Céu 4. 2) D, b) S, 0 b, d) .
Huwong din gidi

— Ta cé: ﬁz(1—1;—1—0;1—1)=(0;—1;O). Do d6, y a) ding.

— Goi toa do cua diém B 1a (xB;yB;zB) , ta co toa do cua vecto BC la:



(3—xB;5—yB;—5—zB).
Do d6, y b) sai.
— Vi ABCD.A'B'C'D' 1a hinh hop nén BC = A'D'.
3—x,=0 X, =3
Suyra<5—y,=-1<1y,=6 .Vay B(3;6;,—5). Do dd, y c) ding.

-5-2,=0 Zy,=-5

—Ta c6: DD’ = BB'. Khi d6, theo quy tic hinh hop, ta co:

BA+BC+DD' =BA+BC+BB =BD'.
Toa do cua vecto BD' 1a (—2;— 7;6).
Vay toa dd clia vecto tong BA+ BC + DD’ 1a (=2;-7;6). Do do, y d) ding.
PHAN III. Cau tric nghiém tra 1oi ngin
Cau 1.
Huwong din gidi
Tap xéac dinh cia ham s6 1a R.
Tacod: y' =3x"—6x+m+1.
Ham sb d3 cho c6 hai diém cuc tri khi y"'=0 c6 hai nghiém phan biét, tirc 1a A,>0
& (-3) -3(m+1)>06-3m>0=m<2.
VimeZ,m>0 nén m=1. Vay c6 1 gid tri cua m thoa man.
Ddp sé: 1.
Cau 2.
Huwong déin gidi
Xéthamsd f(t)=—"+30£* +1000 véi 0<¢<30.
Taco f'(1)=-3t"+60t.
Trén khoang (0;30), f'(¢)=0<1=20.
f(O) = 1000;f(20) = 5000;f(30) =1000.

Suy ra I[E?g]cf(t)=5000 tai £ =20.

Vay sau 20 phat thi s vi khuan 16n nhat.



Ddp s6: 20.

Cau 3.
Huwong din gidi
A
E
B D
F
C

Tacé:ﬁ=ﬁ+@+5ﬁ:—§ﬁ+ﬁ+§ﬁ?

— —

:——AB+AD+E(ﬁ+@+ﬁ?)
3 3
_ _lﬁﬁfw} D-245 |+ 25¢
37773 3 3
1__.

:—AB+1A_13+£§5.
3 3 3

b

e r
Khi do, —= =—;—=
s

lr_2
3’ 3

S

a_1
b 3

Dodc'),M=£+£+£:l+l+£:i.8uyrax:4;y:3.
b d s 3 3 3 3

Vay P=x+y=4+3="7.
Ddp sé: 7.
Cau 4.

Huong din gidi
Pit F = (x;;2), ta co:
x=200-c0os60° - cos45° =502 ;
y=-200-c0s60°-cos45° = ~502 ;

z=200-5sin60° =100+/3 .



Do d6, F =(50J§;—50\/§;100\B).

Suy ra a =50,b=50,c=100. Vdy K =a—-2b+c¢=50-2-50+100=50.
Ddp sé: 50.
Cau S.
Huwong din gidi

Goi sd tién can tang gia mdi chiéc khin 13 x (nghin dong, x>0).
Vi ctr ting gia thém 1 nghin dong thi s6 khin ban ra mdi thang sé& it hon 100 chiéc nén
ting x nghin déng thi s6 khin ban ra giam 100x chiéc.
Do d6, tong s6 khin ban ra mdi thang 1a: 3000 —100x (chiéc).
Luc dau ban véi gia 30 nghin dong, mdi chiéc khan co 13i 12 nghin dong. Sau khi tang
gia, mdi chiéc khan thu duoc s6 14i 1a: 12+ x (nghin dong).
Khi d6, loi nhuan mdt thang thu duogc sau khi tang gia la:

L(x) = (3 000-100x)(12+x) = ~100x> +1800x + 36000 (nghin dong).
Xét ham s6 L(x) =—-100x> +1800x + 36000 vdi x € (O;+oo) .
Ta c6: L'(x)=-200x+1800. Trén khoang (0;+w), L'(x)=0< x=9.

Bang bién thién ctia ham s6 L(x) trén khoang (0;+90) nhu sau:

X 0 9 +00

36000 —00

Tt bang bién thién ta théy: trén khoang (O; +oo) , ham s6 L(x) dat gia tri 16n nhat tai
x=9.

Nhu véy, dé thu duoc loi nhuan cao nhét thi co s san xudt phai ting gia ban mdi chiéc
khin 1én 9 nghin dong, tirc 1a gia ban méi ciia mdi chiée khan 1a 39 nghin dong.

Ddp sé: 39.

Cau 6.



Huéng din gidi

S

Goi O latam cua day ABCD.
Vi S.ABCD 1a hinh chép tir giac déunén SO L (ABCD), SA=SB=SC=SD va O la

trung diém cua AC va BD.

Tacd: ASC = 60°, suy ra ASO =30°.

Hop lyc cta bon soi xich 1a:

fzﬂ+@+3€+§5z(§2+§f)+(@+§5) =250 +250=450.

Pé dén chum dtmg yén thi hop luc cta cac soi xich phai can bang véi trong luc P, diéu

d6 c6 nghia la 450=P, suy ra 4‘@‘ = ‘13

P
, hay SO =—.
Y 4

D0 16n cua trong luc tac dong 1én dén chum la: P=mg =3-9,8 =29,4 (N).

Do do, SO = 29.4

=17,35.

Taco: SA= Sg\: 7,33 :49\/§z8,5.
cos ASO  cos30° 10

Vay d6 16n ctia luc cing cho mdi soi xich béng khoang 8,5 N.

Ddp s6: 8,5.



PE KIEM TRA GIUA HQC KY I - MON TOAN - LOP 12 - BQ SACH KET NOI TRI THUC VOI CUQC SONG

PE SO 7

A. MA TRAN, PAC TA PE KIEM TRA GIUA HOC Ki I
MA TRAN PE KIEM TRA GIUA HQC Ki I

Thoi gian lam bai: 90 phut
Mirc do , 2
; Nhéan biet Thong hiéu Van dung Van dung cao Cong
Chu de
Chuwong I. Ung dung dao ham dé khao sat va vé do thi ham so (Bai 1 — Bai 4)
S6 1énh héi 7 7 4 1 19
S6 diém 1,75 1,75 1,5 0,5 5,5
. 1,2,3,4, 8,9, 10,11, 1d, 2d,
Cau so/Phan
la, 1b, 1c 2a, 2b, 2¢ 1,2 5
1, I1, III)
I 1I L 1I I1, 111 11
Thanh t6 NL TD TD, QGVP GQVD MHH
Chuwong I1. Vecto va hé truc toa do trong khong gian (Bai 6, Bai 7)
S6 1énh héi 7 4 3 1 15
S6 diém 1,75 1 1,25 0,5 4,5
. 5,6,7, 12, 4d,
Cau so/Phan
3a, 3b, 4a, 4b 3¢, 3d, 4c 3,4 6
(1, 11, III)
L1 L1 11, 111 11
Thanh to NL TD QGVD GQVD MHH
Tong diém 3,5 2,75 2,75 1,0 10




Luu y:

* Céu trac dé thi: Dé thi gdm 3 phan (tong diém: 10 diém) nhu sau

— Phéan I gdm cac cau hoi ¢ dang tric nghiém nhiéu lya chon, trong 4 dap an goi ¥ chon 1 dap an dang. Mdi cau tra 16i ding
duoc 0,25 diem.

— Phan 11 gém cac cau hoi ¢ dang thuce tric nghiém Ping — Sai. M&di cau hoi ¢ 4 y, tai mdi y thi sinh lga chon ding hodc sai.
Thi sinh ding 1 y dugc 0,1 diém; thi sinh dung 2 ¥ duoc 0,25 diém; chon dung 3 ¥ dugc 0,5 diém va ding tat ca 4 y s& dugc 1
diém.

— Phéan III gdm céc cau trac nghiém tra 1oi ngan. Mdi cau tra 151 dung thi sinh dugc 0,5 diém.

* Ma tran trén tam thoi ghi s6 diém (gia dinh) tng véi mdi 1énh hoi cta phan I, trén thuc té s6 diém con phy thudc vao so 1énh

hoi ma HS da tra 1o dung trong ting cau hoi & phan II nhu ciu trac dd néu trén.



BAN PAC TA Ki THUAT PE KIEM TRA GIUAHQC KI I

Nang luc S6 y/cau Cau hoi
TN TN
. TN tra . TN
nhiéu TN nhiéu TN
Noi , Tw duy va i loi tra loi
Cap do Giai quyet Mo hinh | phwong | dung , phwong | diung ,
dung l1ap luin . ngan , | ngan
van de hoa an lua sai , an lga | sai (so ,
toan hoc i (so (so
chon | (soYy) chon Y)
, cau) i cau)
(s0 cau) (so cau)
Chuong I. Ung dung dao ham dé khao sat . . ;
va vé db thi ham s6
Nhan biét
Bai 1. duoc tinh
Tinh don diéu,
don diém cuc tri,
diéu | Nhan | gid tri cuc tri Cla,
. . 2 2 C1,C2
va cuc | biet cua ham so Clb
tri cia thong qua
ham bang bién
s0 thién hoac

thong qua




hinh anh cua
do thi
X¢ét tinh
déng bién, .
.| Thé hién dugc
nghich bién .
tinh dong
cia mot ham | .
Thong , bién, nghich C2a,
; sO trén mot . C8
hieu bién cia ham C2b
khoang dua ,
, sO trong bang
vao dau cua L
, bién thién
dao ham cap
mot cua nod
Van dung
dao ham
va tinh don
diéu cua
Van .
ham s6 dé Cl
dung e 2
giai quyet
mdt s6 bai
toan thuc
tién
Bai2. | Nhian | Nhan biét
, o C3 Clc
Gia tri | biet duoc gia tri




16n

nhat
va gia
tri nho

nhat

16n nhat, gia
tri nh6 nhat
ctia ham sd
dua vao dd
thi va bang

bién thién

Xac dinh
duoc gia tri
16n nhat, gia

tri nho nhat

Thong .
) cua ham so C9
hicu .
bang dao ham
trong nhitng
truong hop
don gian
Van dung
duoc kién
Van thirc vé C2
dung GTLN,
GTNN cua

ham s6




Nhan
biét

N

Nhan biét
duoc dinh
nghia, hinh
anh hinh hoc
cua duong
tiém can
ding, tiém
can ngang va
tiém can
xién cua d6

thi ham s

C4

Xac dinh
duoc cac
duong tiém
can cua do

thi ham sb

C10

C2c

Van dung
duoc kién
thire vé duong
tiém can cua
dd thi ham sé

dé giai quyét




mot s bai

todn lién quan

Nhan .
i Poc d6 thi
biét
Khao sat va
v& duoc d6
thi cta cac
Thong ,
Bai 4 ) ham s6 bac Cl1
hiéu _
Khio ba va hai
sat su ham phéan
bién thirc
thién Van dung
va vé dao ham
do thi va khao sat
cia | Van ham s6 dé Cld,
ham | dung giai quyét C2d
s0 mot s6 van
dé lién
quan
Van Van dung duoc kién thuc
dung vé st dung dao ham dé C5
cao

khdo sat ham so, tir do giai




quyét mot so bai toan lién

quan dén thyc tién

Chuong II. Vecto va hé¢ toa do trong khong gian

Nhéan biét
duogc dinh

nghia vecto
Nhan

, va cac phep
biéet

toan vecto
trong khong

gian

C5

C3a,
C3b

— Ap dung
quy tic ba
diém, quy
tic hinh binh
hanh, quy Chiing minh
tac hinh hop | cac dang thirc
dé biéu dién vecto
cac vecto
— Tinh duoc

gbc va tich

vO huong

Cl12

C3c,
C3d




cua hai
vecto
Ung dung
vecto vao
Tim diéu cac bai
Van kién dé toan thuc .
dung | vecto dong té va lién
phang hé gifra cac
mon hoc
khac
Van dung duoc kién thuc
Van vé tich vo hudng cua hai
dung vecto trong khong gian dé 1
cao giai quyét mot s6 bai toan
lién quan dén thuc tién
Nhén biét
Bai 7.
toa do cua
Hé o
Nhan diém, cua C4a,
truc . L 2 2 Ce, C7
biet | vecto doi voi C4b
toa do
hé truc toa
trong
do




Xac dinh

duoc mot hé

Thong | toa do khong A
. C

hiéu gian tr cac

hinh khoi

quen thudc

Van dung toa do cua vecto
Van . . o
de giai quyét mot so bai 4d C4

dung

toan lién quan




B. PE KIEM TRA GIUA HQC KIi I

PHAN 1. Ciu tric nghiém nhiéu phwong 4n lwa chon. Thi sinh tra 10i tir cdu 1 dén
cau 12. Mdi cau héi thi sinh chi chon mét phurong 4n.

St dung dit kién dwdi day dé tra loi cho Cau I va Cau 2:

Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

T —00 -1 1 +00
fl(x) + 0 — 0 +
3 T
=l N
e <,

Cau 1. Ham s6 d3 cho dong bién trén khoang nao duéi day?

A. (=L+o). B. (I;+o0). C. (-L1). D. (—oo;1).
Cau 2. Gia trj cuc tiéu ctia ham s6 di cho br?mg

A. —1. B. 1. C. 3. D. 2.

Cau 3. Cho ham sb y=f (x) xac dinh va lién tuc trén R ¢ do thi ham sé nhu hinh

v€ dudi day.

YA |'
2 10| 1 Qfl z
SR
[N\ [T
[ \| /
f/ | N
V.
________ A\
J -5
Gia trj nho nhat m va gia tri 1on nhat M cua ham sd d3 cho trén doan [—2;2] lan luot
la:
A.m=-5M=-1. B.m=-2M=2.
C.m=-1,M=0. D. m=-5M=0.

Cau 4. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 lim f(x)=2 va lim f(x)=-2.Phat bicu ndo dudi

day la dtng?

A. D6 thi ham sb da cho c6 2 tiém cén ngang 13 cac dudng thang x =2 va x=-2.



B. D6 thi ham s di cho khong ¢6 tiém cén ngang.

C. D0 thi ham sb da cho ¢ ding mot tiém can ngang.

D. D6 thi ham sb da cho ¢6 2 tiém can ngang 1a cac duong thang y =2 va y=-2.
Cau 5. Cho ttr dién ABCD . C6 bao nhiéu vecto khac vecto 0 ma mdi vecto ¢6 diém
dau va diém cudi 1a hai dinh ctia tir dién 4BCD?

A. 4. B. 8. C. 10. D. 12.
Cau 6. Trong khong gian voi hé toa d6 Oxyz, cho diém M (—2;—5;7). Toa dd cua

vecto OM 1a:
A. (-2;-5,7). B. (-2;5;7). C. (2;,57). D. (2;5;-7).

Cau 7. Trong khong gian vo1 hé toa do Oxyz, cho vecto u=-3i+ ; —8k. Toa do cua

vecto u 1a:
A. (3;1;8). B. (3;-1;8). C. (-3;1;-8). D. (-81;-3).
2
Céu 8. Cho ham sb y = X 3 . Khang dinh nao sau day 1a ding?
-

A. Ham so da cho dong bién trén khoang (1;+00)
B. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—1;3) :
C. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (—1;+).

D. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (1;3).

A (% s 17 A 5 \ A 4 A M
Cau 9. Gi4 tri 16n nhat cia ham s6 y =2cosx _ECOS3 x trén doan [0;7] bang

A2 B. 2 c. 22 D. 0.
3 3 3
A A n A , X 1 e s £ x2—3x+6 . . 2
Cau 10. Tiém cén xién ctia d6 thi ham s6 y = T la duong thang:
X+
A. y=x-5. B. y=x+5. C.y=x+2. D. y=x-3.

Cau 11. Cho ham s6 y =% "2 ¢6 db thi nhu hinh v& dudi day.

x—1



Khang dinh nao sau day 1a ding?

A. b<a<0. B. a<b<0. C.b>avaa<0. D.a<0<b.
trong tAm cua ttr dién). Goi G, la giao diém cia GA va mit phang (BCD). Trong céc
khang dinh sau, khang dinh nao ding?

A.GA=-2G,G. B.GA=4G,G. C.GA=3G,G. D.GA=2G_G.
PHAN II. CAu tric nghiém dung sai. Thi sinh tra 10i tir cdu 1 d&én céu 4. Trong mdi
y a), b), ¢), d) © mdi cau, thi sinh chon dung hoic sai.

Céu 1. Cho ham sb y = f(x) xédc dinh trén R va c6 do thi nhu hinh duéi day.

¥ A

a) Ham s d4 cho nghich bién trén cac khoang (—o0;—1) va (1;2).
b) Ham s6 da cho ¢6 2 diém cuyec tri.
¢) Trén doan [-1;1], gié trj I6n nhat ctia ham sé di cho bing 2.

d) Phuong trinh 3/ (x)—6=0 c6 duy nhat 1 nghiém.



x*+3x+3

Céu 2. Cho ham sb y =
x+2

a) Ham sb da cho dong bién trén (—o0;—1) va (3;+0).
b) Téng gia tri cuc dai va gia tri cuc tiéu ctia ham sé da cho bﬁng —4.
¢) Dudng tiém cén xién ctia d6 thi ham s6 da cho di qua diém A(0;1).

d) Phuong trinh tiép tuyén ctia d6 thi ham sé da cho vudéng goc voi duong thing

x—3y—-6=0 di qua diém B[—%;%).

Céu 3. Cho hinh 1ap phwong ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh bang 1.

B’ '
A’ D,
.__E.:::"-.....................: C
B
A D
a) BD=B'D'.
b) |4C|= ‘E? 3.

c) AC=AB+AD+D'D.
d) AC-BD=12.
Cau 4. Trong khong gian vo1 hé toa d0 Oxyz, cho hinh binh hanh ABCD ¢6 ba dinh
A(1;3;-1), B(3;0;3) va C(2;3;6).
a) Toa do cua vecto AB la (2;3;4).
b) Goi toa do cua diém D 1a (xp5¥p32, ), ta co toa dd clia vecto CD la:
(xD -2y, -3z, —6).

¢) Toa d6 cua diém D 1a (0;6;2).

d) Toa d0 tAm O cua hinh binh hanh ABCD 1la (%;O;%).



PHAN III. Cau trac nghiém tra 1o ngan. Thi sinh tra 10i tir cAu 1 dén cau 6.

Céu 1. Cho ham sé y=x"—3(m+1)x’ +3(7m—3)x. Goi S 1a tép céc gia tri nguyén
ctia tham s6 m dé ham s6 khong c6 cuc tri. Tap hop S c6 bao nhiéu phan ti?

Céu 2. Trong 18 gidy dau tién, mot chat diém chuyén dong theo phwong trinh
s(t) = +18t* +¢+3, trong d6 ¢ tinh bang gidy va s tinh bang mét. Chat diém
chuyén dong co6 van tdc tirc thoi 16n nhit bang bao nhiéu mét trén gidy trong 18 gidy
dau tién do?

Cau 3. Mot tau kéo mot xa lan trén bién di chuyén dugc 5 km véi mot luc kéo co cuong
d6 3000 N va c6 phuong hop v6i phuong dich chuyén mot goc 30°. Cong thuc hién

boi luc kéo ndi trén bang bao nhiéu Jun (1am tron két qua dén hang don vi)?

Cau 4. Trong khong gian véi hé toa d0 Oxyz , cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’

c6 dinh A4 triung voi gbc O, cac vecto AB,AD, AA' theo tht tu cung hudng voi ;,}’,l;
va AB=14, AD =12, AA'=18. Goi M 1a trung diém cua C'D’, khi d6 ta biéu dién
duogc toa do clia vecto AM 1a (a;b;c). Gia tri cia biéu thirc a + b — ¢ bang bao nhiéu?
Cau 5. Mot nha san xuat mudn thiét ké mot chiéc hop co dang hinh hop chir nhat khong

c¢6 ndp, c6 day 1a hinh vudng va dién tich bé mit bang 108 c¢m? nhu hinh duéi day.

Biét khi x = x,,4 = h, thi thé tich ctia hop 13 16n nhat. Khi d6 x, + 4, bang bao nhiéu?

Cau 6. Mot chat diém A4 nam trén mat phang nam ngang (a) , chiu tdc dong boi ba

luc F,F,,F,. Cic lyc F,F, c6 gid nim trong (@) va (F;,E):BSO, con lyc F, co



gia vudng goc véi (o) va hudng 1én trén. DG 16n hop lyc cia cac lyc F,F,,F, bang

bao nhiéu (1am tron két qua dén hang phan mudi), biét rang d6 16n cua ba lyc d6 lan

lugt 1a 20 N, 15 N va 10 N.




C. PAP AN VA HUONG DAN GIAI PE KIEM TRA GIUA HQC Ki I

PHAN I. CAu tric nghiém nhiéu phwong 4n lwa chon

Bdng dap dan
1.B 2.D 3.A 4.D 5.D 6. A
7.C 8.D 9.C 10. A 11. A 12. C

Huwéng dén gidi chi tiét ting ciu

Cau 1.

Dap an dung la: B

Tir bang bién thién, ta thdy ham so da cho dong bién trén cac khodng (—o0;—1) va
(I;+00).

Cau 2.

Dap an dung la: D

Tu bang bién thién, ta théy ham sb di cho dat cuc tiéu tai x=1 va gia tri cuc tiéu
Yer ==2.

Cau 3.

Dap an dung la: A

Nhin vao d6 thi ham s da cho, ta thay:

m=min f(x)=-5 khi x=-2 hodc x=1;

[-2:2]

M =max f'(x)=-1 khi x=—1 hodc x=2.

[-2:2]
Cau 4.
Dap an dung la: D
Duya vao dinh nghia duong tiém cén ngang cia d6 thi ham s, ta c6:

lim f (x) =2 va lim f (x) =—2 thi d6 thi ham s6 da cho c6 2 tiém cin ngang 13 cac

duong thang y =2 va y=-2.
Cau s.
Dap an dung la: D



Sé vecto khéc vecto 0 ma mdi vecto c6 diém diu va diém cudi 12 hai dinh cua t dién
ABCD 1a s6 cac chinh hop chéap 2 cta 4 phan tir, do d6 sb vecto 1a A4;=12.

Cau 6.

DPap an dung la: A

Véi M (-2;-5;7) thi OM =(-2;-5;7).
Cau 7.

Dap an dung la: C

Taco: u=-3i+j—8k=(-3)i+1j+(-8)k.
Suy ra u = (-3;1;,-8).

Cau 8.

Dap an dung la: D

TXD ciia ham s6 1a R\ {1}.

., xX*=2x-3 , .
Taco: y'=————; y'=0 x=-1 hodc x=3.

(x-1)

Béang bién thién cia ham s6 nhu sau:

X | —o -1 3 +a0
V' + 0 — —~ 0 +

1u
’ / ‘2\. “ \6 /

Cin ctr vao bang bién thién, ta thay ham sb da cho dong bién trén céc khoang (—oo;—l)

va (3;+oo) , nghich bién trén céc khoang (—1;1) va (1;3).
Cau 9.
Dap an dung la: C

bat cosx =¢. Vi xe[0;7] nén r e[-1;1].

Khi d6, ta c6 ham s6 y:f(t)=2t—§t3.Tacé f’(t):2—4t2.

Trén khoang (—1;1), f’(t):O<:>t=—L hoac ¢ = !

V2 V2



1) 2v2 22

Suy ra max f(¢)=f| —= |=——. Vay maxy=——.
yra mas /(1) f( 2) 3 T3
Cau 10.

Dap an dung la: A

Tap xéac dinh ctia ham s61a R\ {—2}.

2
Tacé:y:mzx—5+ 16 .

xX+2 x+2
. 16 e a4 16
lim[y—(x=5)]= lim —==0; lim[y—(x~5)]= lim == =0.

Vay dudng thang y =x—5 13 tiém cén xién cua dd thi ham sé da cho.

Cau 11.

Dap an dung la: A

Ta thay d6 thi ham s6 c6 tiém can ngang 1a duong thang y=—1, suyra a =—1<0.
Mit khac, d6 thi ham s6 di qua diém (2;0) nén ta c6: 2a—b=0.

Khi @6, 2-(-1)—b=0, suyra b=-2.

Vay b<a<0.

Cau 12.
Dap an dung la: C




Vi G, la giao diém cta GA va mit phang (BCD) nén ta suy ra dugc G, 1a trong tam

cua tam giac BCD. Do d6, G,B+G,C +G,D =0.

Tacd: GA+GB+GC+GD =0

Suy ra GA =—(GB + GC +GD ) =—(3GG, + G,B+G,C + G,D) =-3GG, =3G,G.

Vay GA=3G,G .
PHAN II. Céu tric nghiém dung sai
Caul.a)S, b) D, c)b, d)S.
Hudng din gidi
Quan sat db thi, ta thay:
— Ham sé d3 cho ddng bién trén cac khoang (—o0;0) va (2;+); nghich bién trén
khoang (0;2). Vay ¥ a) sai.
— Ham sb d3 cho ¢6 2 diém cuc tri: x=0 (diém cuc dai) va x=2 (diém cuc tiéu). Do
do, y b) dung.
— Trén doan [—1;1] , ham sb dat gia tri 16n nhat tai x=0, maxf(x) = f(O) =2.Do do,

[-1:1]
y ¢) dung.
—Taco 3f(x)—6:0<:>f(x):2.

2

Duong thing y =2 cit do thi ham s6 y = f(x) tai 2 diém nén phuong trinh £ (x)
c6 2 nghiém, tirc 1a phuong trinh 3 /(x)—6=0 c6 2 nghiém.

Viay vy d) sai.
Cau2.a) S, b) S, c)b, d) b.

Huwong déin gidi



2

‘ +3x + 1

Xétham sé y=X X3 1
x+2 x+2

— T4p x4c dinh ciia ham s6 1a R\ {-2}.

2
—Tacbd y’:w; y"'=0 khi x=-3 hoac x=-1.

(x+2)

Bang bién thién ctia ham sé nhu sau:

T | - -3 -2 =1 + 0

y' + 0 - - 0 +

NG\

— Ham s0 da cho dong bién trén timg khoang (—o0;-3) va (=1;+). Do dé, ¥ a) sai.

— Ham sb di cho dat cuc dai tai x=-3, Yep =3 dat cuc tiéu tai x=—1, Yeor =1.
Suyra y.,+ V. =3+1=4.Do do, y b) sai.

— Tiém can:

+) Tiém can dimg cua dd thi ham s da cho 13 dudng thang x = -2.

+) Tiém cén xién ctia d6 thi ham s da cho 13 dudng thang y=x+1.

Vo6i x=0 thi y=0+1=1, do d6 dudong ti€ém can xién cta dd thi ham sb da cho di qua

diem A4(0;1). Vay y c) dung.
\ N 1 J A A J 1 \ 2 \
— Puong thang x—3y—6=0<:>y:§x—2 co hé so goc £, :? Puong thang nay

vudng goc vai ti€p tuyén cuia d6 thi ham s6 da cho nén ti€p tuyén nay cd hé so6 goc

e

ki

k, -3,

2

. . A a2 +4x,+2

Khi do, véi x, 1a hoanh d6 cua tiép diém thi y'(xo) = % =-3.
(xo + 2)

. 5. .
Ta tim duoc x, = - hodc x,=-=



+) Vo1 x, = —% , ta co tiép tuyén: y=-3x—11.

+) V61 x, = —% , ta c6 tiép tuyén: y=-3x—3, tiép tuyén nay di qua diém B(—%;%j :

Do d¢6, y d) ding.
Cau3.a) Db, b) D, c)b, d) S.
Huwong din gidi
— Vi ABCD.A'B'C'D' 1a hinh 18p phuong nén BDD'B’ 1a hinh chir nhat.
Suy ra BD=B'D . Do d9, y a) dung.

_Tacé: AC' = A'B*+BC"? = J2: 4C —JAC?+CC? =43,

A'C|=AC=+/3. Tuong tu, |AC'|= AC' =/3.

Suy ra

Vay y b) ding.

— Theo quy tic hinh hop, ta cé: A/'C=A'B + AD' + A A.

!

Ma A'B' = AB,AD = AD, AA=D'D.Do d6, AC=AB+ AD+D'D

Viay vy c) dung.

— Ta c6: R‘-FD:(E+AD+DB')-(AD—E)

~AB-AD—-AB +AD - AD-AB+DD'-AD-DD'- AB
=0-1+1’-0+0-0=0.
Vay A'C-BD =0, do d6 y d) sai.
Cau 4. a) S, b) b, c) b, d) S.
Huwong din gidi
— Ta co: E:(3—1;0—3;3—(—1)):(2;—3;4). Do d6, ¥ a) sai.
— Goi toa d6 cua diém D 1a (xD;yD;ZD), ta co toa do cua vecto CD la:
(xD—Z;yD—3;zD—6).
Do d6, y b) dung.
~Tacd DC=(2-x,;3-,;6—2z,). Vi ABCD 14 hinh binh hanh nén DC = 4B..



2—x,=2 x,=0
Suyra<3-y,=-3<1y,=6.Vay D(0;6;2). Do do, y c) dung.
6-z,=4 z,=2

— Goi O 1a tam cua hinh binh hanh ABCD . Khi d6, O 1a trung diém cua AC.
Suy ra A40=0C.
Goi toa d6 ciia O 1a (x;y;z).

Taco AO=(x-1;y-3;z+1), OC =(2-x;3-y;6-z2).

_3
x—1=2-x 75 ;
Khi d6, AO=0C <{y-3=3-y<{y=3.Suyra 0(5;3;3)
z+1=6-z 5
X=—
2
Do d6, y d) sai.
PHAN III. CAu trac nghiém tra 101 ngén
Cau 1.
Huéng din gidi

Tap xac dinh cia ham sd 13 R.
Taco: y'=3x"—6(m+1)x+3(7m-3); y' =0 x> -2(m+1)x+Tm-3=0.
Pé ham s6 da cho khong c6 cuc tri thi A'<0 < (m +1)2 —(7m-3)<0
om-5m+4<0=1<m<4.
Do meZ nén S ={1;2;3;4}. Vay tap hop S ¢6 4 phén tir.
Ddp s6: 4.
Cau 2.
Huong din gidi
Ta c6 van toc tie thoi la: v(¢)=s'(¢t)=-3¢" +36t +1.
Xét ham s6 v(¢)=-3"+36t +1 v6i ¢ €[0;18].
Ta co v’(t):—6t+36. Trén khoang (0;18), v’(t):O<:>t:6.

v(0)=1;v(6)=109;v(18) =-323.



Suy ra maxv(t) = v(6) =109.

[0:15]
Vay van tdc tirc thoi dat gia trj 16n nhat bang 109 m/s.
Ddp s6: 109.
Cau 3.

Huéng din gidi
Taco 5 km=5 000 m.
Ap dung cong thirc tinh cong, ta co:

A=F-d :‘F‘-‘Zf‘-cos(ﬁ,ﬁ):3000-5000-cos3O° ~12990 381 (J).

Ddp sé: 12 990 381.

Cau 4.
Huwong dan giai
A Z
A D'
' M
B ; — ::—’ HCU
‘-i_\: ,‘::::',.”-
W) SR W D,
PFO™ e y
B >

RN
Theo baira ta c6: AB=14i+0j+0k; AD=0i+12j+0k; A4 =0i+0; +18k.

Vi M 1 trung diém ctia C'D’ nén

AM = %(AC’ + AD’)

(4B+ 4D+ A4 + AD + A4') (quy thc hinh hop va quy téc hinh binh hanh)

N |~

:%(E +2A4D + Zﬂ)
:%[14f+ 0+ 0k +2(07+ 127 + 0% )+ 2( 07+ 0 +18% )

=7i+12 +18k.



Suy ra AM =(7;12;18). Do d6, a=7,b=12,c =18.
Vay a+b—c=T7+12-18=1.
Ddp so: 1.
Cau 5.
Huwéng déin gidi
Hinh hop trén c6 d6 dai canh day 1a x (cm, x >0) va chiéu cao 1a 4 (cm, 4> 0).
Dién tich bé mat ctia hinh hop 1a 108 cm? nén x° +4xh =108.

108 — x*

Suyra h= (cm).

2.108—)62 _108)c—x3

Thé tich ctia hinh hop 1a: V =x* -h=x 2 (cm?).
X
43
Xét ham s0 V (x) = 108# v6i x e (0;+0).
2
Ta co: V'(x)= w Trén khoang (0;+0), V'(x)=0< x=6.
Bang bién thién ctia ham s6 ¥ (x) nhu sau:
l-00 —6 0 6 +00
W/ 77/ 0 =
0
vV
7 —0
Do d6, thé tich cua hinh hop 16n nhét khi d6 dai canh day 1a x=6 cm.
Car 1A s A 1 108 - 6°
Khi do, chiéu cao ctia hinh hép 1a 7= =3 (cm).
Vay x,=6,h, =3 va x,+h,=9.
Ddp sé: 9.
Cau 6.
Huwong din gidi

Ve OA~F,0B-F,0C-F.
Dung hinh binh hanh OADB va hinh binh hanh ODEC .



Hop lyc tac dong vao vat1a F =04+ OB +O0C =0D+0C =OE .

Ap dung dinh 1i cosin trong tam gidc OBD, ta co:

OD? = BD* + OB* —2BD - OB -cos OBD = OA> + OB* + 204 - OB - cos135°
Vi OC L (OADB ) nén OC 1 OD, suy ra ODEC 1a hinh chir nhat.

Do do, tam gidc ODE vuong tai D .

Tacé OE* =0C? +OD* = OC* + OA*> + OB +204- OB - cos135°.

Suy ra OE> =yOC? + 04> + OB® +20A4- OB - cos135°

—J10% +20% +152+2-20-15-cos135° =~ 17.3.
Vay d6 16n caa hop luc 14 F = OE ~17,3 N.
Ddp s6: 17,3.



PE KIEM TRA GIUA HQC KY I - MON TOAN - LOP 12 - BQ SACH KET NOI TRI THUC VOI CUQC SONG

PE SO 8

A. MA TRAN, PAC TA PE KIEM TRA GIUA HOC Ki I
MA TRAN PE KIEM TRA GIUA HQC Ki I

Thoi gian lam bai: 90 phut
Mirc do , 2
; Nhéan biet Thong hiéu Van dung Van dung cao Cong
Chu de
Chuwong I. Ung dung dao ham dé khao sat va vé do thi ham so (Bai 1 — Bai 4)
S6 1énh héi 7 7 4 1 19
S6 diém 1,75 1,75 1,5 0,5 5,5
. 1,2,3,4, 8,9, 10,11, 1d, 2d,
Cau so/Phan
la, 1b, 1c 2a, 2b, 2¢ 1,2 5
1, I1, III)
I 1I L 1I I1, 111 11
Thanh t6 NL TD TD, QGVP GQVD MHH
Chuwong I1. Vecto va hé truc toa do trong khong gian (Bai 6, Bai 7)
S6 1énh héi 7 4 3 1 15
S6 diém 1,75 1 1,25 0,5 4,5
. 5,6,7, 12, 4d,
Cau so/Phan
3a, 3b, 4a, 4b 3¢, 3d, 4c 3,4 6
(1, 11, III)
L1 L1 11, 111 11
Thanh to NL TD QGVD GQVD MHH
Tong diém 3,5 2,75 2,75 1,0 10




Luu y:

* Céu trac dé thi: Dé thi gdm 3 phan (tong diém: 10 diém) nhu sau

— Phéan I gdm cac cau hoi ¢ dang tric nghiém nhiéu lya chon, trong 4 dap an goi ¥ chon 1 dap an dang. Mdi cau tra 16i ding
duoc 0,25 diem.

— Phan 11 gém cac cau hoi ¢ dang thuce tric nghiém Ping — Sai. M&di cau hoi ¢ 4 y, tai mdi y thi sinh lga chon ding hodc sai.
Thi sinh ding 1 y dugc 0,1 diém; thi sinh dung 2 ¥ duoc 0,25 diém; chon dung 3 ¥ dugc 0,5 diém va ding tat ca 4 y s& dugc 1
diém.

— Phéan III gdm céc cau trac nghiém tra 1oi ngan. Mdi cau tra 151 dung thi sinh dugc 0,5 diém.

* Ma tran trén tam thoi ghi s6 diém (gia dinh) tng véi mdi 1énh hoi cta phan I, trén thuc té s6 diém con phy thudc vao so 1énh

hoi ma HS da tra 1o dung trong ting cau hoi & phan II nhu ciu trac dd néu trén.



BAN PAC TA Ki THUAT PE KIEM TRA GIUAHQC KI I

Nang luc S6 y/cau Cau hoi
TN TN
. TN tra . TN
nhiéu TN nhiéu TN
Noi , Tw duy va i loi tra loi
Cap do Giai quyet Mo hinh | phwong | dung , phwong | diung ,
dung l1ap luin . ngan , | ngan
van de hoa an lua sai , an lga | sai (so ,
toan hoc i (so (so
chon | (soYy) chon Y)
, cau) i cau)
(s0 cau) (so cau)
Chuong I. Ung dung dao ham dé khao sat . . ;
va vé db thi ham s6
Nhan biét
Bai 1. duoc tinh
Tinh don diéu,
don diém cuc tri,
diéu | Nhan | gid tri cuc tri Cla,
. . 2 2 C1,C2
va cuc | biet cua ham so Clb
tri cia thong qua
ham bang bién
s0 thién hoac

thong qua




hinh anh cua
do thi
X¢ét tinh
déng bién, .
.| Thé hién dugc
nghich bién .
tinh dong
cia mot ham | .
Thong , bién, nghich C2a,
; sO trén mot . C8
hieu bién cia ham C2b
khoang dua ,
, sO trong bang
vao dau cua L
, bién thién
dao ham cap
mot cua nod
Van dung
dao ham
va tinh don
diéu cua
Van .
ham s6 dé Cl
dung e 2
giai quyet
mdt s6 bai
toan thuc
tién
Bai2. | Nhian | Nhan biét
, o C3 Clc
Gia tri | biet duoc gia tri




16n

nhat
va gia
tri nho

nhat

16n nhat, gia
tri nh6 nhat
ctia ham sd
dua vao dd
thi va bang

bién thién

Xac dinh
duoc gia tri
16n nhat, gia

tri nho nhat

Thong .
) cua ham so C9
hicu .
bang dao ham
trong nhitng
truong hop
don gian
Van dung
duoc kién
Van thirc vé C2
dung GTLN,
GTNN cua

ham s6




Nhan
biét

N

Nhan biét
duoc dinh
nghia, hinh
anh hinh hoc
cua duong
tiém can
ding, tiém
can ngang va
tiém can
xién cua d6

thi ham s

C4

Xac dinh
duoc cac
duong tiém
can cua do

thi ham sb

C10

C2c

Van dung
duoc kién
thire vé duong
tiém can cua
dd thi ham sé

dé giai quyét




mot s bai

todn lién quan

Nhan .
i Poc d6 thi
biét
Khao sat va
v& duoc d6
thi cta cac
Thong ,
Bai 4 ) ham s6 bac Cl1
hiéu _
Khio ba va hai
sat su ham phéan
bién thirc
thién Van dung
va vé dao ham
do thi va khao sat
cia | Van ham s6 dé Cld,
ham | dung giai quyét C2d
s0 mot s6 van
dé lién
quan
Van Van dung duoc kién thuc
dung vé st dung dao ham dé C5
cao

khdo sat ham so, tir do giai




quyét mot so bai toan lién

quan dén thyc tién

Chuong II. Vecto va hé¢ toa do trong khong gian

Nhéan biét
duogc dinh

nghia vecto
Nhan

, va cac phep
biéet

toan vecto
trong khong

gian

C5

C3a,
C3b

— Ap dung
quy tic ba
diém, quy
tic hinh binh
hanh, quy Chiing minh
tac hinh hop | cac dang thirc
dé biéu dién vecto
cac vecto
— Tinh duoc

gbc va tich

vO huong

Cl12

C3c,
C3d




cua hai
vecto
Ung dung
vecto vao
Tim diéu cac bai
Van kién dé toan thuc .
dung | vecto dong té va lién
phang hé gifra cac
mon hoc
khac
Van dung duoc kién thuc
Van vé tich vo hudng cua hai
dung vecto trong khong gian dé 1
cao giai quyét mot s6 bai toan
lién quan dén thuc tién
Nhén biét
Bai 7.
toa do cua
Hé o
Nhan diém, cua C4a,
truc . L 2 2 Ce, C7
biet | vecto doi voi C4b
toa do
hé truc toa
trong
do




Xac dinh

duoc mot hé

Thong | toa do khong A
. C

hiéu gian tr cac

hinh khoi

quen thudc

Van dung toa do cua vecto
Van . . o
de giai quyét mot so bai 4d C4

dung

toan lién quan




B. PE KIEM TRA GIUA HQC KIi I

PHAN 1. Ciu tric nghiém nhiéu phwong 4n lwa chon. Thi sinh tra 10i tir cdu 1 dén
cau 12. Mdi cau héi thi sinh chi chon mét phurong 4n.

St dung dit kién dwdi day dé tra loi cho Cau I va Cau 2:

Cho ham s6 y = f(x) c6 d0 thi 1a dudng cong nhu hinh duéi day.

Ciu 1. Ham s6 d3 cho nghich bién trén khoang nao duéi day?

A. (—1;0). B. (—oo;—l). C. (0;1). D. (O;+oo).
CAau 2. Ham s6 di cho ¢6 bao nhiéu diém cuc dai?

A. 0. B. 1. C.2. D. 3.
Cau 3. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 bang bién thién trén [—5;7) nhu sau:

S 1 7

y - 0 +
y | 6 9

Ménh dé nao dudi day 1a dung?

A.Elsj%f(x):ﬁ B.fgigf(x)zl C.maxf(x)=9. D.maxf(x)=6.

Céu 4. Cho ham s6 y = f(x) c6 d6 thi nhu hinh v& dudi day.



VA

=2

Do thi ham sb d3 cho c6 tiém cin dimg va tiém cin ngang 1an luot 13 cac duong thang:

A.x=2;y=-2. B.x=1; y=2. C.x=-1;y=2. D.x=2; y=-1.

Cau 5. Cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Vecto v=B'A'+ B'C' + BB bing vecto nao
dudi day?

A. DB'. B. BD'. C. BD'. D. BD.
Cau 6. Trong khong gian vo1 hé toa do Oxyz, cho vecto u="2i+ 3}' ~7k. Toa dd cua
vecto u 1a:

A. (2:3;7). B. (-2;-3;7). C. (2;3;,-7). D. (-7:3;2).
Cau 7. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho vecto U= (1;—6;2) va diém 4. Biét
OA=u. Toa do cua diém A la:

A. (1;—6;2). B. (0;—6;2). C. (2;—6;1). D. (1;6;2).
Céu 8. Cho ham s6 y =—x’ +3x” — 6x. Khang dinh nao sau day 1a ding?

A. Ham s da cho dong bién trén khodng (—o0;+0)

B. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—o0;+00).

C. Ham s6 di cho c6 mot cuc tri.

D. Ham sd d3 cho ¢6 hai cuc tri.
Cau 9. Gi4 tri nho nhat cia ham sb f (x) =x*—12x* -1 trén doan [0;9] béng

A. -28. B. 1. C. -36. D. -37.

2x* —x+3

1a duong thang:
2x+1

Cau 10. Tiém can xién cta d6 thi ham s6 y =



A. y=x-1. B. y=2x+1. C.y=2x-1. D. y=x+1.
Cau 11. Pudng cong trong hinh duéi day 1a do thi ciia ham s6 nao trong bon ham s6 &

cac phuong éan A, B, C, D.

A. y= al +1. B. y= 2x+1. C.y:x—m.
X 2x+2 x—1

D. y=x"-3x’.

CAu 12. Cho hinh 18p phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢ canh bing a~/2 . Goc giita hai vecto
AB' va AC bing:

A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.
PHAN II. CAu tric nghiém dung sai. Thi sinh tra 10i tir cau 1 dén cau 4. Trong mdi

y a), b), ¢), d) @ mdi cau, thi sinh chon ding hoic sai.

A \ £ ax+1 v AN 4 1on . X A
Cau 1. Chohamsé y= (a,b,c 1a cac tham s0) c6 bang bién thién nhu sau:
bx+c
Y o 2 +00
y + ¥

a) Ham s6 da cho dong bién trén céc khodng (—o0;2) va (2;+00).
b) Ham s da cho c6 2 diém cuc tri.
¢) Trén khodng (2;+0), gié tri 16n nhét cia ham sb da cho bang 1.

d) Gia tri cta biéu thitc @ + b+ ¢ bang 0.



—x*+x+1

— c6 do thi (C).

Céu 2. Cho ham sb y =

a) Ham sb da cho nghich bién trén cac khoang (—o0;—2) va (0;400).

b) Do thi (C ) ¢6 hai diém cuc trj nam & hai phia ddi véi truc tung.

c) Do thi (C) c6 duong tiém can dimg la x =—1; duong titm can xién la y=—x+2.
d) Do thi (C) nhan diém [(—1;3) lam tam ddi xung.

Cau 3. Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C' ¢6 AB=a, AAd'=a 2.

A O

a) AB' = AB+CC' .

_5.

b) ‘ﬁ

=‘B—C’

2
0) AB’-BC’z%.

d) (ﬁ,ﬁ) - 60°.

Cau 4. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hai diém A(3;—2;—4) va B(Z;O;S) .
a) OA=3i—-2—4k.

b) Toa do cta vecto AB 1a (,-2;-9).

¢) Diém B nam trong mit phang (Oxz).

d) Cho vecto U= (1;3;—7), khi d6 diém C théa man AC =u cb toa dod la (4;1;—1 1) .
PHAN III. Cau trac nghiém tra 1o ngan. Thi sinh tra 10i tir cAu 1 dén cau 6.

Céu 1. Gid sirham s f(x)=x’—6x” +9x—1 dat cuc dai tai x =a va dat cuc ticu tai

x =b. Gia tri ctia biéu thirc A =2a+b 13 bao nhiéu?



Cau 2. Mot chat diém chuyén dong theo phuong trinh s = f (t) = 0,5cos(27zt), trong
d6 s tinh bang mét, ¢ tinh bang gidy. Gia toc 16n nhat cua chit diém bang bao nhiéu
mét trén gidy (1am tron két qua dén hang phan muoi)?

Cau 3. Cho tr dién ABCD. Goi E,F lan luot 1a trong tAm cia cac tam gidc ABC,
ABD . Khi dé ta co EF = %C—D (voi % 1a phén sb t6i gian va a,b € 7). Gi tri cia bidu

thirc M =a —b bang bao nhiéu?

Céu 4. Trong khong gian voi hé toa do Oxyz, cho ba diém A(1;2;,-1),B(2;-1,3),
C(-2;3;3). Diém M (a;b;c) 1a dinh thir tu cua hinh binh hanh ABCM . Gi4 tri cia
biéu thirc P = a* +b* — ¢* bang bao nhiéu?

Céu 5. Hai con tau 4 va B dang & cung mdt vi tuyén va cach nhau 5 hai li. Ca hai tau
ddng thoi cung khoi hanh. Tau 4 chay vé hudng Nam véi van tde 6 hai 1i/gid, con tau
B chay vé vi tri hién tai cua tau 4 véi van toc 7 hai li/gio (tham khao hinh v&). Hoi
sau bao nhiéu gid thi khoang cach gitta hai tau 13 bé nhat (1am tron két qua dén hang

phan mudi)?

d

Cau 6. Mot chat diém o vi tri dinh 4 cta hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ . Chit diém

chiu tac dong bdi ba luc Ez,I;,E lan luot cung hudéng véi E,E,TG’ nhu hinh vé¢.

8|




D¢ 16n cuia cac luc a,b,c tuong tmg 1a 10 N, 10 N va 20 N. Do 16n hop luc cua cac

luc a,b,c bang bao nhiéu Newton (1am tron két qua dén hang phan muoi)?



C. PAP AN VA HUONG DAN GIAI PE KIEM TRA GIUA HQC Ki I

PHAN I. CAu tric nghiém nhiéu phwong 4n lwa chon

Bdng dap dan
1. A 2.C 3.B 4.D 5.D 6. C
7. A 8.B 9.D 10. A 11. A 12. C

Huwéng dén gidi chi tiét ting ciu

Cau 1.

Dap an dung la: A

Duya vao do thi ham sd, ta thdy ham sd da cho dong bién trén cic khoang (—o0;—1) va
(01); nghich bién trén céc khoang (—1;0) va (1;+00).

Cau 2.

Dap an dung la: C

Tt bang bién thién, ta théy ham sb da cho dat cuc daitai x=—1va x=1. Vay ham s6
da cho c6 hai diém cyc dai.

Cau 3.

Dap an dung la: B

Duya vao bang bién thién ta co: fnsl% f(x)=£(1)=2 va ham s6 khong c¢ gia tri 16n

nhat trén nira khoang [-5;7).

Cau 4.

Dap an dung la: D

Duya vao hinh v&, ta thiy d6 thi ham s6 da cho c6 tiém can dimg 1a duong thang x =2
va tiém can ngang 13 duong thang y =—1.

Cau 5.

Dap an dung la: D

Theo quy tac hinh hop, ta c¢6 v=B4+B'C +BB=BD
Cau 6.
Dap an dung la: C



Taco: u=2i+3j-Tk=2i+3j+(-7)k.

Suy ra u = (2:3;-7).

Cau 7.

Dap an dung la: A

Vi Od=u, ma u =(1;-6;2) nén 0A =(1,-6;2).

Suy ra toa do cua diém 4 1a (1;—6;2) .

Cau 8.

Dap an dung la: B

TXD ciia ham s 1a R

Taco: ' =-3x"+6x-6=-3(x" —2x+1)-3=-3(x~-1) -3<0 VxeR.
Vay ham s6 di cho nghich bién trén khoang (—oo;+oo) va ham sd khong c6 cuc tri.
Cau 9.

Dap an dung la: D

Tap xéac dinh ctia ham s61a R.

Ta co: f'(x)=4x" —24x.

Trén khoang (0;9), f'(x)=0< x=0 hodc x=+/6.
£(0)=—1;f(N6) =371 (9) = 5588.

Vay min f (x) = f(N6)=-37.
Cau 10.

Dap an dung la: A

Tap xéac dinh ctia ham s61a R\ {1} .

Ta co: —M—x—l+ 4
SR T 2xtl

| . 4 . .4
lim [y (x=1)]= lim ———==0; lim | y—(x~1)] = lim ———=0.

Vay dudng thang y =x—1 1a tiém can xién ctia d6 thi ham sb da cho.

Cau 11.



Dap an dung la: A

Quan sat hinh v¢, ta théy day la dang cua dd thi ham sd phan thirc bac hai trén bac nhat,
do do ta loai phuong an B va D.

Mit khac, ta thdy duong thang x =0 (truc tung) 13 tiém can dung ctia d6 thi ham sd da
cho, do vay ta chon phuong an A.

Cau 12.

Dap an dung la: C

A==
Br'

Tacod A'C' = AC, suy ra (AB',A’C'):(AB',AC) —BAC.

Lai c6 AC = AB' =CB'=a2 V2 =2a nén tam giac ACB' 1a tam giac déu, suy ra
B'AC = 60°.
Vay (ﬁ,A—'c';) = 60°.
PHAN II. Céu tric nghiém ding sai
Caul.a) b, b) S, ¢S, d) b.
Huwong déin gidi
Quan sat bang bién thién, ta thay:
— Ham s6 d3 cho dong bién trén cac khoang (—00;2) va (2;+oo). Vay y a) dung.
— Ham s6 d3 cho khong c6 cuc tri. Vay ¥ b) sai.
— Trén khoang (2;+%), ta ¢6 1> y, tuy nhién khong ton tai gié tri cia x dé y =1 nén

ham sb da cho khong c6 gia trji 16n nhét trén khoang nay. Do dé, ¥ ¢) sai.



— D6 thi ham s c6 tiém can dung la duong thang x =2 va tiém cén ngang 1a dudng

c_,
5 A o b c=-2b
thang y =1 nén ta c6 hé sau: & :
a a=>b
“
b
Khi d6, a+b+c=b+b+(-2b)=0.
Vay y d) ding.
Cau2.a) b, b) S, c)b, d) b.
Huwéng din gidi
. —x’ 1 1
Xét ham s6 y:f(x):ﬂz—x+2——.
x+1 x+1
— Tép x4c dinh cua ham s6 1a R\ {-1}.
., =X =2x ) -
—Tacd y'=———-; y'=0 khi x=-2 hoac x=0.
(x+1)
Bang bién thién ciia ham sb nhu sau:
T |—oo 2 1 0 +00

- 0 + + 0 —
+co +00 1
- \ / / \
] 00 00

— Ham s6 da cho nghich bién trén timg khoang (—o0;—2) va (0;+00). Do d¢, ¥ a) ding.

— Ham s6 d3 cho dat cuc dai tai x=0, Yep =1; dat cuc tiéu tai x=-2, Yer =95.

Khi d6, diém cuc dai cua do thi (C) 1a (0;1) thude truc tung. Vay hai diém cuc tri cua
do thi (C ) khong thé nam o hai phia d6i véi truc tung. Do d6, ¥ b) sai.

— Tiém can:

+) Tiém can dimg cua dd thi ham s dé cho 13 duong thang x =—1.

+) Tiém cén xién ctia d6 thi ham s6 da cho 1a duong thang y =—x+2.

Vay y ¢) dung.

— D4 thi (C) nhén giao diém cua hai dudng tiém can lam tdm doi ximg.



Véi x=—1thi y=—(-1)+2=3.
Vay diém ](—1;3) 1a tim ddi xung cua dd thi (C)
Do d6, y d) ding.
Cau3.a) b, b) b, ¢S, d) b.
Huéng din gidi
— Vi ABC.A'B'C' 1a lang tru tam giac déu nén CC'=BB .
Theo quy tic ba diém ta co: AB'= AB+ BB = AB+CC'. Vay y a) dung.
—Tacd ABB'A', BCC'B’ 1a cac hinh chir nhat c¢6 hai kich thudc 1a a va a2 .

Do @6, AB’:BC'z,/a2+(a\/§)2:ax/g.Suyra ‘ﬁ =3

Vay y b) dung.

z‘ﬁ

—Tach ﬁ-zTO:(EB’+BB').(BC+CC')

—AB-BC+ AB-CC'+ BB -BC + BB'-CC’
—_AB-BC-cosBAC +0+0+ BB"
2 2
:—a-a-cos60°+(a\/§) =3L.
2
- 3a’
_AB"-BC' o,
‘ﬁ BC'| a 3-a\/§

Suy ra cos(ﬁ,ﬁ) % Do do, (ﬁ,ﬁ) =60°.

Vay y ¢) sai va y d) dang.
Cau 4. a) b, b) S, ¢) b, d) P.
Huéng dén gidi
~Tacod OA=(3;-2;-4). Suy ra OA=3i+(-2)j+(—4)k =3i -2, - 4k.
Do do, y a) dung.
~Tacod: AB=(2-3;0—(-2);5—(-4))=(~1;2;9). Do do, y b) sai.
— Diém B(2;0;5) c6 hoanh dd x=2#0, tung dd y =0 va cao d z=5=0 nén diem
B nam trong mit phang (Oxz). Do do, y c¢) dung.

— Goi toa d6 diém C 1a (xc;yc;zc),ta co E:(xc -3;y.+2;z, +4).



x.—3=1 x.=4
Khido, AC=u<{y.+2=3 < y.=1 .Vay C(4L;-11).
zo+4=-7 z.=-11
Do d¢6, y d) ding.
PHAN III. Cau triac nghiém tra 1oi ngan
Cau 1.
Huéng din gidi
Tap xéac dinh ctia ham s61a R.

Ta co: f’(x):3x2—12x+9; f’(x):O<:>x:1 hoac x=3.

Bang bién thién:
r |—00 1 3 +oo
f'(x) + 0 - 0 +
3 400
I
—00 ~1

Ham sd dat cuc dai tai x =1 dat cuc tiéu tai x=3.
Suyraa=1,b=3.Vay 4=2a+b=5.
Ddp s6: 5.
Cau 2.

Huwéng déin gidi
Van tdc tic thoi cua chat diém 1a v=s"=—7x sin(27zt) .
Gia toc tire thoi cua chat diem 1a a =v' =277 cos(27t).

Ta co: —1<cos(27t) <1< —27° < 27" cos(27t) < 27* v6i moi ¢.
) 1
Ticla —27° <a<2x*.Vay a,, =27 ~19,7 v6i cos(2xt) :—1:>t:E+k,k el.

Vay gia téc 16n nhét cta chat diém bang khoang 19,7 m/s%
Ddp sé: 19,7 .
Cau 3.

Huéng din gidi



M N
B
Goi M,N lan luot 1a trung diém cua BC,BD.

Khi do, ta c6 AE = AF = 2 (tinh chét trong tam). Suy ra EF // MN va EF = zMN :
AM AN 3 3

Vi hai vecto EF va MN cung huéng nén EF %W (1)
Lai c6 MN la duong trung binh cta tam giac BCD nén MN //CD va MN = %CD.
Vi hai vecto MN va CD cung hudng nén MN = %CT) (2)

Tur (1) va (2) suy ra ﬁ:%@.Dodé, a=1,b=3.Vay M =a-b=-2.

Ddp so: 2.
Cau 4.
Huéng din gidi
Tacé AB=(1;-3;4), MC =(-2-a;3-b;3—c).
—2—-a=1 a=-3
Tu gidc ABCM 1a hinh binh hanh < MC=4B < 3-b=-3<1b=6 .
3—c=4 c=-1
Suyra P=a’ +b* —c* =(-3) +6* —(~1) = 44.
Dip s6: 44 .
Cau S.

Huéng din gidi



Tai thoi diém ¢ (gio) sau khi xuat phat, khoang cach giita hai tau 1a ¢ . Khi d6, tau 4

dang 0 vitri 4, vatau B dang ¢ vi tri B, nhu hinh v€ trén.

Taco: d* = AB? + AA> =(5- BB,) + A4} =(5-7t) +(61)".

Suy ra d :\/85t2 — 70t +25.

Xétham sb f () =/85¢* =701 + 25 vé6i 1> 0.

170¢ — 70 7
= ; f(t)=0t=—.
28512 —70¢ + 25 (1)

Taco '
aco f'(t) -

Bang bién thién ctia ham sb f (t) trén khoang (O;+oo) nhu sau:

7
t 0 17 oo
r'(t) - 0 +
.f
ft)
L 6\/5
17
Tir bang bién thién, ta co: (I(}lin)f(t) = # tai t = %

7 : . : ‘
Vay sau Tl ~ 0,4 gio thi khoang cach gitra hai tau la bé nhat.

Ddp sé: 0,4.
Cau 6.
Huéng din gidi
Tir gia thiét, ta suy ra dugc:
e
ﬁ, cos(b,c) =cosBAC' =

Gia sir luc tong hop 13 m, thcla m=a+b+c.

alb; cos(;z,Z) —cos DAC' =

1
N

.., =2 - - \2 =2 =2 =2 - = et
Khi do, m :(a+b+c) =a +b +¢c +2a-b+2b-c+2c-a



2 2

-2

+|(c

—

a

—

b

+

+0+2‘Z§‘-‘2‘-cos(l;,2)

o)

=10>+10>+20*+2-10-20- —=+2-10-20- 1

7 NG

=600+ @

N

Suy ra |m ‘2—m —600+@ Do 6, |m|= /600+@~3z6

Vay d6 16n hop luc cua cac luc a,b,c bang khoang 32,6 N.
Ddp s6: 32.6.



A. MA TRAN, PAC TA PE KIEM TRA GIUA HQC Ki I
MA TRAN PE KIEM TRA GIUA HQC KI I MON TOAN - LOP 12

PE KIEM TRA GIUA HQC KY I
MON TOAN LOP 12 - BQ SACH KET NOI TRI THUC
PE SO 9

Tric nghiém: 35 ciu (70%)
Tw luan: 3 cau (30%)

Thoi gian lam bai: 90 phut

Murc d¢ danh gia i
. Tong
Chuong/ | No¢i dung/ Pon vi kién , X Van dung
TT . Nhan biet Thong hiéu Van dung %
Chu de thire cao 3
diem
TNKQ| TL |[TNKQ| TL |TNKQ | TL |TNKQ | TL
Ung dung | 1.1. Tinh don di¢u va : 5 , |
dao ham | cuc tricua d6 thi ham so6
dé khao | 1.2. Gia tri 16n nhat, gia
1 , , 2 2 1 1 54%
sat va vé | tri nhé nhat ciia ham so
d6 thi ham | 1.3. Pwong ti€ém can cua 5 . i
s0 dd thi ham s6
Vecto va | 2.1. Vecto trong khong
3 2 1 46%
2 | hé truc toa | gian




do trong | 2.2. HE truc toa dg trong

khong khong gian

gian 2.3. Biéu thirc toa df ciia

cac phép toan vecto

Téng

15

15

Ti 18 (%)

30%

40%

18%

12%

100%

Ti 1€ chung (%)

70%

30%

100%

Luu y:

Sd diém tinh cho 1 cAu tric nghiém la 0,2 va tu luan dugc quy dinh rd trong hudéng dan cham.




PAC TA PE KIEM TRA GIUA HQOC KI I MON TOAN - LOP 12

S0 cau héi theo mirc dg nhan thire

Chwong/ | Noi dung/ Pon Va
TT ) ) Mikc do danh gia Nhi Thé Va an
Chu de vi kién thire an ong an dung
biét hiéu | dung i
cao
Nhén biét:
— Nhan biét tinh dong bién, nghich bién
ciia mot ham sb trén mot khoang dua
, vao ddu dao ham cap cua no.
Ung dung ) L o
— Nhén biét tinh dong bién, nghich bién
dao ham . > :
., Tinh don di€u | cua ham s6 thong qua bang bién thién,
deé khao . .
1 va cuc tri cua | hinh dnh hinh hoc ctia d6 thi ham so. 3 2 1 1 TL
sat va vé X . A ez S, .
a3 th do thi ham s0 | — Nhan biét di€m cuc tri, gia tri cuc tri
o thi .
; thong qua bang bién thién, hinh anh
ham so

hinh hoc ctia dd thi ham sé.
Théng hiéu:
— Thé hién dugc tinh déng bién, nghich

bién ctia ham so trong bang bién thién.




— Tinh dugc cac gia tri cuc dai, cuc tiéu,
ctia ham sé.

Van dung:

— Van dung duogc kién thtrc vé tinh don
diéu ctia ham sb dé giai quyét cac bai
toan ham hop, bai toan lién quan dén
thuc té.

— Van dung dugc kién thire vé diém cuc
tri cia ham sb dé giai quyét mot s bai

todn co yéu to thuc tién.

Gia tri lom
nhat, gia tri
nhé nhét cia

ham so

Nhan biét:

— Nhan biét duoc gia tri 1on nhat, gia tri
nho nhét ctua ham sb trén tap cho trude
bang viéc doc thong tin tir bang bién
thién, tir d6 thi ham so.

Théng hiéu:

— Xac dinh duoc gia tri 1on nhat, gia tri
nhé nhit cia ham s6 bang dao ham
trong nhiing truong hop don gian.

Vian dung:

1 TN
I TL




— Van dung duoc kién thirc vé tinh gia
tri 16n nhat, gi tri nho nhat dé giai quyét

mot sO bai toan co6 yéu to thuc tien.

Puong tiém can

ciia d6 thi ham

>

S

Nhéan biét:

— Nhan biét dugc hinh anh hinh hoc ctia
duong tiém can ngang, dudng ti€ém can
dtng, duong tiém can xién cta dd thi
ham sb.

Théng hiéu:

— Xac dinh duoc cac duong ti€ém cén cia
dd thi ham sd ctia ham sb cho trude.
Véan dung:

— Van dung duoc kién thirc vé duong
tiém can cta do thi ham sb dé giai mot

s0 bai toan nang cao, cé yéu to thuc tién.

I TL

Vecto va
hé truc
toa do

trong

Vecto trong

khong gian

Nhén biét:

— Nhan biét duoc vecto trong khong
gian va nhirng khai niém lién quan (hai
vecto cung phuong, cung huéng, ngugc

huong...).




— X4c dinh duoc tong, hiéu ding cia hai
vecto trong khong gian.

— Nhéan biét duoc cac cong thuc vé téng,
hiéu, tich vo hudng cua céac vecto trong
khong gian.

Théng hiéu:

— Tinh toan duoc téng, hiéu cua cac
vecto trong khong gian.

— Tinh duoc tich vo hudng cia cac vecto
trong khong gian.

Van dung:

— Van dung duoc kién thic vé vecto
trong khong gian dé giai quyét mot so

bai toan co yéu to thuc tién.

HeE truc toa do
trong khong

gian

Nhén biét:

— Nhéan biét dugc toa do cua diém, cta
vecto ddi vai hé truc toa do.

Thong hiéu:

— Xé4c dinh duoc toa do cua diém, toa do

cua vecto doi voi hé truc toa do.




Véan dung:
— Van dung duoc kién thurc toa do cua
vecto dé giai quyét mot sd bai toan ning

Ccao.

Biéu thirc toa
do cua cac phép

toan vecto

Nhén biét:

— Nhéan biét dugc biéu thuc toa do cla
cac phép toan trong khong gian.

Théng hiéu:

— Xac dinh duogc dd dai cua mot vecto
khi biét toa do hai dau mut.

— Thé hién dugc cac phép toan vecto
theo toa do (Tim toa do téng, hiéu cac
vecto; tinh tich vo hudng cua hai vecto

theo biéu thirc toa do).

3TN
1 TL

T(R)ng

15

16

Ti 18 %

30%

40%

18%

12%

Ti 1€ chung

70%

30%




B. PE KIEM TRA GIUA HOQC KI I
I. Tric nghiém (7 diém)
Céu 1. Chohamsb y=f (x) c6 bang bién thién nhu sau:

T —0oa —1 1] 1 + oo

F (=) - 0+ 0 - 0 +
4

0

o NN

Ham s6 di cho dong bién trén khoang nao dudi day?

A. (-L4). B. (—1;+o). C. (0;1). D. (-10).

Céu 2. Cho ham s6 y = f'(x) c6 do thi ham s6 nhu hinh v& dudi day.

ty

6

Ham s6 di cho nghich bién trén khoang nao dudi day?
A. (—o0;—1). B. (-L1). C. (1,2). D. (0;1).
Céu 3. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang xét dau f"(x) duéi day:

-0 -3 -2 3 5% +00

|
|l - 0o 4+ 0o —-— 0o + 0 -

X

()

So6 diém cuec tri cia ham s6 da cho la:



A.S. B. 3. C.2. D. 4.
Céu 4. Cho ham s6 y = x* —3x” + 2. Khang dinh ndo sau ddy 1a dung?

A. Ham sb dat cyc dai tai x =2 va dat cuc tiéu tai x=0.

B. Ham sé dat cuc tiéu tai x =2 va dat cuc dai tai x=0.

C. Ham sb dat cuc dai tai x=-2 va cuc tiéu tai x=0.

D. Ham sb dat cuc dai tai x =0 va cuc tiéu tai x=-2.
Céu 5. Cho ham s6 y =3x* —6x? +1. Két luan nao sau day 1a dung?

A Yop=-2. B. y, =1 C. y,=-1 D. y., =2.
Céu 6. Thé tich V (don vi: cm?®) cua 1 kg nudc tai nhiét do T(0°C <T <30°C) duoc tinh
bai cong thic sau: V(T) =999,87 —0,06426T +0,00850437> —0,00006797°. (Nguon: J.
Stewart, Calculus, Steventh Edition, Brooks/Cole, CENGAGE Learning 2012).
Hoi thé tich VT, (OOC <T <30°C ), giam trong khoang nhiét d0 nao?

A. (0°C;30°C).  B. (O°C;4°C). C. (4°C;30°C). D. (OOC;26°C).
Céu 7. Tap hop tt ca c4c gid tri thyc cta tham s6 m d& ham sé y=x" —3x" +(4-m)x
ddng bién trén khoang (2;+oo) la:

A. (—oo;l]. B. (—oo;4]. C. (—oo;l). D. (—oo;4).

Céu 8. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén doan [-2;3] 6 d6 thi nhu hinh v& duéi day:




Goi m,M lan luot 1a gia tri nho nhét va gia tri lon nhét ciia ham s6 trén doan [—2;3] . Gia

tri ctia 2m —3M bang:

A. —13. B. -18.

C. -16. D. -15.

Cau 9. Cho ham s y = f(x) lién tuc va c6 bang bién thién trén doan [~1; 3] nhu hinh v&

dué6i day. Khang dinh nao sau day 1a dung?

X

-1

LFX]

¥’

v

-

. 0 +

L

A. max f(x)=71(0).
C. max f(x)=7(5).

-5

B. max f(x)=1(3).

[-1:3]

D. max f(x)=f(-1).

[-1:3]

Cau 10. Cho ham s6 y = x —+/x —1. Khang dinh nio sau day 1a diing?

\ A e . 9 A M 3 \ A r e 1z A
A. Ham s6 dat gia tri nho nhat bang 7 va khong c6 gia tri 16n nhat.

\ A e . 9 A < 3 N e 1z A M
B. Ham s6 dat gid tri nho nhat bang 7 va gia tr1 16n nhat bang 1.

C. Ham s6 khong c6 gié tri 16n nhat va gia trj nho nhat.

D. Ham sd dat gia tri lon nhét tai diém c6 hoanh @6 x=1 va gia tri l1on nhat bﬁng l.

Céu 11. Gia trj 16n nhat M , nho nhat m ciia hamsé y =

luot la:

A. M:%,m:—S.

C. M =3m=-5.

2x* +3x+3

trén doan [0; 2] lan
x+1

B. M =1?7,m=—3.

D. M =-3,m=-5.



Cau 12. C6 bao nhiéu gia tri nguyén duong ctia tham sé m dé gia tri nho nhat cia ham

2
s6 y= x;_ni trén doan [2;3] bﬁmg 14°?
A. 2. B. 1. C. 0. D. 4.

Céu 13. Cho ham s y = f(x) c6 d6 thi nhu hinh vé&:

i

Db thi ham sé di cho c6 dudng tiém can ding 13 duong thang:
A x=1. B. x=-1. C. x=0. D. y=-1.
Céu 14. Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi nhu hinh v&. Phuong trinh duong tiém cén dimg

va duong tiém can ngang cua do thi ham so 1a:

et
-
[

LS
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e

A. Tiém can ding x =-2, ti€ém cén ngang y =1.

B. Tiém can ding x =2, tiém can ngang y =—1.



C. Tiém can dung x =1, tiém can ngang y =-2.
D. Tiém can ding x =—1, tiém cdn ngang y =2.

Cau 15. Puong thang y =2x—1 13 tiém cén xién cua db thi ham sd ndo sau day?

2 2
A.y:2x 3x+5. B. y= 2x 3x+5.
x—1 x+1
2 2
C.y:x 3x+5. D. y= 2x 3x+5‘
x—2 —x+1
Cau 16. D) thi ham sb y= # c6 bao nhiéu dudng ti¢m can?
X" +Xx
A. 2. B. 3. C.4. D. 1.
. -2 s . 2 : :
Cau 17. Chohamso y = al 5 c6 do thi (C). Tim toa d giao diém / cia hai duong tiém
X+
can cua do thi (C).
A. 1(-2;2). B. I(-2;-2). C. 1(21). D. I(-21).

Cau 18. Cho hinh hdp chir nhat ABCD.A'B'C'D’.

4 B
D E C
P .
D’ - c’
Ménh dé nao sau day 12 sai?
A. AB=AB'.  B.AD=BC. C.CD=AB. D.BC=AD.

Céu 19. Cho tir dién ABCD . Goi M, N lan lugt 14 trung diém cua AB,CD va G 1atrung

diém MN . Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao sai?

—_— —_— _— —_— —

B. GA+GB+GC=GD.



C.GA+GB+GC+GD=0.
D. GM +GN =0.

Cau 20. Cho a va b 1a hai vecto cung hudng va déu khac vecto 0. Ménh d@ nao sau day

la dung?
A b =[al |.sin(a5). B. =il cos(a.5).
C. ab=—alJf| D. b=-1.

Cau 21. Cho t dién ABCD c6 AB = AC = AD va BAC = BAD =60° . Hiy x4c dinh goc
giita cip vecto AB va CD?

A. 120°. B. 60°. C. 45°. D. 90°.
Céu 22. Cho tir dién ABCD cé AB=AC = AD va BAC = BAD =60°, CAD =90° . Goi
I va J lan luot 1 trung diém cua AB va CD. Hay xac dinh goc giita hai vecto 4B va
e

A. 120°. B. 60°. C. 45°. D. 90°.
Cau 23. C6 ba luc cung tac dong vao mot vat. Hai trong ba lyc nay hop véi nhau mot géc
100° va c6 do 16n 1an luot 1a 25N va 12N . Lyc thi ba vudng goc véi mit phang tao boi
hai luc da cho va c6 do 16n 4N . Tinh d0 16n cta hop luc cua ba luc trén (Lam tron két
qua dén hang don vi).

A. 26N. B. 25N. C. 41N. D. 72N.
Cau 24. Trong khong gian v61 h¢ truc Oxyz, cho a=—i+ 2}' ~3k. Toa d0 cua vecto a
la:

A. (-1;2;-3). B. (2;-3;-1). C. (2;-1;,-3). D. (-3;2;-1).
Céu 25. Trong khong gian Oxyz, hinh chiéu vudng géc ctia diém 4(3;5;2) trén truc Ox
co toa do la:

A. (0;5;2). B. (0;5;0). C. (3;0;0). D. (0;0;2).



Céu 26. Trong khong gian Oxyz , tim toa d6 diém dbi xtng cua A(2;—3;5) qua mit phang
(Oyz) la:

A. (0; 2; 3). B. (—1;-2; -3). C.(—1;2;3). D. (1; 2; =3).
Cau 27. Trong khong gian v6i hé truc Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D', biét rang
A(=3; 0; 0), B(O; 2; O), D(O; 0; 1), A'(l; 2; 3). Tim toa d6 diém C'.

A.(10;4;4). B. (-13;4;4). C. (13;4;4). D. (7;4;4).
Cau 28. Trong khong gian v6i hé truc Oxyz, cho tam gidc ABC véi A(8;9;2), B(3;5;1),
C(l 1;10;4). S6 do goc A cua tam giac ABC d6 la:

A. 150°. B. 60°. C. 120°. D. 30°.

Cau 29. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, diém thuodc truc Ox va cach déu hai
diem A(4;2;-1) va B(2;1;0) la:

A. M(—4;O;O). B. M(4;O;O). C. M(S;O;O). D. M(—S;O;O).
Céu 30. Trong khong gian Oxyz, cho hai diem A4(1;2;1), B(2;-1;3). Tim di€ém M trén
mit phing (Oxy) sao cho MA> —2MB’ 16n nhat.

A. M(3;—4;0). B. M(é;l;Oj. C. M(O;O;S). D. M(l;_—3;0j.
22 22

Cau 31. Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto ﬁ:(l;—4;0) va \7:(—1;—2;1). Vecto
u+3v co toa do la:

A. (—2;—10;3). B.(—2;—6;3). C.(—4;8;4). D.(—2;—10;—3).
Cau 32. Trong khdng gian Oxyz, cho u =(~1;1;0), v=(0;-10), goc giita hai vecto u va
v la:

A. 120°. B. 60°. C. 150°. D. 30°.
Céu 33. Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto a=(2;1;-1),b=(1;3;m). Tim m dé

(Zz,z"a) ~90°.



A. m=-5. B. m=5. C.m=1. D. m=-2.
Céau 34. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(1;-2;3), B(-1;2;5),C(0;0;1) .Tim toa do
trong tAm G cua tam giac ABC.

A. (5:9;13). B. (0;0;3). C.(0;0;9). D. (-10;3).
Cau 35. Trong khong gian v61 hé toa do Oxyz, cho hai diém B(1;2-3), C(7;4;-2). Néu

diém E théa min ding thic CE =2EB thi toa do diém E 1a:
A. 3;§;—§ . B. §;3;—§ . C. 3;3;—§ . D. 1;2;l .
373 37703 3 3

IL. Ty luén (3,0 diém)

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto a = (-2:1;2), b= (LL-1).

a) Xac dinh toa do cua u=a-2b.

b) Tinh d¢ dai cua u.

c¢) Tinh cos(Zz,l;).

Céu 2. Hang ngay muc nudc cua hd thiy dién & mién Trung 1én va xudng theo luong
nudc mua va cac sudi nude d6 vé ho. Tur luc 8 gio sang, dd siu cua muc nude trong hd
tinh theo mét va 1én xudng theo thoi gian ¢ (giod) trong ngay cho boi cong thirc:

h(t) = —%f +5¢* +241, (1>0).

Biét rang phai thong bao cho cac hd dan phai di doi di trude khi xa nude theo quy dinh
trude 5 gio. Hoi can thong bao cho ho dan di doi trude khi xa nude may gio? Biét rang
muc nude trong hd phai di 1én cao nhat méi x4 nudc.

Céu 3. Cho ham s y = c6 d6 thi (H). Goi M(x,;,) véi x, <0 la mt diém

x+1

thudc do thi (H ) thoa man téng khoang cach tr M dén hai duodng ti€ém can cua (H ) dat

gia tri nho nhét bang 6. Tinh gia trj ctia biéu thic S = (xo + y0)2 .



C. PAP AN VA HUONG DAN GIAI PE KIEM TRA GIUA HQC Ki I
PAP AN PE SO 9

I. Bang dap 4n tric nghiém

1.D 2.D 3.D 4.B 5.B 6.B 7.B
8.B 9. A 10. A 11. A 12.B 13. A 14. A
15. A 16. A 17.D 18.C 19. A 20.B 21.D
22.D 23. A 24. A 25.C 26.C 27.D 28. A
29.B 30. A 31. A 32.D 33.B 34.B 35.A
II. Loi giai chi tiét phan trac nghiém
Céu 1. Cho hamsb y = f (x) c6 bang bién thién nhu sau:
T —00 —1 0 + o
£ (x) - 0+ o - 0+

f(=z)

NN

Ham sb d3 cho dong bién trén khoang nao dudi day?
A. (-1; 4). B. (—1;+00). C. (0;1). D. (-1;0).
Huéng din giai
Dap an dung la: D
Dua vao bang bién thién, ta co:
Ham sb déng bién trén cac khoang (—1;0) va (1;+oo).

Ham s6 nghich bién trén cac khoang (—o0;—1) va (0;1).

Céu 2. Cho ham s6 y = f(x) c6 d6 thi ham s6 nhu hinh v& dudi day.



'Sy

Ham s6 d3 cho nghich bién trén khoang nao dudi day?

A. (—o0;-1). B. (-L1). C. (1,2). D. (0;1).

Huéng din giai

Dap an dung la: D
Quan sat dd thi ham s, ta co:
Trén khoang (0;1), d6 thi ham sd di xudng tir trai sang phai nén ham s6 di cho nghich
bién trén khoang nay.
Vay ham s6 nghich bién trén khoang (0;1) :

Céu 3. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang xét dau f*(x) dudi day:

x |-ao -3 —2 3 D +00
f@] = o 4+ 0o = 0o + 0o -
S6 diém cuc tri cua ham sd da cho 1a:
A.S. B. 3. C.2. D. 4.
Hudéng dén giai
Dap an dung la: D
Quan sat bang xét diu, ta théy ham sd ¢6 4 diém cyc tri.

Céu 4. Cho ham s6 y =x* —3x* + 2. Khing dinh nao sau déy la dang?



A. Ham sé dat cuc dai tai x=2 va dat cuc tiéu tai x=0.
B. Ham sé dat cuc tiéu tai x =2 va dat cuc dai tai x=0.
C. Ham s dat cuc dai tai x=-2 va cuc tiéu tai x=0.
D. Ham s dat cuc dai tai x=0 va cuc tiéu tai x=-2.
Hudéng dén giai
Dap an dung la: B
Tacod: y=x"-3x>+2 = y' =3x"—6x.

X
y':O<:>3x2—6x=0<:>{
X =

Ta c6 bang bién thién nhu sau:

f'(z) + 0 - 0 +
+00
flx)
-2
—20

Vay ham s6 dat cuc tiéu tai x =2 va dat cuc dai tai x=0.
Céu 5. Cho ham s6 y =3x" —6x” +1. Két luan nao sau day 1a ding?
A Yop=-2. B. y., =1 C. yo,=-1 D. y.,, =2.
Huéng din giai
Dap an dung la: B
Tacod: y=3x"—6x"+1 =)' =12x" —12x.

x=0

Y=012x -12x=0<
x=x=l1.

Ta c6 bang bién thién nhu sau:



T |—oo -1 1 +oo
F(=) - 0 + 0 _ 0 +
+oo 1 +o0
(=)
-9 -2

Quan sat bang bién thién, ta thay:
Ham sb dat cuc dai tai x=0 va Yep =1
Ham sd dat cuc tiéu tai x=+1 va Ver =—2.
Cau 6. Thé tich V' (don vi: cm?) cuia 1 kg nuée tai nhiét do 7(0°C < T <30°C) duge tinh
bdi cong thirc sau: ¥ (T') = 999,87 —0,06426T +0,00850437> —0,00006797°. (Nguon: J.
Stewart, Calculus, Steventh Edition, Brooks/Cole, CENGAGE Learning 2012).
Hoi thé tich V(T) ,(O°C <T <30°C ) , giam trong khoang nhiét do gan véi khoang nao sau
day?
A. (0°C;30°C).  B. (0°C;4°C). C. (4°C;30°C).  D. (0°C;26°C).
Hudéng din giai
Dap an dung la: B
Ta cé6: V(T)=999,87 —0,06426T +0,00850437* —0,00006797T".
= V'(T)=-0,06426+0,01700867 —2,037.107T*

T~79,53 (L)

V'(T)=0 —2,037.10" T +0,01700867 —0,06426 =0 <> .
T~3,97 (TM)

Ta c6 bang xét dau nhu sau:

r |0 3,97 30

4 - 0 +

Vay the tich giam khi T € (0°C;3,97°C).



Cau 7. Tap hop tit ca cac gia tri thuc ctia tham sé m dé ham s6 y=x* —3x” + (4 — m)x
ddng bién trén khoang (2;+oo) la:
A. (—oos1]. B. (—o0;4]. C. (—o31). D. (—o0;4).

Huéng din giai

Dap an dung la: B

Tacod: y=x'-3x"+(4-m)x; y'=3x"—6x+4-m.

D¢ théa man yéu cau bai toan thi ' >0,Vx e (2;+0).

<3P -6x+4-m>0,Vxe (2;+oo).

oS m<3x*—6x+4,Vxe (2;+oo).

&S m< (rzr;lgl)g(x) voi g(x)=3x" —6x+4.

Ta co: g'(x) =6x—6

g'(x):O<:>6x—6:0<:>x:1.

Ta c6 bang bién thién:

-

I

J

L
—
20
_|_
3

o
\
\

S

e

S
SR

3
+

g (x)

7
7 7 A
- % ' , o o0
g (1) 7 s ///:’/f///if/////// i +
A
T 4
A :

et A a b riaradadrireiairiiscieried

LR
——
N\
R S
\& R
NI
N
R R
e
N\
S

e

T

o
=
S

S AR
R
S

St RS
NI

e
e
S
S
N
o
S

S

Dua vao bang bién thién, suy ra m <4 thoa man yéu cau bai toan.
Véy m e (—0;4] thi ham sb da cho dong bién trén khodng (2;+).

Ciu 8. Cho ham sb y = f(x) lién tuc trén doan [-2;3] 6 d6 thi nhu hinh v& duéi day:



Goi m,M lan luot 1a gia tri nho nhét va gid tri lon nhét ctia ham sd trén doan [—2;3] . Gia
tri cia 2m —3M bang:

A. —13. B. -18. C. -16. D. -15.

Huéng din giai

Dap an dung la: B
Quan sat dd thi ham s, ta co:
Gia tri 16n nhét cua d6 thi ham sb trén doan [—2;3] la M =4 khi x=-1.
Gi4 tri nho nhét cua d6 thi ham sb trén doan [—2;3] la m=-3 khi x=-2.
Suy ra: 2m—-3M = 2.(-3)-3.4 = -18.
Cau 9. Cho ham s y=f (x) lién tuc va c6 bang bién thién trén doan [—1;3] nhu hinh vé

dudi day. Khang dinh nao sau day 1a dung?

X -1 3
Vv + 0 - 0 +
/ 5 4
ﬂ \ | /
A. max f(x)=£(0). B. max f(x)=7(3).
C. max f(x)=f(5). D. max f(x)=f(-1).

[-1:3]
Huéng dén giai

Dap an dung la: A



Quan sat bang bién thién, ta thay:

Xét trén doan [-1;3], gia tri 16n nhat cia ham s6 1a f(0)=35.
Vay max f(x)= £(0).
Céu 10. Cho ham s6 y =x —+/x —1. Khang dinh ndo sau day la dung?

\ A [ . 5 A M 3 \ A J e s 1z A
A. Ham s0 dat gia tri nhd nhat bang 7 va khong c6 gia tri 16n nhat.

\ A sz . 9 A M 3 \ (4 s 17 A M
B. Ham s6 dat gié tri nho nhat bang 2 va gia tri lon nhat bang 1.

C. Ham s6 khong c6 gia tri 16n nhat va gia tri nho nhét.
D. Ham sd dat gia tri lon nhét tai diém c6 hoanh @6 x=1 va gia tri l1on nhat bﬁng l.
Huéng din giai
Dap an dung la: A
Téap xac dinh: D =[1;+w).
R e
2x-1 2Jx-1

Taco: y' =

2vx—-1-1

5
=0 —F——=02Vx-1=lox==.
4 240x -1 4
Ta c6 bang bién thién nhu sau:

X 1

= |

T~

Tir bang bién thién ta thay:

W

\ A r s . 9 A \ 3 \ A r e e A
Ham s6 co6 gia tri nhé nhat 1a 2 va khong c6 gia tri 16n nhat.



2x? +3x+3

Céu 11. Gia tri 16n nhat M , nhé nhat m ctahamsb y = trén doan [0;2] lan

x+1
luot 1a:
A.M=£,m=3. B.M=£,m=—3.
3 3
C. M =3m=-5. D. M =-3,m=-5.
Hudéng dén giai
Dap an dung la: A
, 2x° +3x+3 . 2x7 +4x
Tacd: y=——— =y =—"5.
x+1 (x+1)
. 2x% +4x x=0¢[0;2]
y=0o——-—=0& .
(x+1) x=-2¢[0;2]
A , L e, 17
Xét trén doan [0;2], ta tinh dugc cac gia tri y(0)=3,y(2) =3

Vay M=1?7,m=3.

Céu 12. C6 bao nhiéu gia trj nguyén duong cta tham sé m dé gia tri nho nhét ctia ham

2
s y= x;_n; trén doan [2;3] bang 147
A. 2. B. 1. C. 0. D. 4.

Hudéng din giai
Dap an dung la: B
, x+m’ , —1-m
Taco: y= >y = 5.
x—1 (x—l)

—1-m

2
<0, Vxe[2;3].

2

Vi-l-m*<0VmeR=
x—1

Suy ra 1’[121131in =y(3)=14.



Ta co: y(3)= =l4=m’ =25 ©&om=15.

3-1

Ma theo dé bai, m nhan gia tri nguyén duong nén m =5.
Viy c6 1 gia tri nguyén duong cua tham sé m thoa man.
Cau 13. Cho ham s6 y = f(x) c6 d0 thi nhu hinh v&:

i

Do thi ham sb d cho c6 duong tiém can dtng 1a duong thang:
A x=1. B. x=-1. C. x=0. D. y=-1.
Huéng dén giai
Dap an dung la: A
Quan sat dd thi ham s, ta co:
bPuong théng x =1 la duong tiém can dung cua dd thi ham sd.

Céu 14. Cho ham s6 y = f'(x) ¢6 do thi nhu hinh v&.



et
-
e
S

Lo
e

Phuong trinh duong tiém can ding va dudng tiém can ngang cta do thi ham sé 1a:

A. Tiém can ding x =-2, tiém can ngang y =1.

B. Tiém can ding x =2, tiém can ngang y =—1.

C. Tiém can dung x =1, ti¢m can ngang y =-2.

D. Tiém can ding x =—1, tiém can ngang y =2.

Huéng din giai

Dap an dung la: A
Quan sat dd thi ham s, ta co:
Puong thang x = -2 1a duong tiém can ding ctia d6 thi ham so.
Puong thang y =1 13 duong tiém can ngang ctia d6 thi ham so.
Vay tiém can ding x =-2, tiém can ngang y=1.

Céu 15. Puong thing y =2x—1 13 tiém cén xién cua dd thi ham sé ndo sau day?

2_ _ 2_
A.y:2x 3x+5. B. y= 2x 3x+5.
x—1 x+1
2 2
C.y:x 3x+5. D. y= 2x 3x+5-
x—2 —x+1

Hudéng dén giai
Dap an dung la: A
Xétcacdapan A, B,C,Dta léy ttr s6 chia mau sd. Ta co:

Pap an A, ta co:



2x* —3x+5 | x—1
2x% —2x 2x—1
—X+35
—x+1
4

Vay duong thang y =2x —1 1a duong tiém cn xién ctia d6 thi ham sé y =

Vx+4-2

2
X +Xx

CAu 16. D6 thi ham s y= c6 bao nhi€u duong tiém can?

A. 2. B. 3. C. 4. D. 1.

Hudéng din giai
Dap an dung la: A
Ta c6 diéu kién xac dinh: D = [—4;+oo) \ {0;—1}.
Xét: lim y = lim Y F 472

X—>+00 X—>+00 X + X

0.

Do d6, dudng thing y =0 la dudng tiém can ngang cta do thi ham sb.

. . Nx+4-2
lim y=lim —————=+00

x—>—1" -1 x“+x

. . Nx+4-2
lim y=lim ———=

x—>—1" x—>—1" X +Xx

Do do, x =—1 la dudng ti€ém can ding cua dd thi ham sd.

Vx+4-2
2

1

2x* —3x+5

x—1

= lim

lim y = lim = lim

X
=07 o0 x4 x Ho*x(x+1)(M+z) HO*(x+1)(\/x+—4+2)

Nx+4 -2 X 1

N

lim y = lim

1
0T 0 X hx o0 x(x+1)(\/m+ 2) 0 (x+1)(\/x+—4+2) 4

Do do, x =0 khong la duong tiém can dung cua dd thi ham so.

Vay d6 thi ham s6 ¢6 2 duong tiém can.



Ciu 17.Chohamsd y = i
xX+2

c6 do thi (C). Tim toa d6 giao diém I cua hai duong tiém
can cua do thi (C)

A. 1(-2;2). B. I(-2;-2). C. 1(2:1). D. I(-21).
Huéng din giai

Dap an dung la: D

Ta co:

: ) -2
hmy:hmx =1.
X—>+00 x—)+oox+2
lim y = lim =2 =1,

X—>—00 x>0 x 4 2

Do d6, y =1 1a duong tiém can ngang ctia d6 thi ham sb.

: .x=2
lim y= lim = +00,
x—>-2" =2 x4+ 2
lim y= lim 222 = —o0,

x—>-2" =2 x+2
Do do, x =-2 1a dudng ti€ém can dung cua dd thi ham sd.
Vay toa do giao diém I cta hai duodng ti€ém can cua dd thi (C ) la / (—2;1).

Cau 18. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’.

A B
D E C
R .
D’ - c’
Ménh dé nao sau day 1a sai?
A. AB=AB'.  B.AD=BC. C.CD=4AB. D.BC=AD

Huéng din giai



Dap an dung la: C
Vi ABCD.A'B'C'D' 1a hinh hop chit nhat nén

AB=AB =D'C'=DC va AD=A'D' =B'C' =BC.
Cau 19. Cho tirdién ABCD . Goi M, N lan lugt 14 trung diém cua AB,CD va G 1atrung

diém MN . Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao sai?

_— _— _— _— —

_— —_— _— _— —

C. GA+GB+GC+GD=0.
D. GM +GN =0.

Huéng din giai

Dap an dung la: A

Cé M,N,G lan luot 13 trung diém 4B,CD,MN . Theo quy tic trung diém, ta c6:

GA+GB=2GM ; GC+GD=2GN; GM +GN =0.
Suyra GA+GB+GC+GD =0 hay GA+ GB+GC =DG..
Véi O 1a diém bat ki, ta co:

OA+OB+0C+0D=0G+GA+0G+GB+0G+GC+0G +GD

=40G +GA+GB+GC +GD =40G .
Vay déap an A sai va cac dap an B, C, D dang.

CAu 20. Cho a va b 1a hai vecto déu khéc vecto 0. Ménh dé nao sau day l1a ding?



—

b

A ab=|a

.sin(Zz,Z;). B. 5.[32‘5‘.‘[3‘.0%(21,5).

D. ab=—1.

Huéng din giai
Dap an dung la: B
Theo dé bai, a va b 1a hai vecto déu khac vecto 0. Ta co: a.b = ‘Zz‘.‘l;‘.cos(a,l;).
Cau 21. Cho tir dién ABCD c6 AB= AC = AD va BAC = BAD = 60°.. Hiy x4c dinh goc
gitra cdp vecto AB va CD?
A. 120°. B. 60°. C. 45°. D. 90°.
Hudéng dén giai
Dap an dung la: D
Ta c6: AB.CD = E(E - E)
= AB.AD - AB.AC
= ‘TBHE‘.COS 60° — ‘@Hﬁ‘.cos 60°
=0.
Suy ra (@,E) =90°.

Céu 22. Cho tir dién ABCD ¢6 AB = AC = AD va BAC = BAD =60°, CAD =90°. Goi
I va J lan luot 1a trung diém cta 4B va CD. Hiy xac dinh goc gitra hai vecto AB va
e
A. 120°. B. 60°. C. 45°. D. 90°.
Huéng dén giai

Dap an dung la: D



Ta co: ﬁ:l(iwﬁ).
2

Vi tam gidc ABC c6 AB = AC va BAC = 60° nén tam gisc ABC déu.
Suyra CI 1. AB.
Tuong t ta c¢6 tam gidc ABD déunén DI 1 AB.

Xeét: 17,45 = (IC + ID).AB = 1C. 4B+ ID.4 =0.

Suy ra (f],ﬁ) =90°.

Cau 23. C6 ba luc cung tac dong vao mot vat. Hai trong ba lyc nay hop véi nhau mot goc
100° va c6 do 16n 1an luot 1a 25N va 12N . Lyc thi ba vudng goc véi mit phang tao boi
hai Iyc da cho va c¢6 do 16n 4N . Tinh d6 16n cua hop luc cua ba luc trén (Lam tron két
qua dén hang don vi).

A. 26N. B. 25N. C. 41N. D. 72N.
Hudéng din giai

Dap an dung la: A




Goi F,F,,F, 1a ba luc tac dong vao vat tai diém O 1an luot c6 do 16n 25N,12N,4N .
V& OA=F,,0B=F,,0C=F,.
Dung hinh binh hanh OADB va hinh binh hanh ODEC .

Hop luc tac dong vao vat la:

F=04+0B+0C=0D+0C =OE.

Ap dung dinh 1i cosin trong tam giac OBD, ta c6:

OD* = BD* + OB> —2.BD.0B.cos OBD = OA® + OB® +2.04.0B.cos100°
Vi OC L (OADB) nén OC L OD, suy ra ODEC 1a hinh chit nhat.

Do d6, tam gidc DOE vuong tai D .

Taco: OE> =0C* +OD* =O0C* + 0A” + OB* +2.04.0B.c0s100° ,

Suy ra:

OE = \/OC2 +OA* + OB* +2.04.0B.cos100° = \/42 +25% +12% +2.25.12.c0s100°
OFE = 26N .
Vay d6 16n cia hop luc F'=OFE = 26N .
Cau 24. Trong khong gian v6i hé truc Oxyz, cho a=—i+ 2}' —3k. Toa do cua vecto a
la:
A. (—1;2;—3). B. (2;—3;—1). C. (2;—1;—3). D. (—3;2;—1).
Huéng din giai
Dap an dung la: A
Trong khong gian vdi hé truc Oxyz, ¢d a=—i+ 2}' —3k nén toa do a= (—1;2;—3).
Céu 25. Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vudng goc cia diém A(3;5;2) trén truc Ox
co toa do la:
A. (0;5;2). B. (O;S;O). C. (3;0;0). D. (0;0;2).
Hudéng dén giai

Dap an dung la: C



Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vudng goc cia diém A(3;5;2) trén truc Ox co toa
do (3;0;0).
Céu 26. Trong khong gian Oxyz, tim toa d diém déi ximg ctia 4(1;2;-3) qua mit phang
(Oyz) la:
A. (0;2;3). B. (—1;—2;—3). C. (—1;2;—3). D. (—1;2;—3).
Huoéng dén giai
Dap an dung la: C
Ta c6 diém ddi xung cia A(1;2;-3) qua mat phang (Oyz) ta duoc diém c6 toa do
(—1;2;—3).
Céu 27. Trong khong gian v6i hé truc Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D', biét rang
A(-3;0;0), B(0;2;0), D(0;0;1), 4'(1;2;3). Tim toa do diém C'.
A.(10;4;4). B. (—13;4;4). C. (13;4;4). D. (7;4;4).
Huéng dén giai
Dap an dung la: D
Goi C(x;y;z), ta co: DC = AB.
x=0=0-(=3) (x=3
Suyra: <y-0=2-0 <<y=2.Viy C(3;21).
z—1=0-0 z=1
Goi C'(xy3 732, )» ta co: CC'= AA4".

x,—=3=1-(-3)  [x =7
Suyra{y,—-2=2-0 <qy,=4.Vay C'(7;44).
z,~1=3-0 z, =4

Cau 28. Trong khong gian v6i hé truc Oxyz, cho tam gidc ABC véi A(8;9;2), B(3;5;1),

C(11;10;4). S6 do goc BAC ciia tam gisc ABC d6 la:



A. 150°. B. 60°. C. 120°. D. 30°.
Hudéng din giai

Dap an dung la: A

Taco: AB=(-5-4;-1) = AB= \/(—5)2 +(—4)" +(-1)" =42
AC=(31;2) = AC=~3+1*+27 =/14.

Ta o6 cosB/Iczcos(ZB’,ZE)— AB.AC —5.3+(—4).1+(—1).2: 3

 [4B[[ac NN T 2

Suy ra BAC =150°.

Céu 29. Trong khong gian v6i hé truc toa dd Oxyz , diém thudc truc Ox va cach déu hai
diem A(4;2;-1) va B(2;1;0) la:
A. M (—4;0;0).  B. M (4;0,0). C. M(5;0;0). D. M (-5;0;0).
Hudéng dén giai
Pap 4n ding la: B
Goi diém M thudc truc Ox ¢6 toa dd (x;0;0).
Theo dé, ta c6 M céch déu hai diém A4(4;2;—1) va B(2;1;0) hay MA=MB.
Tacoé: MA=MB = MA* = MB’
& (x=4) +(0-2 +[0—(-1)] =(2—-x)" +(1-0)" +(0-0)’
S X —8x+16+4+1=x"—4x+4+1
= 4x=16
& x=4.
Vay M(4;0,0).
Céu 30. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;2;1), B(2;—1;3). Tim diém M trén

mit phang (Oxy) sao cho MA* —2MB’ 16n nhat.



A.M(3;-4,0).  B. M(%;%;Oj. C. M(0;0;5).  D. MG;%OJ.

Hudéng dén giai

Dap an dung la: A

1-x=2(2-x)
Goi I(x;y;z) 14 diém théa man I4=2[B < 2-y=2(-1-y)
1—Z=2(3—Z).
x=3
S y=—4=1(3-45).
z=35
Khi @0, ta co:

MA® ~2MB* = (M + I4) ~2(Mi + IB) =—MI* +2MI.(IA~21B) + I4* - 21B’
=-MI*+I4* - 2IB”.
Dé MA®> —2MB? 16n nhat thi —MI” + I4> - 2IB* 16n nhat <> MI nhé nhat < M 1a
hinh chiéu ctia / trén mat phang (Oxy).
Suy ra M(3;—4;O).
Cau 31. Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto U= (1;-4;0) va v= (—1;—-2;1). Vecto
u+3v ch toa do la:
A.(-2;-10;3). B.(-2;-6;3). C.(—4:8:4). D.(-2;-10;-3).
Huwéng din giai
Dap an dung la: A
Ta co: 3v=(-3;-6;3).
Do d6, u +3v=(-2;-10;3).
Cau 32. Trong khong gian Oxyz, cho u =(-1;1;0), v=(0;-1;0), goc giita hai vecto u va

—

v la:



A. 120°. B. 60°. C. 150°. D. 135°.
Huoéng dén giai
Dap an dung la: D

— —

TRy -1.0+1.(-1)+0.0 ~1 1

e COS(M V) ‘ v :\/(—1)2+12+02.\/02+(—1)2+02 21 2

uj.\v

Suy ra (&,\7)=135°.
Céu 33. Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto a=(2;1;-1),b=(1;3;m). Tim m dé
(a.6)=90°.
A. m=-5. B. m=5. C.m=1. D. m=-2.
Huéng dén giai
Dap an dung la: B

—»—»

2.1+1. 3+( 1).m
\/22+12 YA 3w

Vi (5,5) =90° nén cos(Zz,B) =0.

Ta co: cos(a b)

Suy ra 2.1+1.3+(—1).m =0 hay m=5.
Cau 34. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(1;-2;3),B(-1;2;5),C(0;0;1) .Tim toa do
trong tam G cua tam giac ABC.
A.(5;9;13). B.(0;0;3). C.(00;9). D.(-10;3).
Hudéng dén giai
Dap an dung la: B
Goi G(x;y;z) la trong tdm cua tam giac ABC.



x:1+(_31)+0:0

_2+2+0

Ta co: 0 = G(0;0;3).

3+5+1
z = =
3

3

Céu 35. Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz, cho hai diém B(1;2 —3), C(7;4;-2). Néu

D. (l; 2;lj .
3

diém E thoa man déng thie CE =2EB thi toa do diém E la:
A. 3;§;—§ . B. §;3;—§ . C. 3;3;—§ .
373 3773 3

Hudéng dén giai
Dap an dung la: A

Goi E(x;y;z), ta co: CE =2EB.

x—7=2(1-x)  |¥73

8 8 8

Siy-4=2(2-y) & y=3 :>E(3,§,—§j.
Z+2:2(—3—z) 8
z=—
3

II1. Loi giai chi tiét phan ty luin

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto a = (-2:1;2), b= (LL-1).

a) Xac dinh toa do cia u=a—2b. (0,25 diem)
b) Tinh d6 dai cua u. (0,25 diem)
¢) Tinh cos(Zz,B). (0,5 diém)

Huéng dén giai
a) Ta co: 2b = (2;2;—2) .

Do d6, a—2b=(-2-21-2;2—(-2))=(~4-1;4).



Vay u=(—4;-1;4).

b) Ta c0: fu| = /(—4)° + (1) +4° =33.
Vay do dai vecto u 1a +/33.

ab 2141.142,(-1) B
alff| 2y v rara(-1y 3

c) Ta co: cos(Zz,l;) =
a

N5

Vay cos(Zz,l;) =—.

3
Céu 2. Hiang ngay muc nudc cua hd thiy dién ¢ mién Trung 1én va xudng theo luong
nudc mua va cac sudi nudce d6 vé ho. Tir luc 8 gio sang, dd siu cia muc nude trong hd
tinh theo mét va 1én xudng theo thoi gian ¢ (giod) trong ngdy cho boi cong thirc:

h(t) = —%f +5¢* +241, (1>0).

Biét rang phai thong bao cho cac ho dan phai di doi di trude khi xa nude theo quy dinh
trude 5 gio. Hoi can thong bao cho ho dan di doi trude khi xa nudc may gio? Biét rang
muc nudc trong hd phai di 1én cao nhat méi xa nudec. (1,0 diém)

Huoéng dén giai

Xét: h(t)= —%ﬁ +5¢t* +24¢, (1>0).

Taco: H(t)=— +10t +24

t=12 e(O;+oo)

Wit)=0< > +10t+24=0 <
t=—2¢(0;+00)

Bang bién thién:



t 0 12 40

(1) + 0 -

h() / e \

Pé muc nude 1én cao nhét thi phai mat 12 gio.

Vay phai thong bao cho dan doi di vao 15 gio chiéu cing ngay.

Céu 3. Cho ham sb y=""—2 c6 dd thi (H). Goi M (x,;5,) v6i x, <0 la mét diém

x+1
thudc do thi () théa man tong khodng cach tr M dén hai dudng tiém cén cua (H) dat
gia tri nho nhét bing 6. Tinh gia tri cua biéu thie S =(x,+y,) . (1,0 diém)
Huoéng dén giai

Do thi (H) c6 tiém cén dimg 1a duong thang A, :x=—1 va tiém cin ngang 1a dudng thing

A:y=4

Goi M(xo;tzo;ls] e(H), x, #-1,x,<0.

Khi do, ta c6: d, =d (M,A)=|x, +1| va d, =d(M,A2):|x09—+l|.

=d, d, :|x0+1|.|xog—+1|:9.

Ta cé: d, +d, >2,/d,d, =6 nén min(d, +d,)=6 khi d, =4, <:>|x0+1|:ﬁ.

{x0=2
=
x, =—4

Do x, <0 nén chon x, =—4, khido M (-4;7)= S =9.



PE KIEM TRA GIUA HQC KY I

MON TOAN LOP 12 - BQ SACH KET NOI TRI THUC

MA TRAN PE KIEM TRA GIUA HQC Ki I MON TOAN - LOP 12
Thoi gian lam bai: 90 phut

Tric nghiém: 35 ciu (70%)
Tw luan: 3 cau (30%)

PE SO 10
A. MA TRAN, PAC TA PE KIEM TRA GIUA HQC Ki I

Murc d¢ danh gia

. Téng
Chuong/ | Noi dung/ Pon vi kién , X Van dung
TT . Nhan biet Thong hiéu Van dung %
Chu deé thire cao N
diém
TNKQ| TL |[TNKQ| TL |TNKQ | TL |TNKQ | TL
1.1. Tinh don diéu va cuc . : |
Ung dung | tri cia do thi ham sb
dao ham | 1.2. Gia tri 16n nhét, gia
., , , 3 3 IbTL 1
dé khao | tr1 nho nhat cia ham so
1 76%
satvavé | 1.3. Puong tiém can cua 3 : |
d6 thi ham | d6 thi ham s
s0 1.4. Khao sat su bién
. , 3 3 l1aTL 1 1
thién va vé do thi ham so




Vecto va
h¢ truc toa
2.1. Vecto trong khong
2 | dotrong | 3 3 1 1 24%
gian
khong
gian
Tong 15 15 5 1 0
Ti 1€ (%) 30% 40% 20% 10% 100%
Ti 1€ chung (%) 70% 30% 100%

Luu y: S6 diém tinh cho 1 céu trac nghiém 1 0,2 va ty luan duoc quy dinh 16 trong huéng dan cham.




PAC TA PE KIEM TRA GIUA HQOC KI I MON TOAN - LOP 12

S0 cau héi theo mirc dg nhan thire

NOi dung/
Chuong/ R Va
TT . | Don vikién Mikc d danh gia Nhi n A an
Chu dé an | Thong| Van d
{ . 2 ung
thire biét | hidu | dung
cao
Nhén biét:
— Nhan biét tinh df’)ng bién, nghich bién cua
mot ham sd trén mot khoang dua vao dau dao
Ung ham cap ctia né.
dung — Nhan biét tinh ddng bién, nghich bién cua
Tinh don ) . '
dao ham ham s6 thong qua bang bién thién, hinh anh
B} di€u va cuc C .
1 | dé khao ) hinh hoc cta d6 thi ham so. 3 3 1
tri cua do thi o o )
sat va vé , — Nhan biét diém cyc tri, gia tri cuc tri thong
. ham so . . .
do thi qua bang bién thién, hinh anh hinh hoc cta do6
ham s6 thi ham sb.
Théng hiéu:

— Thé hién duoc tinh dong bién, nghich bién

ctia ham so trong bang bién thién.




— Tinh duoc cac gia tri cuc dai, cuc tiéu, cua
ham sb.

Van dung:

— Van dung dugc kién thie vé tinh don diéu
ctia ham s dé giai quyét cac bai toan ham hop,
bai toan lién quan dén thuc té.

— Van dung duoc kién thurc vé diém cuc tri cua
ham sé dé giai quyét mot sd bai toan co yéu td

thuc tién.

Gia tri lom
nhit, gia tri
nhé nhit ciia

ham so

Nhén biét:

— Nhan biét dugc gia tri 16n nhét, gia tri nho
nhat cia ham s trén tip cho trudc bang viée
doc thong tin tir bang bién thién, tir d6 thi ham
50.

Thong hiéu:

— Xac dinh dugc gia tri 1on nhét, gia tri nho
nhat ctia ham sb bang dao ham trong nhiing
truong hop don gian.

Van dung:

3TN
1bTL




— Van dung duoc kién thire vé tinh gia tri 16n
nhat, gia tri nho nhat dé giai quyét mot sé bai

toan c6 yé€u to thuc tién.

Pwong tiém
can caa do

thi ham s6

Nhan biét:

— Nhén biét dugc hinh anh hinh hoc ctia duong
tiém can ngang, duong ti¢ém can ding, duong
tiém can xién cua do6 thi ham so.

Thong hiéu:

— Xac dinh dugc cac duong tiém can cua do thi
ham s ctia ham sb cho trude.

Van dung:

— Van dung duoc kién thirc vé duong tiém cén
ctia d0 thi ham sd dé giai mot sd bai toan ning

cao, c6 yéu to thyc tién.

Khio sat sy
bién thién va

vé do thi ham

>

S

Nhén biét:

— MBb ta duoc so dd tong quat dé khao sat ham
sb (tim tap xéc dinh, xét chiéu bién thién, tim
cuc tri, tim ti¢m can, 1ap bang bién thién, v& d6

thi).

3TN
1aTL

ITL




— Nhan biét dugc tinh dbi xtmg (tim d6i xtng,
truc dbi xtmg) cua d6 thi cac ham sb: ham sé
bac ba; ham phan thirc bac nhat trén bac nhat,
ham phan thirc bac hai trén bac nhat.

Théng hiéu:

— Khao sat dugc tip xac dinh, chiéu bién thién,
cuc tri, ti¢ém can, bang bién thién va v& do thi
cic ham sd: ham bac ba; ham phan thuc bac
nhét trén bac nhat, ham phan thuc bac hai trén
bac nhat.

Van dung:

— Van dung duoc kién thurc vé khéo sat su bién
thién cta ham sb dé giai quyét mot sé bai toan

nang cao, lién quan dén thuc tién.

Vecto va
hé truc

toa do

Vecto trong

khong gian

Nhén biét:

— Nhén biét duoc vecto trong khong gian va
nhitng khai niém lién quan (hai vecto cung
phuong, cung hudng, ngugc hudng...).

— Xéc dinh dugc tong, hiéu ding cta hai vecto

trong khong gian.

ITN
ITL




— Nhan biét duoc céc cong thuc vé téng, hiéu,
tich vd hudng cua cac vecto trong khong gian.
Théng hiéu:

— Tinh toan dugc tong, hiéu cia cic vecto
trong khong gian.

— Tinh duogc tich vo hudng cua cac vecto trong
khong gian.

Van dung:

— Vén dung duoc kién thire vé tong va hiéu cua
hai vecto trong khong gian dé giai quyét mot
sO bai toan nang cao, lién quan dén thyc tién.
— Van dung duogc kién thuc vé tich véo huong
ctia hai vecto trong khong gian dé giai quyét

mot sO bai toan nang cao.

Tong 15 16 6 1
Ti 1é¢ % 30% | 40% | 20% | 10%
Ti 1€ chung 70% 30%




B. PE KIEM TRA GIUA HQC KI I

I. Phan tric nghiém (7,0 diém)

Céu 1. Cho ham s6 y = f(x) c6 db thi 1a duong cong trong hinh dudi déy.
Y A

2

- e -

1

_— = = = —
— e e e o —

0

A

Ham s6 di cho dong bién trén khoang nao dudi day?
A. (0:1). B. (—0;0). C. (L+x). D. (-10).

Cau 2. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

X —o 0 3 +eo

£'(x) - 0 - 0 +

f(x) 2 +
B / \ . /

Gia tri cuc tiéu ctia ham s6 d3 cho bang:
A. 3. B. -5. C. 0. D. 2.
Ciu 3. Cho ham sb bac ba y = f(x) c¢6 do thi 1a duong cong trong hinh duéi day.

v




Piém cuc tiéu cua d6 thi ham sb di cho co toa do la:
A. (1;3). B. (3;1). C. (—1;—1). D. (1;—1).

Céu 4. Ham sd y = x* —3x nghich bién trén khoang ndo trong cac khoang dudi day?

A. (—oo;O). B. (—1;1). C. (O;+oo). D. (—oo;+oo).
Cau 5. Ham sb nao duéi day dat cuc dai tai x=1?
A. y=x"—5x"+5x-13. B. y=x"—4x+3.
C.y:x+l. D.y:2\/;—x.
X

Cau 6. Hiéu sb gifra gia tri cuc dai va gia tri cuc tiéu ctia ham s f (x) =x’=3x*+4 la;
A. 4. B. -2. C. 2. D. 4.
Cau 7. b6 giam huyét ap cua mdt bénh nhan dugc cho boi cong thic sau:
G(x) =0,025x> (30 - x),
trong d6 x1a luong thudc duoc tiém cho bénh nhan (x duoc tinh b.%mg miligam).
Liéu luwong thude can tiém cho bénh nhan nam trong khoang nao dé huyét ap bénh nhan
tang?
A. (0;20). B. (0;30). C. (20;+). D. (0;25).
Céu 8. Cho ham s6 y = f(x) lién tyc va c6 do thi ham s6 trén doan [—2;4] nhu hinh v&

dudi day.

Téng gia tri 16n nhét va nho nhat ciia ham s6 y = f(x) trén doan [—2;4] bang:



A. —6. B. 0. C. 3. D. 2.

Céu 9. Haim s6 y = f(x) xac dinh va lién tuc trén R c6 dd thi nhu hinh v& duéi day.

|
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' Q "
it I
(]

—
— —
|
(W)
—

——— = -
I

n -
K-

Q)

Tim gia tri nho nhat m va gia tri 16n nhat M cia ham sé y = f(x) trén doan [—2;2].
A. m=-5 M =-1. B. m=-2,M =2.
C.m=-1,M =0. D. m=-5M =0.

Céu 10. Cho ham s6 f(x) lién tuc trén [—1;5] va c6 d0 thi trén doan [-1;5] nhu hinh

ve bén dudi.

Tich gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat ciia ham sd f (x) trén doan [—1;5] bang:

A. —1. B. 1. C. -6. D. -5.
. . . -1
Cau 11. Gia tri nho nhat cia hAm s6 y = x—l trén doan [0;3] la:
X+
A. miny=-3. B. minyzl. C. miny=-1. D. miny=1.

[0:3] [0:3] 2 [0:3] [0:3]



Cau 12. Gi4 tri nho nhit caa ham sb f(x)= ()c2 — 2)ezx trén doan [—1;2] bang:

A. 2¢". B. ¢’ C. 2¢°. D. -2¢°.
Céu 13. Gi4 tri 10n nhat M , gia tri nho nhat m cta ham sé y =sin* x —4sin’ x+5 la:

A M=2m=-5 B.M=5m=2. C.M=5m=-2. D.M=-2,m=-5.
Céu 14. Mot chat diém chuyén dong trong 20 gidy dau tién c6 phuong trinh nhu sau:

s(7) =%t4 —£ +61° +101,

trong d6 ¢ >0 voi ¢ tinh bang gidy (s) va s(t) tinh bang mét (m) Hoi tai thoi diém gia
tdc dat gia tri nho nhét thi van toc béng bao nhiéu?

A. 28(m/s). B. 27(m/s). C. 10(m/s). D. 24(m/s).

Céu 15. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

= =0 0 3 on
}." - - 0 —
1 2 3
3 \ \ /
- -3
Tong s6 duong tiém can ding va tiém cén ngang cta do thi ham sé da cho la:
A. 2. B. 3. C. 4. D. 1.
Céu 16. Tiém can dung ctia d6 thi ham s6 y = _1 1a duong thang:
X+
A. x=-2. B. x=1. C. x=-1. D. x=2.
Céu 17. D6 thi ham s6 nao sau ddy khéng c6 tiém can ngang?
1 +1 2
A, y=—. B.yzx—. C.y= i D.yzﬁ.
X x—1 x+3 x—1
x—1

Céu 18. Cho ham sb y = (m#-1) ¢6 do thila (C). Tim m dé dd thi (C) nhén

X+m

diém 7(2;1) 1a thm doi xtmg.



A. m=—. B. m=—. C. m=2. D. m=-2.

Céu 19. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R\ {1} va c6 bang bién thién nhu sau:

X —0 0 1 +ao
/() £ 0 - :
-1 +o0
-
2 —0 0
D6 thi ham s6 y = S c6 bao nhi€u duong ti€ém can dung?
2f(x) +3
A. 2. B. 0. C. 1. D. 3.
A Y R 4 REN 4 5x-3 A
Cau 20. Tim tat ca gia tri cua tham s6 m sao cho d6 th1 ham s6 y =—; khong
x =2mx+1
co tiém can dung.
m<—1
A.{ B. -1<m<l. C. m=-1. D. m=1.
m>1.

y 2 _1 1 . . .« R
Cau 21. Cho him s6 y ==~ 1 ¢6 do thi (C). C6 bao nhiéu diém M thudc (C) sao
x_

cho tong khoang cach tir M dén hai dudng tiém can gap 2 1an tich khoang cach tir M
dén hai duodng ti€m can cua (C ) ?

A. 0. B. 1. C. 4. D. 2.
Cau 22. Puong cong nao dudi day 1a do thi cia ham sé y=x> +x+1?

.‘I




C.

Céu 23. Puong cong nao dudi day 1a d6 thi ciia ham sd y =

Wk w - o - -

.l.

&
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1

1
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2
X +x+1?

x—1

D.

Céu 24. Diém nao sau day thudc d6 thi ham sé y=x*—2x* —1?

A. (-1;-2).

Céu 25. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu sau:

B. (2;-7).

C. (0;1). D. (1;2).



T |—o00 -3 1 3 400

fl(=z) — 0 +

0 0 +
+o0 +o00
1 /
3
(@) / ~_
38

D6 thi cta ham sb trén cit truc hoanh tai méy diém?
A. 4. B. 1. C. 2. D. 3.
Céu 26. Cho ham s6 y = f (x) xac dinh trén R\ {1} , lién tuc trén mdi khoang xac dinh

va c6 bang bién thién nhu sau:

x —0 -1 | +60

7' -

f{J} 1 \ / +a0 / -1
_—y) e

Tap hop tit ca cac gia tri thuc cta tham sd m sao cho phuong trinh f (x) =m cO ba
nghiém thyc phan biét.
A. (-11] B.(—V2;-1).  C.(—2-1]  D.(-L1).

Cau 27. Ham s0 y = f"(x) ¢6 d thi ham s6 nhu hinh v&.

Y

Khang dinh nao sau day 1a ding?
A.Hamsb y=7f (x) nghich bién trén khoang (—1;0).



B.Hamsb y= f(x) dong bién trén khoang (1;+oo).

C.Ham s6 y = f(x) nghich bién trén khoang (—o0;0).

D. Ham s6 y = f(x) dong bién trén khoang (0;+0).
Céu 28. Cho ham s6 y =x’ —2x* +(m—1)x+2m c6 d0 thi (C). Tim m dé tiép tuyén c6
hé s6 goc nho nhat cua do thi (C) vudng goc véi dudng thing d : y =3x +2024.

A.ng. B. m=1. C. m=2. D.mz_?l.
Céu 29. Cho hinh 1ap phwong ABCD.A'B'C'D’ . C6 bao nhiéu vecto c6 diém dau va diém
cudi 1a cac dinh cua hinh 1ap phuong bang vecto BC?

A. 3. B. 4. C. 2. D. 1.
Céu 30. Cho hinh lap phuvong ABCD.EFGH . Hiy xac dinh sb do goc giita hai vecto AB
va EG?

A. 90°. B. 60°. C. 45°. D. 120°.

Cau 31. Cho hai vecto a,b khac 0. Xac dinh goc o gitta hai vecto a va b khi

—

1b).

ab=-|a

—_ — ‘—»

A. o =180°. B. a=0°. C. a=90°. D. o =45°.
Cau 32. Cho tit dién ABCD . Bat AB = ZZ,A—C; = IS,E =c. Goi G 1a trong tdm tam giac
BCD . Pang thirc nao sau day dang?

A AG=a+b+e. AG=(a+b+c)
C. 4G=—(a+b+c). DAG—%( +h+2).

Cau 33. Cho lang tru ABC.A'B'C'. bat AA' =a,AB=b,AC=c. Hay biéu dién vecto
b,c?

theo a,
A.BC=a+b-c B.BC=-a+b-c.
C.BC=a+b+c. D. BC=-a—b+c.



Céu 34. Cho hinh hdp chit nhat ABCD.A'B'C'D’, biét ddy ABCD 1a hinh vudng. Tinh
gbc gilra A'C va BD.

A. 90°. B. 60°. C. 45°. D. 30°.
Céu 35. Cho hinh ling tru ABC.A'B'C’ ¢6 ddy ABC 1a tam giac déu canh a, tam giac

A'BC déu va nam trong mit phang vudng goc vi mit phang (ABC ) . M 1a trung diém

canh CC'. Tinh cosin goc o, biét o 1a goc gitra hai vecto AA' va BM .

02 J33 JIT V2
11

A. cosa = B. cosa=——. C. cosoo=——. D. cosoo=——.
11 11 11

IL. Phan tu luan (3,0 diém)
2 J—

Céu 1. Cho ham s6 (C): y :H#

x J—

a) Khao sat va v& do thi ham s6 (C) véi m=—4.

b) V6i m=2, tinh gié tri 16n nhét, gid tri nhd nhat cua (C) trén doan [2;3].

CAu 2. Cho ttr dién déu ABCD c6 canh bﬁmg a.Goi M,N lan luot 1a trung diém cua cac

canh AB,CD. Tinh COS(A—C;,M—N )

Céu 3. Mot ctra hang ban budi Poan Hung ctia Phi Tho véi gia 50000 dong/ qua. Voi
gia ban nay thi ctra hang chi ban dugc 40 qua budi. Cira hang nay du dinh giam gia ban,
wdc tinh néu cira hang c&r giam mdi qua 5000 dong thi sé budi ban duoc ting thém 1a 50
qua. Xac dinh gia ban dé ctra hang d6 thu duoc loi nhuan 16n nhat, biét rang gia nhap vé

ban dau mdi qua budi 1a 30000 dong.



C. PAP AN VA HUONG DAN GIAI PE KIEM TRA GIUA HQC Ki I
PAP AN PE SO 10

I. Bang dap 4n tric nghiém

1. A 2.B 3.C 4.B 5.D 6. A 7. A
8.C 9. A 10. C 11.C 12.B 13.B 14. A
15.B 16.C 17.C 18.D 19. A 20.B 21.D
22.D 23. A 24. A 25. A 26.B 27. A 28.C
29. A 30.C 31. A 32.B 33.D 34. A 35.B

II. Loi giai chi tiét phan trac nghiém

Céu 1. Cho ham s6 y = f(x) c6 d6 thi 1a duong cong trong hinh dudi day.
Y A
2

(R p—

1

—— = = = =
—_—— - - = =

O

| |-

Ham sb d3 cho dong bién trén khoang nao dudi day?
A. (0;1). B. (—0;0). C. (L;+0).
Huéng din giai

Dap an dung la: A

D. (-10).

Dua vao d6 thi ham sé y = f(x) ta c6 ham sd dong bién trén cac khoang (—oo;—l) va

(0;1).

Céu 2. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:




X —o0 a 3 +

7'(x) - 0 - 0 +

f(x) 2 +e
B / \ . /

Gia tri cuc tiéu ctia ham s6 d3 cho bang:
A. 3. B. 5. C. 0. D. 2.
Huéng din giai
Dap an dung la: B
Dua vao bang bién thién ta c6 gia tri cuc tiéu ctia ham sé bang —5.

Céu 3. Cho ham sb bac ba y = f(x) c6 do thi 1a dudng cong trong hinh duéi day.

LN )

Piém cyc tiéu cua d6 thi ham s6 di cho c¢6 toa do la:
A. (L3). B. (3;1). C. (-L-1). D. (L-1).
Hudéng dén giai
Dap an dung la: C
Tu do thi ham sb y=f(x),taco diém cuc tiéu ctia do thi ham sb c6 toa do 1a (—1;—1).
Céu 4. Ham s6 y = x” — 3x nghich bién trén khoang ndo trong cac khoang dudi day?
A. (—0;0). B. (-L1). C. (0;400). D. (—o0;+0).
Huéng din giai

Dap an dung la: B



Tacod: y=x"-3x =) =3x>-3.
Yy =0 x=+1.

Ta c6 bang bién thién nhu sau:

T |-oo _1 1 400
f'(=) + 0 - 0 +
+00
f(=)
. -2
Ham s6 y = x’ —3x nghich bién trén khoang (—1;1).
Céu 5. Ham sd nao duéi day dat cuc dai tai x=1?
A. y=x"—5x"+5x-13. B. y=x"—4x+3.
C.y:x+%. D.y:2\/;—x.
Huéng dén giai
Dap an dung la: D
Xét ham sb y:2\/;—x:
Téap xac dinh D =[0;+x).
Ta co y':%—lz%, Vxe(0;+00); V=0 x=1.
Bang bién thién ctia ham s0 trén D =[0;+o0) nhu sau:
X 0 1 +o0
V' + 0 —
1 .




Vay ham sb dat cuc dai tai x=1.
Cau 6. Hiéu s6 giita gia tri cuc dai va gid tri cuc tiéu clia ham s6 f(x)=x’ —3x" +4 la:
A. 4. B. 2. C.2. D. 4.
Hudéng dén giai
Dap an dung la: A
Taco: f(x)=x"-3x"+4 = f"(x)=3x" —6x.

x=2.

f’(x):0<:>3x2—6x:O<:{x

Ta c6 bang bién thién nhu sau:

& |—o0 0 2 +o0

(=)

+ 0 -
4
- / \

Tu bang bién thién, ham sd c6 gia tri cuc dai bﬁng 4 tai x =0 va dat gia tri cuc tiéu béng

+oc

0 tai x=2.
Vay hiéu $6 gifta gia tri cyc dai va gia tri cuc tiéu ctia ham s6 1a: 4—0=4.
Cau 7. b6 giam huyét ap cua mot bénh nhan dugc cho bdi cong thirc sau:
G(x)=0,025x*(30-x),
trong d6 x 1a luong thude dugce tiém cho bénh nhan (x dugce tinh bang miligam).
Liéu luong thude can tiém cho bénh nhan nam trong khoang nao dé huyét ap bénh nhan
tang?
A. (0;20). B. (0;30). C. (20;+oo). D. (0;25).
Hudéng dén giai
Dap an dung la: A
Ta co: G(x)=0,025x*(30—x)=0,75x* - 0,025x", (x>0).



G’(x) =1,5x—-0,075x"

0
G'(x)zO@{x .
x=20

Ta c6 bang bién thién nhu sau:

x 0 20 Jor
G'(x) + 0 _
100

ox) | " T~

Liéu luong thudc can tiém cho bénh nhan nam trong khoang (0;20) thi huyét ap bénh

nhan tang.
Céu 8. Cho ham s0 y = f(x) lién tuc va c6 d6 thi ham s trén doan [-2;4] nhu hinh v&

dudi day.

Tong gié tri 1on nhét va nho nhat cia ham sé y = £(x) trén doan [—2;4] bang:
A. —6. B. 0. C. 3. D. 2.
Huéng dén giai

Dap an dung la: C



Xét trén doan [—2;4], ham sb da cho dat gia tri 16n nhat bang 7 va dat gid tri nho nhét
bang —4.

Viy tong gié tri 16n nhat va gia trj nho nhat ctia ham s6 y = f(x) trén doan [—2;4] bang
7+(-4)=3.

Céu 9. Haim s6 y = f(x) xac dinh va lién tuc trén R c6 dd thi nhu hinh v& dudi day.

Tim gia tri nho nhat m va gid tri 1on nhat M cuaham s y = f(x) trén doan [—2;2].
A.m=-5M=-1. B. m=-2,M =2.
C.m=-1M =0. D. m=-5M =0.
Huéng din giai
Dap an dung la: A
Nhin vao d6 thi ta thay:
M:maxf(x):—l khi x=—1 hodc x=2.

[-2:2]

m:minf(x):—S khi x=-2 hoac x=1.

[-2:2]
Céu 10. Cho ham s f(x) lién tuc trén [—1;5] va c6 d6 thi trén doan [—1;5] nhu hinh

veé bén dudi.



1

./

/ 0
)

Tich gi4 tri 16n nhat va gié tri nho nhat cua ham s6 £ (x) trén doan [-1;5] bang:
A. —1. B. 1. C. 6. D. 5.
Huéng dén giai

Dap an dung la: C
Tu do thi ham sd, ta théy:

x—1

Céu 11. Gia tri nho nhit ctia ham sb y = R trén doan [0;3] la:
X+
. 1 ) )
A. miny =-3. B. miny=—. C. miny=-1. D. miny=1.
0] o517 " 2 Gind 03] 7

Huéng dén giai
Dap an dung la: C

Ham sb da cho lién tuc trén [0;3].

Tacd y' = (x—fl)z >0 véi Vx e[0;3].

Ta dugc: y(0)=-1,y(3)= %
Do d6 1[13131]1)/ =y(0)=-1.
CAu 12. Gi4 tri nho nhét cia ham sb f(x)= (x2 = Z)ezx trén doan [-1;2] bang:

A. 2¢*. B. —¢°. C. 2¢°. D. —2¢°.



Hudéng dén giai
Dap an dung la: B
Taco: f'(x)= 2(x2 - 2)ezx +2xe™" = 2(x2 +x - 2)62’“
x=1e[-1;2]
xX=-2¢ [—1;2]
Va f(—l) = —e‘z;f(2) = 264;f(1) =—e’.

Gia tri nho nhét cia ham s f(x)= (x2 — 2)ezx trén doan [—1;2] bang —e” tai x =1.

f'(x)=0<:>

Cau 13. Gia tri 1on nhat M , gia tri nhé nhat m cta ham s6 y=sin*x—4sin’ x +5 la:
A M=2m=-5. B.M=5m=2. C.M=5m=-2. D.M=-2,m=-5.
Huéng dén giai
Dap an dung la: B
bat r=sin’x, 0<t<1 = f(¢)=r"-41+5= f'(1)=2t—4.
f'(1)=0=1=2¢[0;1].
Ta co: f(O):S,f(l):2. Vay n}Rjny:2,mﬂgxy:5.
Céu 14. Mot chat diém chuyén dong trong 20 gidy dau tién c6 phuong trinh nhu sau:
s(7) =ét4 —t* + 617 +10z,
trong d6 ¢ >0 voéi ¢ tinh bang gidy (s) va S(t) tinh bang mét (m) Hoi tai thoi diém gia
tdc dat gia tri nho nhét thi van toc béng bao nhiéu?
A. 28(m/s). B. 27(m/s). C. 10(m/s). D. 24(m/s).
Huéng dén giai
Dap an dung la: A

. , 1
Van toc ctia chuyén dong la: v(7)=s'(7) = 51‘3 —3t> +12¢ +10.

Gia toc cua chuyén dong 1a: a(t)=V/(¢t)=1"—6t+12=(¢ —3)2 +3.



Nhan thdy 2 —67+12=(¢-3)" +3>3.

Diu "=" xdyrakhi t=3.

Viay gia tdc dat gia tri nho nhét tai ¢ = 3(S) .
Khi d6 van tbc cia vat bang: v(3)=28(m/s).

Céu 15. Cho ham s6 y = f (x) c6 bang bién thién nhu sau:

X -0 O‘ 3 -
:}_, — - 0 4
1 2 3
‘ \ \ /
—an -3

Tong s6 duong tiém can ding va tiém cén ngang cta do thi ham sé da cho la:
A. 2. B. 3. C. 4. D. 1.
Hudéng dén giai
Dap an dung la: B
Duya vio bang bién thién, ta co:

lim y = —o0 nén x =0 1a duong tiém can dting cua do thi ham sb.

x—0"

lim y=1nén y=1 13 dudng tiém can ngang cta do thi ham sd.

x—>—00

lim y =3 nén y =3 la duong tiém can ngang cta do thi ham sb.

X—>+0
Vay do thi ham so6 c6 3 duong tiém can.

Céu 16. Tiém can dung cta do thi ham s6 y = 1a duong thang:

x+1
A. x=-2. B. x=1. C. x=-1. D. x=2.
Hudéng dén giai

Dap an dung la: C



: . 2x-2 . . 2x-2
Taco: lim y= lim T o va lim y=lim al

= +o0 nén dudng thing x =—1
x—>-1" —>-1" x4+ 1 x—>-=1" x—=>-1" x+

la tiém can ding cia do6 thi ham so.

Céu 17. D6 thi ham sb nao sau day khéng c6 tiém can ngang?

1 1 2
A, y=—. B.yzi. C.y= i ]),y:ﬂ_
X x—1 x+3 x—1

Hudéng dén giai
Dap an dung la: C
Xét cac dap an A, B, C, D, ta thay:

7 ) X2 lim y= +00
O dép 4n C, ham s y = tacd: <"
x+3 lim y = —oo0.

X—>—0

2

fO3A 1s1a A X A L oeia A
Do d6 do thi ham s6 y = 3 khong c¢6 tiém cén ngang.
X+

. -1
Cau 18. Cho ham s6 y = al

—1) co dd thila (C). Ti dé @6 thi (C) nha
x+m(m¢ ) ¢6 do thila (C). Tim m dé€ do thi (C) nhan

diém 7(2;1) 1a tm ddi xtmg.

A.mzl. B.mz—%. C. m=2. D. m=-2.

2
Hudéng dén giai

Dap an dung la: D

De do thi (C) nhan diém (2;1) 1a tm d6i xtmg thi do thi (C) phai c6 duong tiém cén

dimg x =2.

Dodo m+2=0&m=-2.

Céu 19. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R\ {1} va c6 bang bién thién nhu sau:



X —0 0 1 tx
/() to0 - :
-1 +®
-
-2 - 0
Db thi ham sd y = _ c6 bao nhi€u duong tiém can dung?
2f (x) +3

A. 2. B. 0. C. 1. D. 3.
Huéng din giai

Dap an dung la: A

Ta co: :;
T2 (043
Xét 21 (x) #3040 f(x)=->.
x -0 0 1 +w
£1(x) +oo0 -
'-Ht.‘\.
S(x) ™~

T bang bién thién nhan thay phuong trinh f (x):—% c6 hai nghiém phan biét

X € (—oo;O), X, € (0;1).

L : 1 : :
Do do6 do thi ham s6 y =—————— ¢6 hai duong ti¢ém can ding.
2f (x) +3
A . Ay o ep . A TR A 5x—3 A
Cau 20. Tim tat ca gia tri cua tham s6 m sao cho do6 thi ham s6 y =—; khong
x =2mx+1

c6 tiém cén dung.



m<-—1
A.{ B. -1<m<l. C. m=-1. D. m=1.
m>1.

Hudéng dén giai
Dap an dung la: B
Pé d6 thi ham s6 khong c6 tiém can dung thi x* — 2mx +1=0 vo nghiém.

Dodo A=m?*-1<0<=-1<m<]1.

Céu 21. Cho ham s6 y = al "
x_

c6 d6 thi (C). Cé bao nhiéu diem M thude (C) sao

cho tong khoang cach tir M dén hai dudng tiém can gp 2 lan tich khoang cach tir M
dén hai dudng tiém cén cta (C)?
A. 0. B. 1. C. 4. D. 2.
Hudéng dén giai
Dap an dung la: D

Db thi ham sd ¢6 tiém can ding d,:x=1vatiémcanngang d,:y=2.

Gid sir M[xo;zxo _lje(c) voi x, #1.

X, —

2x,—1 1
Taco: d(M =\x, -1, d(M =—r—-2=—.
aco: d(M.d,) |xO ; d(M.d,) - |x0—1|
Theo dé bai, ta co: |x0 —1|+—:2|x0—1|.L:2.
|x0—1| |x0—1|

[x0:2
<:>|x0—1|:1:>

x,=0.

Vay c6 hai diém M thoa man bai toan.

Céu 22. Puong cong nao dudi day 1a d6 thi cia ham sé y=x> +x+1?



=

Hudéng dén giai
Dap an dung la: D
Tap xac dinh: D=R.
Tacod: y=x"+x+1
¥ =3x>+1>0,VxeR.
Vay ham s6 ludn déng bién trén (—oo;+oo). Chon D.

2
i \ g . +x+1
Cau 23. Buong cong nao dudi day 1a do thi cuia ham s6 y = %?
x p—

YT

4

1
1
]
[}
[}
I
I
1
1
1
L
1
1
1
1
]
[}
I
I
I
.




Dap an dung la: A
2
Xét ham sb yzLlerl:
x —

Tap xac dinh: D=R\ {1}

2
Ta co: )/:LHI=JC+2+i
x—1 x—1
y,_x2—2x—2
(x-1)
, x=1-3
yV=0&

x:1+x/§'

D.

Hudéng din giai

Do thi ham so6 ¢6 ti€m can dung x =1 va tiém cén xién y=x+ 2.

Ta c6 bang bién thién:

& —00 1- \/g 1 1+ \/g +o0
f(z) + 0 - 0 +
3—-2vV3 +oa +oo
o / \
e —00 34+2v3

Tt bang bién thién, ta théy ham sb ¢ 2 cuc tri.



Quan sat cac dd thi da cho, ta thay db thi & phuong 4n A théa man.
Céu 24. Piém nao sau day thudc do thi ham sd y=x* —2x% —17?
A. (—1;—2). B. (2;—7). C. (0;1). D. (1;2).
Huéng dén giai
Dap an dung la: A
Thay toa d6 cac diém ¢ cac dap an A, B, C, D vao ham sé y = x* —2x? —1, ta thay dap an
A thoa man.

Céu 25. Cho hams6 y = f (x) lién tyc trén R va c6 bang bién thién nhu sau:

z |—o0 -3 1 3 +o0

0 0 1
+oo +o0
u /
3
flz) / \ ,
38

Do thi cua ham s6 trén cat truc hoanh tai may diém?

A. 4. B. 1. C. 2. D. 3.

Huéng din giai

Dap an dung la: A

fl(z) - 0 + 0 : ] +

f(z) \ / y=0

N |

Ttr bang bién thién, ta thdy duong thang y =0 (truc hoanh) cét d6 thi ham sb d3 cho tai 4

diém.



Céu 26. Cho ham s6 y = f (x) xac dinh trén R\ {1} , lién tuc trén moi khoang xac dinh

va c6 bang bién thién nhu sau:

x —0 —1 1 +oo

£ -

f{J} 1 \ / +a0 / -1
2 —

Tap hop tit ca cac gia tri thuc ctia tham sb m sao cho phuong trinh f (x) =m cO ba
nghiém thyc phan biét.
A. (-1;1]. B.(—V2;-1).  C.(—2-1]  D.(-L1).
Hudéng dén giai

Dap an dung la: B

X —n =] 1 4o

/(%) - o ¢ *

S(x) |1 ~_ o +o / -1 o
\ _ / / )

=g

Puong thang y =m cat do thi ham sb da cho tai 3 diém phan biét khi 2 <m<-1.

Cau 27. Ham s0 y = f"(x) ¢6 d thi ham s6 nhu hinh v&.

~¥




Khang dinh nao sau day 1a diing?
A.Ham b y = f(x) nghich bién trén khodng (-1;0).
B. Himsd y = f(x) d6ng bién trén khoang (1;+oo).
C.Hamsé y=f (x) nghich bién trén khoang (—oo;O).
D. Ham s6 y = f(x) dong bién trén khoang (0;+0).
Hudéng dén giai
Dap an dung la: A

Dua vao d6 thi ham sé y = f’(x), ta co:

x=ae(-2-1)
f'(x)=0=|x=0
x:be(l;Z).

Tur 0 thi, ta c6 bang bién thién ciia ham s6 y = £ (x) nhu sau:
.1|I

@

f(x)

. T +
S S

Vay ham s6 y = f(x) nghich bién trén khoang (—1;0).
Ciu 28. Cho ham s6 y=x’ —2x* + (m — l)x +2m c6 db thi (C) Tim m dé tiép tuyén co

hé s6 goc nho nhét cia d6 thi (C ) vudng goc voi dudng thang d : y =3x +2024.

7
A m=—. B. m=1. C. m=2. D. m=—.
3 3
Hudéng dén giai

Dap an dung la: C

Tap xac dinh: D=R.

Tacod: y' =3x>—4x+m—1.

Goi M (x,;¥,)€(C) la tiép diem.



Phuong trinh tiép tuyén tai M : y = k(x — xo) + V-
Ta co: k=y'(x,)=3x; —4x, +m—1
k'=6x,—4

k':O<:>x0:2:>k:_—7+m.
3 3

Ta c6 bang bién thién sau:

2 i
xﬂ —r —_—
3
' — 0 ¥
+i +
? + w1

4 4 < A A 5 A . \ _7
Tur day, hé s6 goc nho nhat cua ti€p tuyén cua do thi (C ) lak  =—+m.

Tiép tuyén nay vudng goc v6i duong thang d : y = 3x + 2024 khi va chi khi

-1 -1 ~7 -1
== & —tm=—5Sm=2.
k, 3 3 3

Céu 29. Cho hinh 1ap phwong ABCD.A'B'C'D’ . C6 bao nhiéu vecto c6 diém dau va diém
cudi 1 cac dinh cua hinh 1ap phuong bang vecto BC?

A. 3. B. 4. C. 2. D. 1.

Huoéng din giai

Dap an dung la: A

Co 3 vecto bﬁng vecto BC ,dola: AD,A'D',B'C".



Céu 30. Cho hinh lap phuong ABCD.EFGH . Hiy xac dinh sb do goc giita hai vecto AB
va EG?
A. 90°. B. 60°. C. 45°. D. 120°.
Hudéng dén giai

Dap an dung la: C

B
Taco: EG// AC (do ACGE 1a hinh chir nhat).
:(E,E’):(ER’,TC’):@:%O.

Cau 31. Cho hai vecto a,b khac 0. Xac dinh goc o gitta hai vecto a va b khi

—

D).

- — ‘_.

ab=-|a

A. o =180°. B. a=0°. C. a=90°. D. a =45°.
Hudéng dén giai
Dap an dung la: A

—

a

—

Ta co: ab=|al.|b

: .COS(ZI,Z;).

Ma theo gia thiét, ta co: ab= —‘ZIHB‘ = cos(Zz,I;) =—1= (ZI,I;) =180°.

Cau 32. Cho tir dién ABCD . Bat AB = ZZ,ZE = Z;,ZZS =c. Goi G la trong tam tam giac
BCD . Pang thirc nao sau day dang?

—_—

A AG=a+b+e B. 4G = (a+bec)



C. 4G=(a+b+c). D. 4G=—(a+b+c)

Hudéng dén giai

Dap an dung la: B

Goi M 1a trung diém CD = BG = %17]\2

—_—

Ta co: E:E+E:@+§W:AB+§%(BC+BD)

—_— | — —

— 4B (AC AB+ AD — AB)
3

e

:%(AB+AC+AD):%(Z:+Z;+Z).

Cau 33. Cho lang tru ABC.A'B'C'. bat AA =a,AB=b,AC=c. Hay biéu dién vecto

B'C theo Zz Z;E
A. BC=a+b-c. B. BC=—-a+b—c.
C.BC=a+b+c. D. BC=-a-b+c.

Hudéng dén giai

Dap an dung la: D



Vi BB'C'C 14 hinh binh hanh nén

B'C=B'C'+B'B=BC—- AA'.

——AA'+BA+ AC

——AA' - AB+ AC

=—a-b+c.
Cau 34. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’, biét day ABCD 1a hinh vudng. Tinh
goc gitta 4'C va BD.

A. 90°. B. 60°. C. 45°. D. 30°.

Hudéng dén giai

Dap an dung la: A

A D

Tacé: AC.BD = (A'B' +AD + A'A).(AD _ E)

—AB' AD - AB AB+ AD' AD - AD . AB+ AAAD — A'A.AB
—\2 —\2
=0—(AB) +(AD) —0+0-0=0.

(Vi ABCD 1a hinh vuéng nén 4B = AD).



Vay A'C LBD hay goc gifra A'C va BD bang 90°.
Céu 35. Cho hinh ling tru ABC.A'B'C’ ¢6 ddy ABC la tam giac déu canh a, tam giac
A'BC déu va nam trong mit phang vudng goc v4i mit phang (ABC ) . M 1a trung diém

canh CC'. Tinh cosin goc o, biét o 1a goc gitra hai vecto AA' va BM .

2722 J33 11 J22
A. cosoc:T. B. cosoc:T. C. cosa:T. D. cosoc:T.

Huéng dén giai

Dap an dung la: B

Goi H 1a trung diém cua BC .

v

Ta co: AH = AH—— va AH L BC,AH 1 BC = BC L(AA'H)= BC L A4’ hay

BC 1L BB'. Do d6, BCC'B' 1a hinh chir nhat.

a\/—\/— \/_ , a'.6 a\/Z.

Khi do, CC' = AA' = = BM = [a*+== =

Xét AA.BM = AA’.(BC + CM) — AA BC+ AA.CM =0+ ‘H .

C—M‘.COSOO =



3a’

Suy ra cosoc:cos(ﬂ,BM): ﬁ% = 4 = 33.
44) [BM| av6 a22 11
2 4
II1. Loi giai chi tiét phan ty luin
R .z x> =3x+m
Cau 1. Cho ham so (C): y =
x_

a) Khao sat va v& do thi ham s6 (C) véi m=—4.

b) V6i m=2, tinh gié tri 16n nhét, gid tri nhd nhét cua (C) trén doan [2;3].
Huéng dén gidi

a) Vo1 m=—4, ta co: (C):y:%.

1. Tap xac dinh: D=R\ {1}

2. Su bién thién

G161 han tai vo cuc, gidi han vo cuc va cac duong tiém can:

) . x’—-3x-4
Iim y= lim =
X—>+0 X400 X — 1

) . x’-3x-4
lim y=lim ——— = -0,
X—>—00 X—>—0 X — 1

Do d6, do thi ham sd khong c6 ti€ém can ngang.

x—>1" x—>1" X — x—=1" x—1" X —
duong thang x =1 lam tiém cén dung.

2_ _ 2_ _ _ _
lim X3 =% ) gim |3 o 24
X—>+00 .X(X—l) X—>+00 X 1

Do d6, d6 thi ham s6 nhan duong thang y = x —2 lam tiém cén xién.

2_
Ta co: y':W>O,VxeD.

(x=1)



Tir ddy ta c6 bang bién thién:

T |—o0 1 +00
f'(x) + +
00 +00
f(z)
00 00

Ham sb dong bién trén cac khoang (—o031) va (1;+0).
Ham sb khong c6 cuc tri.

3. D6 thi

Giao diém ctia d6 thi véi truc tung: (0;4).

Giao diém ctia d0 thi véi truc hoanh: (4;0),(~10).
Db thi di qua cac diém (—2;—2);(2;—6);(3;—2);(5;%}.

D6 thi nhan duong thang x =1 1am tiém can dung va duong thang y = x —2 1am tiém
can xién.

Ta c6 do thi ham so:

b) V&1 m =2, ta co: (C):y




Tap xac dinh: D=R\ {1}

2 _12
Tacc'):y':x 2x+1:(x ):1>0,VxeD.

(x=1)"  (x-1)

Do d6, ham s6 da cho dong bién trén [2;3].

Xét trén doan [2;3], ta tinh dugc céac gia tri sau: y(2)=0,y(3)=1.

Vay v6i m=2, gid tri 16n nhat cua ham s6 trén doan [2;3] bang 1 va gié tri nho nhat
trén doan [2;3] bang 0.

CAu 2. Cho ttr dién déu ABCD c6 canh bﬁmg a.Goi M,N lan luot 1a trung diém cua cac
canh AB,CD . Tinh cos(ﬁ,m ) .

Hudéng din giai

1 2 1 (—=2 2
Ta co: MN=—(AC+BD):>‘MN‘ :—(AC +2A4CBD+ BD )
2 4

:%(2612 +2Zﬁ.ﬁ)).

Ma: AC.BD = AC.(AD —Ié) — ACAD— AC.AB

= ‘%HE‘.COS 60° — ‘%HE‘.COS 60°=0.

a2

Suy ra ‘]\7\7 5

zi.zaz:%z:\m\:



2
Ta c6: AC.MN = %AC.(AC + BD) = %(ACZ + AC.BD) - “7

..
Khi do, COS(TC,W)= ‘AiCcﬁ‘%‘ = az\/z = \/25
a.
2

Vay cos(A—(f,m) = g
Céu 3. Mot cira hang ban buéi Poan Hung ctua Phi Tho véi gia 50000 dong/ qua. Vi
gid ban nay thi ctra hang chi ban dugc 40 qua budi. Cira hang nay dy dinh gidm gié ban,
wdc tinh néu cira hang ctr giam mdi qua 5000 ddng thi s6 budi ban duoc ting thém 13 50
qua. Xac dinh gia ban dé cira hang d6 thu duoc loi nhuan 16n nhat, biét rang gia nhap vé
ban dau mdi qua budgi 1a 30000 dong.

Hudéng dén giai
Goi x 1a gid ban thyc té cia méi qua budi Doan Hung (30000 < x <50000), don vi: dong.
Theo dé ta co:
Néu ban véi gia 50000 dong thi ban dugc 40 qua budi
Giam gia 5000 dong thi ban dugc thém 50 qua.
Giam gia 50000 — x thi ban dugc thém bao nhiéu qua?

Khi d0, s6 qua budi dugc ban thém la: (50000 - x) 5380 = ﬁ(SOOOO - x) .

Do do, s6 qua budi ban dugc tuong ing véi gid ban x:

40 +L(50000 —x)= L5400,
100 100

Goi F(x) 12 ham loi nhuén thu duge (F(x): dong).
, _1 _1 2
Ta co: F(x) =| —x+540 (x - 30000) =——x"+840x—-16200000.
100 100

Luc ndy, bai toan tré thanh tim GTLN ctia ham so:



F(x)= %xz +840x — 16200000 véi 30000 < x < 50000 .

F’(x):;—;x+840

F'(x) =0 —-x+840 = 0 & x = 42000.
50

Viham F(x) lién tuc trén [30000;50000] nén ta co:
F(30000)=0

F(42000) = 1440000

F(50000) =800000.

Vay voi x =42000 thi F(x) dat GTLN.

Vay dé cua hang thu dugc loi nhuan 16n nhat thi gia ban thuc té cua moi qua budi Doan

Hung 1a 42000 dong.
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